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Ε ι σ α γ ω γ ή .

1. Έργον της προβολικής Γ εω μ ετρ ία ς..................................Σελ.

Κ εφ ά λα ιον I.

Π ερί προβολής και τομής.

§ 2. Στοιχεία της προβολικής Γ εω μ ετρ ία ς..............................  »
§ 3 Θεμελιώδεις γεωμετρικοί σχηματισμοί...............................  »
§ 4. Στοιχεία καθ’ υπόστασιν και κατ’ εκ δ ο χή ν .....................  »
§ 5. Α ξιώματα της προβολικής Γ εω μ ετρ ία ς..........................
§ 6. Θεμελιώδεις πράξεις της προβολικής Γεωμετρίας . . .  »
§ 7. Συσχέτισις γεωμετρικών σχηματισμών...............................
§ 8. Προοπτική θέσις γεωμετρικών σχηματισμών..................  »
§ 9. Περί φανταστικών σ τ ο ιχ ε ίω ν ................................................ »

Κ εφ ά λα ιον II.

Π ερί της αρχής του δυασμού .

§ 10.  Αρχή του του δυασμού, στοιχεία εναλλακτά και προτά- 
σεις δ ίδυμοι.....................................................................  »

§ 11.  Εφαρμογή του δυασμού εις τον χώρον των τριών δια- 
στάσεων ............................................................................  »

Τρικόρυφον, τ ρ ίεδ ρ ο ν ...............................................· . . »
§ 12. Η  αρχή του δυασμού διά γεωμετρικούς σχηματισμούς

δευτέρας βαθμίδ ο ς .......................................................  »
Τρικόρυφον, τρίπλευρον................................................... · »
Τετρακόρυφον, τετράπλευρον...............................................  *

Τρίεδρον, τρ ία κ μ ο ν ...............................................................  »
Τετράεδρον, τετράακμον.......................................................  »

§    13. Απλούν και πλήρες ν-κόρυφον, ν-πλευρον κλπ.................. »
§ 14. Συσχέτισις ν-κορύφων, ν-πλεύρων, ν-έδρων, ν-άκμων

προς ά λ λ η λ α ....................................................................  »
§    15. Θεώρημα του D esa rg u es ................................................. · »
§ 16. Περί των ομολόγων τετρακορύφων και τετράπλευρων .

Α ν α λ υ τικα ί εφ αρμογα ί της αρχής του δυασμού .

§      17. Γραμμικαί συντεταγμέναι εν τω επ ιπέδω .................................  »
§     18. Δίδυμοι προτάσεις διά σημεία και ευθείας εν τω επιπέδω. »
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§   19. Αναλυτική απόδειξις του θεωρήματος του Desargues Σελ.
(περί των ομολόγων τρ ιγώ νω ν).............................. » 36

§    20. Περί των εξισώσεων γραμμών εν τω επιπέδω . . . .  » 36—38
§ 21. Αναλυτική παράστασις σημειοσειράς και επιπέδου δέ- 

σμης ακτίνων .................................................................... > 38—40
§ 22. Εξισώσεις σημείων επιπέδων και ευθειών εν τω χώρω

των τριών διαστάσεων...................................................  » 41—42
§    23. Εξισώσεις καμπύλων γραμμών και επιφανειών . . . .  » 43—47
§    24. Δίδυμα στοιχεία και σχήματα εν τω χώρω των τριών

διαστάσεων.......................................................· . . . » 47—49
§     25. Αναλυτική παράστασις σημειοσειράς και αξονικής δέσμης. » 49—53

Κ εφά λ α ιο ν  III.

Π ερί προβολικώ ν σχη μ α τισμώ ν πρώτης βαθμίδας.

§       26. Αρμονικά συμπλέγματα εκ τεσσάρων σημείων ή επιπέδων. » 54—58
§       27. Αρμονικά συμπλέγματα εκ τεσσάρων ακτινών μιας

δ έσ μ η ς...............................................................................  » 58—61
§       28. Εύρεσις αρμονικών συμπλεγμάτων διά προβολής και

τ ο μ ή ς ......................... · . · . . . · ........................  » 62—65
§ 29. Αξίωμα της συνεχείας του D e d e k in d ............................  » 65—67
§ 30. Προβολικότης μεταξύ δύο σχηματισμών........................  » 67—68
§ 31.  Θεμελιώδης ιδιότης προβολικών σχηματισμών . . . .  » 68—70
§ 32. Κοινά στοιχεία προβολικών σχηματισμών . . . . · . .  » 70—73

Θεώρημα του von S ta u d t..............................................  » 71—73
§        33. Κατασκευή προβολικότητος..............................................  » 73—76

Προβολικότης σχηματισμών στρεβλώς κειμένων . . . .  » 74—76
§ 34. Προοπτικοί γεωμετρικοί σχηματισμοί εν τω επιπέδω . . » 76—78
§ 35. Προβολικοί σχηματισμοί εν τω επ ιπ έ δ ω ........................  » 78—81
§        36. Προβολικότης σχηματισμών εχόντων κοινόν φορέα . . » 81—83
§       37. Διπλά στοιχεία προβολικότητος σχηματισμών εχόντων

κοινόν φ ο ρ έα .........................................................  » 84—85
§       38. Ιδιότητες συμπλεγμάτων τεσσάρων προβολικών στοι- 

χείων ...................................................................................  » 85—90

Α ν α λ υτικαί σχέσεις προβολικώ ν σχη μ α τισμ ώ ν .

§ 39.  Μετρικαί ιδιότητες συμπλέγματος τεσσάρων στοιχείων . » ί 0—93
§       40. Διπλούς ή αναρμονικός λόγος συμπλέγματος τεσσάρων

στοιχείω ν.................................................................. » 93—95
§       41. Τ ιμαί του διπλού λόγου συμπλεγμάτων εκ τεσσάρων στοι-

χείω ν.......................................................................... » 95—97
§       42. Διπλούς λόγος συμπλέγματος τεσσάρων ακτίνων . . . .  » 97—100

Θεώρημα του Πά π π ο υ .................................................. » 97
§       43. Μετρικαί ιδιότητες αρμονικών συμπλεγμάτων εκ σημείων

και ακτίνων .............................................. .... » 100—102
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§ 44. Προβολικοί σχηματισμοί μεταξύ σημειοσειρών . . . .  » 102—106
§ 45. ΙΙροβολικότης μεταξύ αξονικών δεσμών και σημειοσειρών. » 107—109
§ 46. Ό μοιαι σημειοσειραί και ίσαι δέσμ α ι .............................. » 110—115

Κεφάλαιον IV.

Π ερί ε νελίξεω ς μεταξύ σχηματισμών πρώτης β α θ μ ίδος

§ 47. Ε ν έ λ ιξ ις ..................................................................................  » 115—119
§ 48. Υπερβολικαί ενελίξεις............................................................. » 120—122
§ 49. Ε νελικτική ιδιότης του τετρακορύφου εν τω επιπέδω. . » 122—123
§ 50. Μετρικαί ιδιότητες ενελίξεως επί σημειοσειράς . . . .  »  123—128
§       51. Α ναλυτικαί σχέσεις ενελίξεων................. · ........................  » 128—132

Κεφάλαιον V.

Π ερί προβολικώ ν σχηματισμών δευ τέρας β α θ μ ίδος.

§     52. Ομογραφία και αντιστροφή ή προβολικότης μεταξύ σχη- 
ματισμών β' βαθμίδ ο ς ..................................................  » 132—136

§ 53. Κατασκευή προβολικότητος σχηματισμών β' βαθμίδος . » 136—140
§ 54. Προοπτικοί σχηματισμοί δευτέρας βαθμίδος . . . · · » 140--141
§        55. Προοπτική ή ομολογική ομογραφία..................... · . . » 141—146
§ 56. Ε νέλιξις σχηματισμών β' βαθμίδος................................  » 146—147
§ 57. Διπλά στοιχεία επιπέδου ομογραφίας » 147—149
§ 58. Μετρικαί ιδιότητες επιπέδου ομογραφίας.......................  » 150—156
§ 59. Πολώσεις εν τω επιπέδω και ιδιότητες αυτών . . . .  » 156—162
§ 60. Πολώσεις εν κεντρική δέσμη...............................................  » 162—165

Κεφάλαιον VI.

Π ερί τω ν καμ πύλω ν και κώ νω ν δευ τέρου β α θ μ ο ύ .

§ 61. Κωνικαί τομαί και κώνοι β' β α θμ ού ............................... » 165—169
§ 62. Ιδιότητες πόλων και πολικών ως προς κωνικήν τομήν » 169—172
§ 63. Θεώρημα του von Staudt διά κωνικήν τομήν . . . .  » 172—173
§ 64. Θεώρημα του S te in e r .........................................................  » 174— 176
§        65. Κατασκευαί κωνικών το μ ώ ν................· ............................  « 177—181

Πρώτη κατασκευή...................................................· · . .  » 178
Δευτέρα κατασκευή ...................................................................  » 178—179
Εύρεσις δύο εφαπτομένων και σημείων επαφής . . . .  » 179—180
Κατασκευή εκ τριών σημείων και δύο εφαπτομένων της

καμπύλης........................................................................... » 180
Κατασκευή εκ τεσσάρων σημείων και μιας εφαπτομένης. » 180—181
Κατασκευή πολικής δοθείσης μιας κωνικής τομής . . .  » 181

§ 66. Ιδιότητες εφαπτομένων και σημείων κωνικής τομής . . » 182—184
§ 67. Θεωρήματα του Pascal και του B rian ch on ................... » 184—188
§         68. Ε φαρμογαί των θεωρημάτων του Pascal και Brianchon. » 188—191
§ 69. Θεωρήματα του Desargues (διά κωνικάς τομάς) . . . .  » 191—192


