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Δπραξηζηίεο 

 

Ζ παξνχζα εξγαζία εθπνλήζεθε ζηα πιαίζηα ηνπ Μεηαπηπρηαθνχ Πξνγξάκκαηνο 

πνπδψλ «Πιεξνθνξηαθά θαη Δπηθνηλσληαθά πζηήκαηα» θαη είλαη απνηέιεζκα 

εληαηηθήο δνπιεηάο πνιιψλ κελψλ. Θα ζέιακε λα επραξηζηήζνπκε ζεξκά ηνλ 

επηβιέπνληα θαζεγεηή θ. Γηάλλε Υαξαιακπίδε, γηα ηελ επθαηξία πνπ καο έδσζε λα 

αζρνιεζνχκε κε έλα αληηθείκελν πνπ αληαπνθξίλεηαη ζηα επηζηεκνληθά καο 

ελδηαθέξνληα θαζψο θαη γηα ηελ ακέξηζηε βνήζεηα θαη θαζνδήγεζε πνπ καο 

πξνζέθεξε θαζ’ φιε ηε δηάξθεηα εθπφλεζεο ηεο παξνχζαο δηπισκαηηθήο εξγαζίαο. 

Οη γλψζεηο θαη νη ππνδείμεηο ηνπ ήηαλ θαζνξηζηηθνί παξάγνληεο γηα ηελ πνξεία θαη 

ηελ νινθιήξσζε ησλ ζπνπδψλ καο. 

ηε ζπλέρεηα ζα ζέιακε λα επραξηζηήζνπκε  ηδηαηηέξσο θαη ηα άιια δχν κέιε ηεο 

ηξηκεινχο εμεηαζηηθήο επηηξνπήο, ηνλ Δπίθνπξν Καζεγεηή θ.  Λεξφο Αζεκάθεο  θαη 

ηνλ Αλαπιεξσηή Καζεγεηή θ. Κσζηνχια Θεφδσξν γηα ηελ απνηειεζκαηηθή 

ζπλεξγαζία, ηηο ππνδείμεηο ηνπο θαη ηε ζπκβνιή ηνπο ζηελ νινθιήξσζε ηεο 

παξνχζαο εξγαζίαο. Δπραξηζηνχκε ζεξκά φινπο ηνπο δηδάζθνληεο ηνπ 

Μεηαπηπρηαθνχ Πξνγξάκκαηνο πνπδψλ γηα ηε ζπλεξγαζία θαη ηελ ππνζηήξημε ηνπο 

ζηε δηάξθεηα ησλ καζεκάησλ.  

Σέινο, ηδηαίηεξεο επραξηζηίεο ζέινπκε  λα εθθξάζνπκε πξνο ηηο νηθνγέλεηεο καο  

γηα ηελ ζπκπαξάζηαζή ηνπο, θαζψο θαη ηελ πιηθή θαη εζηθή ζηήξημε ησλ επηινγψλ 

καο. 
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Πεξίιεςε 
 

Ζ παξνχζα δηπισκαηηθή εξγαζία έρεη σο ζηφρν λα δηεξεπλήζεη ηε δσή, ηε θηινζνθία 

θαη ηελ πξνζθνξά ηνπ Ππζαγφξα ηνπ άκηνπ ζηελ επηζηήκε κέρξη θαη ζήκεξα. Ο 

Ππζαγφξαο ήηαλ θηιφζνθνο, καζεκαηηθφο, γεσκέηξεο θαη ζεσξεηηθφο ηεο κνπζηθήο. 

ήκεξα είλαη γλσζηφο γηα ην Ππζαγφξεην Θεψξεκα, φκσο απνηέιεζε κία πνιπζρηδή 

πξνζσπηθφηεηα θαη ε πξνζθνξά ηνπ απνηέιεζε ηνλ αθξνγσληαίν ιίζν φιεο ηεο 

κεηέπεηηα πλεπκαηηθήο δξαζηεξηφηεηαο ηεο Διιάδαο θαη νιφθιεξεο ηεο Γχζεο. 

ε απηήλ ηελ εξγαζία ζα γίλεη πξνζπάζεηα γηα ηελ αλίρλεπζε ηνπ βίνπ ηνπ Ππζαγφξα, 

ηεο εθπαίδεπζεο πνπ έιαβε αιιά θαη ηεο επξχηεξεο θηινζνθίαο ηνπ ηξφπνπ δσήο ηνπ, 

πνπ νδήγεζε ζηελ ίδξπζε ηεο πεξίθεκεο Ππζαγφξεηαο ρνιήο, κε ζθνπφ λα 

θσηηζηνχλ πηπρέο ηεο δσήο ηνπ πέξα απφ ηελ ελαζρφιεζε κε ηα καζεκαηηθά, θάηη 

πνπ έρεη αξρίζεη λα απαζρνιεί ηνπο κειεηεηέο κφλν ηηο ηειεπηαίεο δεθαεηίεο. 

Έπεηηα ζα εμεηαζηεί ε ζπλεηζθνξά ηνπ Ππζαγφξα ζε πνηθίινπο ηνκείο ηνπ επηζηεηνχ. 

πγθεθξηκέλα ζα αλαιπζεί ε ζπλεηζθνξά ηνπ ζηα καζεκαηηθά, κε ηελ αλαθάιπςε 

ησλ άξξεησλ αξηζκψλ, ηνλ απεηξνζηηθφ θαη δηαθνξηθφ ινγηζκφ, ηελ ππζαγφξεηα 

άιγεβξα. ηε γεσκεηξία, κε ην ππζαγφξεην ζεψξεκα θαη γεληθφηεξα ηνλ ξφιν ηνπ 

γεσκεηξηθνχ ζρήκαηνο, ζηε κνπζηθή, κε ηελ αλαθάιπςε ηνπ κνπζηθνχ δηαζηήκαηνο 

θαη ηε ζεσξία ηεο αξκνλίαο ησλ ζθαηξψλ θαη ζηελ αζηξνλνκία κε ην ηδηαίηεξν 

ππζαγφξεην αζηξνλνκηθφ κνληέιν ηνπ ζχκπαληνο. 

Σέινο, είλαη γλσζηφ φηη θηιφζνθνη ήδε απφ ηελ αξραηφηεηα έρνπλ εληνπίζεη κία 

δηαιεθηηθή ζρέζε κεηαμχ ησλ καζεκαηηθψλ θαη ηεο θηινζνθίαο. Ο Ππζαγφξαο έδηλε 

θηινζνθηθή πξνέθηαζε ζε φιεο ηηο ζεσξίεο θαη αλαθαιχςεηο ηνπ. Ζ θηινζνθία 

δηαπεξλνχζε νξηδφληηα ηνλ ηξφπν δσήο ηνλ Ππζαγνξείσλ θαη θαζφξηδε ηε δξάζε 
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ηνπο. Γη’ απηφ θξίλεηαη ζθφπηκν λα επηρεηξεζεί κία επξχηεξε ζχλδεζε ηεο επηζηήκεο 

ησλ καζεκαηηθψλ κε ηε θηινζνθία ζην ηειεπηαίν θεθάιαην. Θα γίλεη αλαθνξά ζην 

έξγν ησλ Πξνζσθξαηηθψλ θηινζφθσλ, αιιά θαη ζηνλ Πιάησλα θαη ζηνλ Αξηζηνηέιε, 

ησλ νπνίσλ ε ζρέζε κε ηα καζεκαηηθά άλνημε ηνλ δξφκν γηα ηε θηινζνθία ηνπο θαη ε 

θηινζνθία ηνπο ήηαλ δνκεκέλε κε καζεκαηηθνχο φξνπο. Θα αλαθεξζνχλ επίζεο νη 

ζχγρξνλεο αληηιήςεηο γχξσ απφ ηε θηινζνθία ησλ καζεκαηηθψλ. Έπεηηα ζα 

παξαηεζνχλ ηα ζπκπεξάζκαηα ζηα νπνία έρεη θαηαιήμεη ε εξγαζία. 

Λέμεηο Κιεηδηά 
Ππζαγφξαο, Ππζαγφξεηα ρνιή, καζεκαηηθά, γεσκεηξία, κνπζηθή, αζηξνλνκία, 

θηινζνθία, Ππζαγφξεην Θεψξεκα, αξηζκφο, δηαθνξηθφο ινγηζκφο, απεηξνζηηθφο 

ινγηζκφο, κνπζηθφ δηάζηεκα, αξκνλία ησλ ζθαηξψλ, αζηξνλνκηθφ κνληέιν, Πιάησλ, 

Αξηζηνηέιεο, πξνζσθξαηηθνί, θηινζνθία ησλ καζεκαηηθψλ  
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Abstract 
 

This thesis aims to explore the life, philosophy and origins of Pythagoras of Samios in science 

up to the present day. Pythagoras was a philosopher, mathematician, geometer and music 

theorist. Today he is best known for the Pythagorean Theorem, but he was a multifaceted 

personality and his contribution was the cornerstone of all later intellectual activity in Greece 

and the entire West. 

This paper will attempt to trace the life of Pythagoras, the education he received and the 

broader philosophy of his way of life, which led to the founding of the famous Pythagorean 

School, in order to shed light on aspects of his life beyond his involvement with mathematics, 

something that has only begun to concern scholars in recent decades. 

Pythagoras' contributions to various fields of scholarship will then be examined. In particular, 

his contribution to mathematics will be analysed, with the discovery of the irrational numbers, 

infinitesimal and differential calculus, and Pythagorean algebra. To geometry, with the 

Pythagorean theorem and the role of the geometric figure in general; to music, with the 

discovery of musical space and the theory of the harmony of spheres; and to astronomy, with 

the unique Pythagorean astronomical model of the universe.  

Finally, it is known that philosophers from ancient times have identified a dialectical 

relationship between mathematics and philosophy. Pythagoras gave a philosophical extension 

to all his theories and discoveries. Philosophy horizontally permeated the Pythagorean way of 

life and determined their actions. It therefore seems appropriate to attempt a broader 

connection between the science of mathematics and philosophy in the final chapter. Reference 

will be made to the work of the Presocratic philosophers, but also to Plato and Aristotle, 

whose relationship with mathematics paved the way for their philosophy and their philosophy 

was structured in mathematical terms.Modern concepts around the philosophy of mathematics 

will also be mentioned.The conclusions that the paper has reached will then be set out. 

 

Key words 
Pythagoras, Pythagorean School, mathematics, geometry, music, astronomy, 

philosophy, Pythagorean Theorem, number, differential calculus, infinitesimal 

calculus, musical space, harmony of spheres, astronomical model, Plato, Aristotle, 

pre-Socratic, philosophy of mathematics  
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1. Δηζαγσγή 
 

Ο Ππζαγφξαο απνηειεί κία απφ ηηο πην αηληγκαηηθέο θαη ζπλάκα ελδηαθέξνπζεο 

πξνζσπηθφηεηεο ηεο αξραηφηεηαο. Ζ πνιππξηζκαηηθφηεηα ηεο πξνζσπηθφηεηάο ηνπ 

ηνλίδεηαη απφ φινπο ηνπο ζπγγξαθείο πνπ αζρνιήζεθαλ κε ηε βηνγξάθεζή ηνπ.Ζ 

ζπλεηζθνξά ηνπ ζηνλ θφζκν ησλ καζεκαηηθψλ είλαη αλακθηζβήηεηε. Θεσξείηαη ν 

θαηεμνρήλ ζεκειησηήο ησλ ειιεληθψλ καζεκαηηθψλ, ελψ πξψηνο επηρείξεζε ηελ 

αξηζκεηηθή εξκελεία ηνπ ζχκπαληνο. Ο ζχγρξνλνο θφζκνο έρεη ζπλδέζεη ην φλνκά 

ηνπ κε ην ππζαγφξεην ζεψξεκα. 

Γελ κπνξεί λα παξαβιεθζεί θαη ε δξάζε ηνπ, κε ηελ ίδξπζε ηεο Ππζαγφξεηαο ζρνιήο. 

Ο Ππζαγφξαο αθνινπζνχζε έλαλ εθθεληξηθφ ηξφπν δσήο, βαζηά ζπλδεδεκέλν κε ηηο 

θηινζνθηθέο ηνπ δνμαζίεο. Απέθηεζε ηφζν κεγάιε θήκε, ψζηε ππάξρνπλ ηζρπξηζκνί 

φηη ζε εθείλνλ νθείιεηαη ε δηακφξθσζε ηεο Μεγάιεο Διιάδαο, αθνχ ζπλέξξεαλ 

κεγάινη πιεζπζκνί ζηελ Κάησ Ηηαιία γηα λα ηνλ αθνχζνπλ, κε απνηέιεζκα ηε 

κφληκε εγθαηάζηαζή ηνπο ζηηο πεξηνρέο. 

Ήηαλ ν πξψηνο πνπ απνθάιεζε ηνλ εαπηφ ηνπ θηιφζνθν θαη θαζηέξσζε ηε ζεκαζία 

ηεο θηινζνθίαο, ζε αληίζεζε κε ηελ έλλνηα ηεο ζνθίαο πνπ αλήθεη κφλν ζηνπο ζενχο. 

Υξεζηκνπνίεζε επίζεο πξψηνο ηνλ φξν «θφζκνο» γηα λα ραξαθηεξίζεη ην φινλ ηεο 

πεξηνρήο. 

Οη πξψηκεο καξηπξίεο ηνλίδνπλ, επίζεο, κε ηδηαίηεξε έκθαζε ηελ απχζκελε γλψζε 

ηνπ Ππζαγφξα, πξάγκα πνπ γίλεηαη θαλεξφ απφ ην γεγνλφο φηη ν ζηνραζηήο 

ζεσξνχληαλ απζεληία ζηα ζξεζθεπηηθά ζέκαηα, απφ ηηο ζαπκαηνπξγηθέο ηνπ 

ηθαλφηεηεο θαη απφ ηε κεγάιε γνεηεία πνπ αζθνχζε σο θήξπθαο ελφο απζηεξά 

νξγαλσκέλνπ ηξφπνπ δσήο πνπ ζπληζηνχζε ζπλδπαζκφ καγηθψλ ζρεδφλ 

απαγνξεχζεσλ θαη εζηθψλ επηηαγψλ.(Huffman, 2005) 

Απφ φια ηα παξαπάλσ είλαη εκθαλέο φηη ε ηδενινγηθή επηξξνή ηνπ Ππζαγφξα είλαη 

πνιχ βαζχηεξε απφ ηα θαηλφκελα θαη νη πλεπκαηηθέο ηνπ θαηαβνιέο έσο ζήκεξα δελ 

έρνπλ αλαγλσξηζηεί ζε φιν ην θάζκα ηνπο.  

Όζνη κειεηεηέο έρνπλ αζρνιεζεί κε ηε βηνγξάθεζε θαη ηε δξάζε ηνπ Ππζαγφξα θαη 

ηεο Ππζαγνξείνπ ρνιήο, έρνπλ αληηκεησπίζεη κία ζεηξά πξνβιεκάησλ ζηελ έξεπλά 

ηνπο, θαζψο δελ ππάξρνπλ γξαπηέο πεγέο ηεο επνρήο. Οη πξψηεο νινθιεξσκέλεο 
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βηνγξαθίεο γηα ηνλ Ππζαγφξα γξάθηεθαλ ηνπο πξψηνπο αηψλεο κ.Υ, ελψ ε δξάζε ηνπ 

Ππζαγφξα ηνπνζεηείηαη ηνλ 6
ν
 αηψλα π.Υ. Απηφ ην ηεξάζηην ρξνληθφ ράζκα έρεη σο 

απνηέιεζκα πνιιέο πιεξνθνξίεο λα ζεσξνχληαη αλαμηφπηζηεο, λα ππάξρνπλ πνιιά 

ζηνηρεία κχζνπ, ελψ πνιιέο θνξέο νη πνηθίιεο πεγέο αληηθάζθνπλ. Ζ παξνχζα 

εξγαζία δελ ήηαλ δπλαηφ λα κελ επεξεαζηεί απφ ηηο εξεπλεηηθέο δπζθνιίεο, φκσο 

παξαθάησ γίλεηαη απφπεηξα γηα λα απνδνζεί κία ζθαηξηθή εηθφλα γηα ηε δσή θαη 

δξάζε ηνπ Ππζαγφξα θαη ησλ Ππζαγνξείσλ.  
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2. Ο βίνο ηνπ Ππζαγφξα 

2.1 Οη κχζνη 

 

Σα ζηνηρεία πνπ ππάξρνπλ γηα ηε δσή ηνπ Ππζαγφξα είλαη πνιιά θαη αληηθαηηθά, 

θαζψο ν ίδηνο δελ άθεζε θαλέλα γξαπηφ θείκελν. Πνιινί θηιφζνθνη έρνπλ 

πξνζπαζήζεη,αηψλεο κεηά,λα γξάςνπλ βηνγξαθίεο γηα ηνλ Ππζαγφξα θαη λα 

απνθσδηθνπνηήζνπλ ηελ κπζηηθηζηηθή ηνπ δξάζε, κε απνηέιεζκα πνιιέο θνξέο νη 

πιεξνθνξίεο λα μεθεχγνπλ απφ ηελ πξαγκαηηθφηεηα θαη λα ελδχνληαη κε παξακπζηθά 

ζηνηρεία. Γελ εθιείπνπλ θαη νη κχζνη γχξσ απφ ηε γέλλεζε ηνπ Ππζαγφξα.  

 Λέγεηαη φηη νλνκάζηεθε Ππζαγφξαο επεηδή ε Ππζία πξνέβιεςε ζε ρξεζκφ ηε 

γέλλεζή ηνπ αλαθέξνληαο φηη ε Ππζαΐο ζα γελλήζεη παηδί «πνπ ζα δηαθέξεη 

θαηά ηελ σξαηφηεηα θαη ηε ζνθία απφ φινπο ηνπο αλζξψπνπο θαη ζα θαηαζηεί 

πάξα πνιχ σθέιηκν ζην αλζξψπηλν γέλνο». 

 Έρεη ππνζηεξηρζεί αθφκε φηη ήηαλ γηνο ηνπΤπεξβνξείνπ Απφιισλα, 

ππνλνψληαο ηε ζετθή θαηαγσγή ηνπ, φπσο είρε δηαηππψζεη έλαο άκηνο 

πνηεηήο:«Σνλ Ππζαγφξα, πνπ γέλλεζε απφ ηνλ Απφιισλα ηνλ θίιν ηνπ Γηφο, 

ε Ππζαΐο, ε νκνξθφηεξε κεηαμχ ησλ ακίσλ». 

 Άιινο κχζνο αλαθέξεη φηη ν Ππζαγφξαο, ελψ θαζφηαλ ζε έλα ζέαηξν, 

ζεθψζεθε θαη έδεημε ζηνπο ζεαηέο ην πφδη ηνπ ην νπνίν είρε γίλεη ρξπζφ.  

 Δίλαη γλσζηφο θαη ν κχζνο φηη γνήηεπε ηα θίδηα θαη φηη ν ίδηνο είρε δαγθψζεη 

έλαλ ζαλαηεθφξν φθεκε απνηέιεζκα ηνλ ζάλαην ηνπ φθε.  

 Άιινηε ηαμίδεπε κε πιενχκελν ηνλ πνηακφ Κάζα, φηαλ άξρηζαλ λα 

αθνχγνληαη θσλέο απφ ην πνηάκη πνπ θψλαδαλ «Ππζαγφξα ραίξε», 

θαζηζηψληαο έληξνκνπο ηνπο ζπληξφθνπο ηνπ. 

 Κάπνηε, εκθαλίζηεθε λα ζπλνκηιεί κε ηνπο καζεηέο ηνπ ηαπηφρξνλα ζηνλ 

Κξφησλα θαη ζην Μεηαπφλην, δειαδή θαηείρε ην ζετθφ ράξηζκα ηεο 

πνιπζηαζίαο, ηεο ηθαλφηεηαο λα βξίζθεηαη ζε παξαπάλσ απφ έλα κέξνο 

ηαπηφρξνλα.  

 Αθφκε, ήηαλ πηζηεπηφ φηη πξνέβιεπε ην κέιινλ θαη έθαλε ζαχκαηα. 

Ζ επηλφεζε φισλ απηψλ ησλ κχζσλ γχξσ απφ ην πξφζσπν ηνπ Ππζαγφξα 

θαηαδεηθλχεη φηη θαηά ηε δηάξθεηα ηεο δσήο ηνπ απνηεινχζε κία κπζηεξηψδε, 

ζθνηεηλή θαη αηληγκαηηθή κνξθή πνπ δχζθνια θαλείο κπνξνχζε λα θαηαλνήζεη. Έηζη 
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είλαη ινγηθφ ην γεγνλφο φηη νη κχζνη ηνπ πξνζδίδνπλ ππεξάλζξσπεο ηδηφηεηεο θαη ηνλ 

αλάγνπλ ζε ζξχιν. Μ’ έλα ιφγν,ζε θαλέλα άιιν πξφζσπν δελ έρνπλ δηαλνεζεί νη 

άλζξσπνη 

λα απνδψζνπλ πεξηζζφηεξα ή πην μερσξηζηά θαηνξζψκαηα.(Πνξθχξηνο, 2001) 

Γηα πνιιά ρξφληα ήηαλ απαγνξεπηηθφ λα ζπδεηείηαη θαη λα γξάθεηαη νηηδήπνηε 

ζρεηίδεηαη κε ηνλ Ππζαγφξα.Απηφ είρε σο απνηέιεζκα λα κελ έρεη γξαθηεί ηίπνηα γηα 

εθείλνλ απφ ηε κέξα ηνπ ζαλάηνπ ηνπ θαη γηα ηα επφκελα εθαηφ ρξφληα. Γηα απηφ 

ππάξρνπλ ειάρηζηεο αμηφπηζηεο πεγέο. Οη πξψηεο ιεπηνκεξείο αλαθνξέο ζηνλ 

Ππζαγφξα, πξαγκαηείεο ηνπ Αξηζηνηέιε θαη ησλ καζεηψλ ηνπ πνπ ζψδνληαη ζε 

απνζπαζκαηηθή κφλν κνξθή, ρξνλνινγνχληαη ζηα ηέιε ηνπ 4
νπ

 αηψλα π.Υ(Huffman, 

2005). Δθηελείο βηνγξαθίεο άξρηζαλ λα γξάθνληαη απφ ζπγγξαθείο πνιχ 

κεηαγελέζηεξσλ ρξφλσλ, απφ ηνλ Γηνγέλε Λαέξηην θαη ηνπο λενπιαησληθνχο 

Πνξθχξην θαη Ηάκβιηρν. 
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2.2 Καηαγσγή θαη εθπαίδεπζε. Σα ηαμίδηα ηνπ 

 

Ο Ππζαγφξαο γελλήζεθε πεξίπνπ ην 569 π.Υ. Οη καξηπξίεο παξαδίδνπλ φηη ην 

επηθξαηέζηεξν κέξνο γέλλεζεο είλαη ε άκνο. Οη πεξηζζφηεξνη ζπκθσλνχλ ζην φηη ν 

Ππζαγφξαοππήξμε γηνο ηνπ Μλήζαξρνπ(Πνξθχξηνο, 2001), φπσο παξαδίδεηαη απφ 

ηνλ ΠπζαγόξνπΒίνλ ηνπ Πνξθπξίνπ. Τπάξρεη δηαθσλία ζρεηηθά κε ηελ θαηαγσγή ηνπ 

παηέξα ηνπ, θαζψο ν Νεάλζεο ζην Δ’ βηβιίν ησλ Μπζηθώλ αλαθέξεη φηη ν Μλήζαξρνο 

ήηαλ χξνο, ιφγσ φκσο ηεο εκπνξηθήο δξαζηεξηφηεηάο ηνπ ζηε άκν ηηκήζεθε θαη 

έγηλε πνιίηεο ηεο.Ο βίνο πιεξνθνξεί φηη κεηέξα ηνπ ήηαλ ε Ππζαΐδα, απφγνλνο ηνπ 

Αγθαίνπ, ηνπ ηδξπηή ηεο άκνπ, πξνζδίδνληαο ζηνλ Ππζαγφξα επγεληθή θαηαγσγή, 

θαη φηη είρε δχν κεγαιχηεξα αδέιθηα, ηνλ Δχλνζην θαη ηνλ Σπξξελφ. 

Δίλαη ζίγνπξν φηη πέξαζε ηα πξψηα ρξφληα ηεο δσήο ηνπ ζηε άκν. πλνπηηθά,  

ζχκθσλα κε ηνλ κειεηεηή KurtvonFritz, ηα κέξε πνπ έδεζε είλαη ηα εμήο: 

 18 ρξφληα ζηε άκν 

 4 ρξφληα ζηε χξν θαη ζηελ Ησλία 

 12 ρξφληα ζηελ Αίγππην 

 18 ρξφληα ζηε Βαβπισλία 

 4 ρξφληα ζηε άκν 

 39 ρξφληα ζηελ Κάησ Ηηαιία (κε ηα 20 λα είλαη ζηνλ Κξφησλα θαη ηα 

ππφινηπα 19 ζην Μεηαπφληην) 

Καηά ηε λεφηεηά ηνπ, ν Ππζαγφξαο ήηαλ έλα πξνηθηζκέλν παηδί, κε έθεζε ζηε 

κάζεζε θάζε είδνπο. Γάζθαινί ηνπ ήηαλ ν Φεξεθχδεο ζηε Λέζβν, ν Δξκνδάκαληαο 

ζηε άκν θαη ν Αλαμίκαλδξνο ζηε Μίιεην. Ζ παηδεία ηνπ μεθίλεζε κε κνπζηθή, 

γπκλαζηηθή θαη δσγξαθηθή, ελψ θνληά ζηνλ Αλαμίκαλδξν έκαζε γεσκεηξία θαη 

αζηξνλνκία. Ο βίνο πιεξνθνξεί φηη ηηο «καζεκαηηθέο επηζηήκεο» ηηο έκαζε ν 

Ππζαγφξαο φηαλ πήγε ζηελ Αίγππην, απφ Άξαβεο, Υαιδαίνπο θαη Δβξαίνπο θαη εθεί 

ήξζε ζε πξψηε επαθή κε ηε γλψζε ησλ νλείξσλ θαη εθάξκνζε ηε καληηθή κε ηε 

ρξήζε ιηβαληνχ. 

Ήδε απφ ηελ εθεβεία ηνπ, ε θήκε ηνπ είρε θηάζεη ζηνλ Θαιή θαη ζηνλ Βίαληα, δχν 

απφ ηνπο επηά ζνθνχο ηεο αξραηφηεηαο. Θεσξνχηαλ ζεκλφο θαη κε ζσθξνζχλε, 

ζαπκαδφηαλ γηα ηελ επθξάδεηα ηνπ ιφγνπ ηνπ θαη γηα ηε θπζηθή ηνπ νκνξθηά. ηα 18 
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ηνπ έθπγε απφ ηελ άκν, ιφγσ ηεο αλάιεςεο ηεο εμνπζίαο απφ ηνλ ηχξαλλν 

Πνιπθξάηε, θάηη πνπ ζα ηνλ εκπφδηδε ζηε ζπλέρεηα ησλ ζπνπδψλ ηνπ.  

Μάιηζηα ν Θαιήο δηαθξίλνληαο ηελ κεγάιε δηαθνξά ηνπ Ππζαγφξα ζε ζρέζε κε ηνπο 

άιινπο λένπο, έκεηλε θνληά ηνπ κε επραξίζηεζε θαη ηνπ κεηέδσζε φζεο γλψζεηο 

θαηείρε θαη πνπ ήηαλ δπλαηφλ λα κεηαδνζνχλ. Κνληά ζηνλ Θαιή ν Ππζαγφξαο έιαβε 

ηελ πξψηε ηνπ ζνβαξή εθπαίδεπζε πάλσ ζηα καζεκαηηθά, ηε γεσκεηξία θαη φζα 

έρνπλ ζρέζε κε ηνπο αξηζκνχο θαη ηνπο ππνινγηζκνχο(Παπαδνπνχινπ & Δπζπκίνπ). 

Ο Θαιήο ηνλ βνήζεζε επίζεο λα βειηηψζεη ηηο δηαηξνθηθέο ηνπ ζπλήζεηεο θαη 

απέθηεζε πνιχ θαιή πγεία, ηελ ηθαλφηεηα λα θνηκάηαη ιίγν θαζψο θαη δηαχγεηα θαη 

θαζαξφηεηα ςπρήο. Όηαλ ε εθπαίδεπζε ηνπ νινθιεξψζεθε, ν Θαιήο ηνλ πξνέηξεςε 

λα κεηαβεί ζηελ Αίγππην, ππνζηεξίδνληαο φηη «εάλ ν Ππζαγφξαο εξρφηαλ ζε επαθή 

καδί ηνπο, ζα γηλφηαλ ζετθφηεξνο θαη ζνθφηεξνο απφ φινπο ηνπο αλζξψπνπο.» 

ηελ Αίγππην ν Ππζαγφξαο έκεηλε 22 ρξφληα, κέζα ζηα νπνία ζπνχδαζε αηγππηηαθή 

θηινινγία, καζεκαηηθά, αζηξνλνκία θαη ηαηξηθή. Δπίζεο επηζθέθζεθε ηα άδπηα ησλ 

λαψλ ηεο Αηγχπηνπ, δηακνξθψλνληαο ηε ζξεζθεπηηθή θηινζνθία ηνπ. ηελ Αίγππην 

ζπλαλαζηξεθφηαλ ηνπο ηεξείο θαη αθνκνίσζε ηε ζνθία ησλ Αηγππηίσλ θαη ηε γιψζζα 

ηνπο, θαζψο θαη ηηο ηξεηο δηαθνξεηηθέο γξαθέο ηνπο: ηελ «επηζηνινγξαθηθή», ηελ 

«ηεξνγιπθηθή» θαη ηε «ζπκβνιηθή», πνπ δηαβάδνληαη είηε θπξηνιεθηηθά (θαζψο 

παξηζηάλνπλ ζπγθεθξηκέλα πξάγκαηα κέζσ ηεο κίκεζεο) είηε αιιεγνξηθά, κε 

ππαηληγκνχο.(Πνξθχξηνο, 2001) 

Οη Αηγχπηηνη ηεξείο γηα λα δνθηκάζνπλ ηελ αληνρή ηνπ, ηνλ ππέβαιιαλ ζε δχζθνιεο 

δνθηκαζίεο, αληίζεηεο κε ηελ ειιεληθή αγσγή, λνκίδνληαο φηη σο μέλνο δελ άληερε ηε 

ζθιεξή αηγππηηαθή ηεξαηηθή εθπαίδεπζε. Όκσο ν Ππζαγφξαο πινπνίεζε φια ηα 

πξνζηάγκαηα κε κεγάιε πξνζπκία θαη ηφζν πνιχ ζαπκάζηεθε πνπ έιαβε ηελ άδεηα 

λα ζπζηάδεη ζηνπο Θενχο θαη λα παίξλεη κέξνο ζηηο ηεξέο ηειεηέο, πξνλφκην πνπ δελ 

αλαθέξεηαη λα παξαρσξήζεθε ζε θαλέλαλ άιιν μέλν. Δθεί εληξχθεζε αθφκε 

πεξηζζφηεξν ζηε γεσκεηξία θαη ηελ αζηξνλνκία ηειεηνπνηψληαο ηηο γλψζεηο ηνπ θη 

έθζαζε ζην απφγεην ηεο κάζεζεο ηεο επηζηήκεο ησλ αξηζκψλ θαη ηεο κνπζηθήο. 

χκθσλα κε ηνλ Ηάκβιηρν ν Ππζαγφξαο κεηά ηελ Αίγππην κεηαθέξζεθε ζηε 

Βαβπιψλα, αηρκάισηνο απφ ηνπο ζηξαηηψηεο ηνπ Κακβχζε. Δθεί ήξζε ζε επαθή κε 

ηνπο Μάγνπο, δειαδή ηνπο Πέξζεο ηεξείο, θαη δηδάρζεθε απφ απηνχο ζενινγηθά θαη 

αζηξνλνκηθά ζέκαηα γηα άιια δψδεθα έηε. Καηά ηνλ Πνξθχξην, εθεί βξήθε ηνλ 
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Εάξαην, πνπ ηνλ εμάγληζε απφ ηα κηάζκαηα ηεο πξνεγνχκελεο δσήο θαη ηνπ έκαζε 

πψο λα είλαη αγλφο θαη λα επηδηψθεη ηελ αξεηή. Αθφκε ηνπ αλέπηπμε ηηο ζεσξίεο ηνπ 

γηα ηε θχζε θαη γηα ηηο αξρέο ησλ πάλησλ.  

Έπεηηα ν Ππζαγφξαο επέζηξεςε ζηε άκν, κε ζθνπφ λα κεηαδψζεη ηηο πινχζηεο 

γλψζεηο ηνπ ζηνπο ζπκπνιίηεο ηνπ. Καηαζθεχαζε εθεί έλα εκηθπθιηθφ δηδαζθαιείν 

ην νπνίν πήξε ην φλνκά ηνπ θαη ρξεζηκνπνηνχηαλ απφ ηνπο ακίνπο γηα λα 

ζπζθεθζνχλ γηα ηα θνηλά. Έμσ απφ ηελ πφιε θαηαζθεχαζε κία ζπειηά γηα ηελ 

άζθεζε ηεο θηινζνθίαο ηνπ, φπνπ πεξλνχζε ην κεγαιχηεξν κέξνο ηεο εκέξαο καδί κε 

ιίγνπο καζεηέο ηνπ. Έκεηλε ζηελ παηξίδα ηνπ κφλν ηέζζεξα ρξφληα, κέζα ζηα νπνία 

αζρνιήζεθε κε ηε δηδαζθαιία θάπνησλ λέσλ, κέζα ζηνπο νπνίνπο ήηαλ θαη ν 

Δπξπκέλεο ν άκηνο, ν νπνίνο αθνινπζψληαο ηηο δηαηξνθηθέο ζπκβνπιέο ηνπ 

Ππζαγφξα θαηάθεξε πνιιέο λίθεο ζηνπο Οιπκπηαθνχο Αγψλεο. 

Δπίζεο θέξεηαη λα πξνέηξεςε έλαλ λέν λα κάζεη καζεκαηηθά, ρξεζηκνπνηψληαο έλα 

ηέρλαζκα, κε ην νπνίν ν Ππζαγφξαο πιήξσλε ηνλ λέν γηα θάζε κάζεκα πνπ 

παξαθνινπζνχζε. Όηαλ ν λένο είρε αληηιεθζεί ηελ ππεξνρή ησλ καζεκαηηθψλ θαη ηα 

κάζαηλε κε επραξίζηεζε, ν Ππζαγφξαο ηνπ αλαθνίλσζε ηελ αδπλακία θαηαβνιήο ησλ 

ηξηψλ νβνιψλ. Όπσο ήηαλ αλακελφκελν, ν λένο αξλήζεθε λα ζηακαηήζεη ηα 

καζήκαηα θαη κάιηζηα ήζειε λα δίλεη ν ίδηνο κηζζφ ηξηψλ νβνιψλ ζηνλ Ππζαγφξα γηα 

θάζε κάζεκα. Λέγεηαη πσο ν λένο ήηαλ ζπλνλφκαηνο ηνπ Ππζαγφξα θαη πσο 

απέπιεπζε καδί κε ην δάζθαιφ ηνπ, φηαλ απηφο απνθάζηζε λα θχγεη απφ ηε άκν. 

Οη ιφγνη γηα ηνπο νπνίνπο ν Ππζαγφξαο απνθάζηζε λα θχγεη μαλά απφ ηε άκν, 

βαζίδνληαη ζην γεγνλφο φηη δελ βξήθε ηελ αληαπφθξηζε πνπ πεξίκελε απφ ηνπο 

ζπκπνιίηεο ηνπ, φηαλ πξνζπάζεζε λα ηνπο κεηαδψζεη θάπνηεο απφ ηηο γλψζεηο ηνπ, 

ρσξίο απηφ λα ζεκαίλεη φηη δελ ηνλ εθηηκνχζαλ, αθνχ ηνλ αλάγθαδαλ λα παίξλεη 

κέξνο ζηηο δεκφζηεο ιεηηνπξγίεο. Ο άιινο ιφγνο ήηαλ ε απνγνήηεπζή ηνπ γηα ηα 

πνιηηηθά πξάγκαηα ηεο άκνπ. Έηζη έθπγε γηα ηελ Κάησ Ηηαιία, φπνπ αλέπηπμε ηελ 

θχξηα δξάζε ηνπ γηα ηα επφκελα 39 ρξφληα, κέρξη ηνλ ζάλαηφ ηνπ.  

Πξηλ θηάζεη ζηνλ Κξφησλα, ν Ππζαγφξαο πήγε ζηνπο Γειθνχο, καζεηεχνληαο θνληά 

ζηελ ηέξεηα Θεκηζηφθιεηα ή Αξηζηφθιεηα. Ζ επαθή ηνπ κε ηελ ηέξεηα είρε βαξχλνπζα 

ζεκαζία γηα ηε κεηέπεηηα πνξεία ηνπ αθνχ ζχκθσλα κε ηνλ Βίν ηνπ Πνξθπξίνπ 

"δίδαμε θαη πνιιά άιια πνπ έιεγε όηη ηα έκαζε από ηελ Αξηζηόθιεηα ζηνπο Γειθνύο". 

Απηφο ήηαλ θαη ν ιφγνο πνπ ίδξπζε κία ζρνιή ρσξίο πεξηνξηζκνχο θχινπ. 
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Καηφπηλ ζηελ Κξήηε ζέινληαο λα ζπλαληήζεη ηνπο κχζηεο ηνπ Μφξγνπ, ελφο απφ 

ηνπο Ηδαίνπο Γάθηπινπο. Δθείλνη ηνλ εμάγληζαλ κε ηελ «θεξαχληα ιίζν», ηελ εκέξα 

θνληά ζηε ζάιαζζα μαπισκέλνο κπξνχκπηα θαη ηε λχρηα θνληά ζηνλ πνηακφ 

ζηεθαλσκέλνο κε καιιί κειαλνχ αξληνχ. Καηήιζε θαη ζην Ηδαίν Άληξν θξαηψληαο 

καιιί καχξνπ αξληνχ, παξέκεηλε ηηο θαζηεξσκέλεο 27 εκέξεο θαη απέδσζε πξνζθνξέο 

ζηνλ Γία.(Πνξθχξηνο, 2001) 

Φζάλνληαο ζηνλ Κξφησλα, ν Ππζαγφξαο έθαλε κεγάιε εληχπσζε ζηνπο θαηνίθνπο 

θαη ζχληνκα νη ιφγνη ηνπ είραλ κεγάιε απήρεζε θαη έλα ηεξάζηην αθξναηήξην. 

χκθσλα κάιηζηα κε ηνλ Πνξθχξην, ν Ππζαγφξαο είρε ηφζν κεγάιε επηξξνή ζην 

αθξναηήξην ηνπ, πνπ κε ηε βνήζεηά ηνπ απειεπζέξσζε ηηο ππνδνπισκέλεο πφιεηο, 

επεηδή ηνπο είρε εκθπζήζεη ην ειεχζεξν θξφλεκα, δίλνληαο λφκνπο πνπ δήιεπαλ νη 

γεηηνληθέο πφιεηο. 

Ο Ππζαγφξαο κφιηο ζε έλαλ ρξφλν απφ ηε ιεηηνπξγία ηεο ζρνιήο ηνπ ζπλειήθζε, κε 

ηηο θαηεγνξίεο ηεο αζεΐαο θαη ηεο δηαθζνξάο ησλ λέσλ. Ζ ππφζεζή ηνπ εθδηθάζηεθε 

απφ ρίιηνπο δηθαζηέο, αιιά ν Ππζαγφξαο αζσψζεθε θαη ηνπ επηηξάπεθε λα ζπλερίζεη 

ηελ δηδαζθαιία. 

Τπάξρνπλ δηαθνξεηηθέο εθδνρέο γηα ηηο ζπλζήθεο ηνπ ζαλάηνπ ηνπ, πνπ ζπλέβε φηαλ 

ν Ππζαγφξαο βξηζθφηαλ ζε κεγάιε ειηθία. χκθσλα κε κία εθδνρή, είρε βίαην 

ζάλαην φηαλ νη αληίπαινί ηνπ ππξπφιεζαλ ηε ζρνιή ηνπ. Άιιεο εθδνρέο 

ππνζηεξίδνπλ φηη ππέβαιε ην εαπηφ ηνπ ζε αζηηία ή φηη απηνθηφλεζε. 
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2.3 Βαζηθέο ηδέεο ηνπ 

2.3.1 Σν δφγκα ηεο κεηελζάξθσζεο 

 

Σν δφγκα ηεο κεηελζάξθσζεο απνηειεί ηνλ αθξνγσληαίν ιίζν ηεο ππζαγφξεηαο 

δηδαζθαιίαο.Ζ ςπρή είλαη ε ηέιεηα θαη απηφλνκε δσηθή νληφηεηα, κπνξεί λαδεη 

αλεμάξηεηα απφ ην ζψκα, θαη απνηειεί άξλεζε ηνπ ζψκαηνο θαη ηεο 

ζσκαηηθφηεηαο.(Βεΐθνο, 1998)Όιεο νη ςπρέο έρνπλ ζεία πξνέιεπζε θαη επηβηψλνπλ 

κέζα απφ κηα ζπλερή δηαδνρή φισλ ησλ κνξθψλ ηεο δσήο. Ζ απειεπζέξσζε φκσο 

ηεο ςπρήο απφ ηα δεζκά ηνπ ζψκαηνο επηηπγράλεηαη κφλν κε ηελ θάζαξζε.(Cornford, 

1923)Πάλσ ζε απηή ηε βάζε ν Ππζαγφξαο πηνζέηεζε ηε ζεσξία ηεο κεηελζάξθσζεο, 

ηελ νπνία αλήγαγε ζε βαζηθφ δφγκα ηεο δηδαζθαιίαο ηνπ. 

χκθσλα κε ηνλ Ζξφδνην (Ιζηνξίαη2.123) απηή ε δνμαζία έρεη αηγππηηαθή θαηαγσγή, 

αθνχ πξψηνη νη Αηγχπηηνη ππνζηήξημαλ φηη ε ςπρή ηνπ αλζξψπνπ είλαη αζάλαηε θαη 

φηη ζπκπιεξψλεη έλαλ θχθιν αιιεπάιιεισλ κεηελζαξθψζεσλ ζε άιια δσηθά είδε, 

δηάξθεηαο 3.000 ρξφλσλ, πξηλ επηζηξέςεη ζε έλα λέν αλζξψπηλν ζψκα.(Κάιθαο & 

Εσγξαθίδεο, 2011)Έηζη, δελ απνθιείεηαη ν Ππζαγφξαο λα είρε επεξεαζηεί θαηά ηε 

καζεηεία ηνπ θνληά ζηνπο Αηγχπηηνπο. 

Αλ ε ςπρή ηνπ αλζξψπνπ κεηά ηνλ ζάλαηφ ηνπ είλαη «ηέιεηα», ηφηε ελψλεηαη κε ηνλ 

ζεφ, ελψ αλ έρεη δηαπξάμεη ακαξηήκαηα, ηφηε επηζηξέθεη κε ηε κνξθή δψνπ ή θπηνχ 

γηα λα εμαγληζηεί.Ζ βαζηθή ηδέα ηεο κεηεκςχρσζεο δελ απνηειεί πξσηνηππία. Σν 

θαηλνχξην ζηνηρείν ζηε κεηεκςχρσζε ζχκθσλα κε ηνλCornfordείλαη κία εζηθή 

έθθαλζε: ε κεηελζάξθσζε ζπλεπηθνπξεί ζηελ εμηιέσζε απφ θάπνην παιαηφ 

ακάξηεκα, ελψ ε αηνκηθή ςπρή επηβηψλεη, θέξνληαο ην ζηίγκα ηεο αλαπφθεπθηεο 

επζχλεο θαη αθνχ νινθιεξψζεη έλαλ θχθιν απφ δσέο, ζην ηέινο εμαγλίδεηαη απφ ηνλ 

πφλν θαη απειεπζεξψλεηαη. (Cornford, 1923) 

Απψηεξνο ζθνπφο ηεο ςπρήο είλαη θαηά ηνλ Ππζαγφξα ε απαιιαγή ηεο απφ ηε 

ζπκκεηνρή ζε απηήλ ηελ θνζκηθή πνξεία ηεο κεηαβνιήο.(Βεΐθνο, 1998)Ζ θάζαξζε 

ηεο ςπρήο ζπληειείηαη κε πλεπκαηηθή άζθεζε θαη κε ζσκαηηθή δίαηηα. (Βεΐθνο, 

1998)Ο Βεΐθνο ππνζηεξίδεη φηη ζηφρνο γηα ηνπο Ππζαγφξεηνπο ήηαλ ε νξγάλσζε ηνπ 

βίνπ κε ηέηνην ηξφπν, ψζηε λα αθνινπζεί ηνλ ζεφ θαη λα ηαπηίδεηαη καδί ηνπ, κέζα 

απφ ηνλ πιήξε εμαγληζκφ ηεο ςπρήο θαη ηελ απειεπζέξσζή ηνπ απφ ηε ζσκαηηθή 
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θπιαθή, ψζηε λα κελ είλαη αλαγθαίνο ν θχθινο ησλ κεηελζαξθψζεσλ.Ζ ςπρή κπνξεί 

κε ηε βαζκηαία θάζαξζή ηεο λα επηζηξέςεη ζηε ζετθή ηεο έδξα.(Βεΐθνο, 1998) 

Ο Αξηζηνηέιεο ηζρπξίδεηαη φηη ν Ππζαγφξαο είρε θζάζεη ζε απηφ ην ζεκείν: Καηά 

ηνλ Ηάκβιηρν, ν Αξηζηνηέιεο έγξαςε κηα πξαγκαηεία «Πεξί Ππζαγόξεηαο θηινζνθίαο» 

φπνπ ιέεη φηη ηνπ «ινγηθνύ δώνπ ην κελ είλαη ζεόο, ην δε άλζξώπνπ, ην δε ωο ν 

Ππζαγόξαο».Δίλαη ζίγνπξν φηη ν Ππζαγφξαο δίδαζθε ηε κεηελζάξθσζε, αθνχ 

ππάξρεη κία καξηπξία ηνπ Ξελνθάλε, φπνπ γηα πξψηε θνξά ζηελ αξραία γξακκαηεία 

κλεκνλεχεηαη ν Ππζαγφξαο(Κάιθαο & Εσγξαθίδεο, 2011).Ζ εηξσληθή ηνπ ζηάζε 

είλαη πξνθαλήο :«Λέλε φηη φηαλ θάπνηε είδε λα βαζαλίδνπλ έλα ζθπιάθη, ην 

ζπκπφλεζε θαη είπε: "ηακάηα, κελ ην ρηππάο, γηαηί είλαη ε ςπρή θάπνηνπ θίινπ· ηελ 

αλαγλψξηζα φηαλ άθνπζα ηε θσλή ηνπ."».Ο ίδηνο ν Ππζαγφξαο πίζηεπε φηη είρε δήζεη 

πνιιέο δσέο θαη ζπκφηαλ ηηο πξνζσπηθφηεηεο κέζα ζηηο νπνίεο είρε κεηελζαξθσζεί. 

Έηζη, πίζηεπε φηη ζε πξνεγνχκελεο δσέο ήηαλ ν Αηζαιίδεο, ν Δχθνξβνο, ν 

Δξκφηηκνοθαη ν Πχξξνο. 

2.3.2 Ζζηθή θαη Θξεζθεία 

 

Ζ Ππζαγφξεηα εζηθή δηαπεξλνχζε νξηδφληηα φιν ην θάζκα ησλ δξαζηεξηνηήησλ ηεο 

ρνιήο. Γελ επξφθεηην γηα κία αφξηζηε εζηθνινγία, ζρεηηθά κε ην ηη είλαη ή φρη 

επηηξεπηφ, «αιιά κία νινθιεξσηηθή αγσγή ηνπ αλζξψπνπ, ζπλπθαζκέλε κε ηε 

κεηαθπζηθή, ηε ζπκβνιηθή, ηελ αλζξσπνζνθία θαη ηε κπζηεξηνζνθία».(Γξάβηγγεξ, 

1998) Ζ ππζαγφξεηα εζηθή ήηαλ πξαθηηθά εθαξκφζηκε ζε φιεο ηηο πηπρέο ηεο δσήο. 

ηελ αξρή, ν Ππζαγφξαο, ζχκθσλα κε ηνλ Γξάβηγγεξ, αλαγλψξηδε ηξία είδε αξεηήο: 

ηε ζσθξνζχλε, ηελ αλδξεία θαη ηε δηθαηνζχλε. Με ηελ έλλνηα ηεο ζσθξνζχλεο ήηαλ 

άξξεθηα ζπλδεδεκέλεο θαη νη έλλνηεο ηεο θηιίαο, ηεο αγάπεο, ηεο ερεκχζεηαο θαη ηεο 

ζηγήο. Δπίζεο δείγκα ζσθξνζχλεο ήηαλ ε πεξηθξφλεζε ηνπ πινχηνπ θαη ηεο δφμαο, ν 

εηιηθξηλήο ζεβαζκφο πξνο ηνπο γεξαηφηεξνπο, ε θαηαζηνιή ηεο νξγήο θαη ηεο 

βηαηφηεηαο. Έηζη, ν ραξαθηήξαο ησλ ππζαγνξείσλ ζα έπξεπε λα ραξαθηεξίδεηαη απφ 

«εξεκία θαη πξαφηεηα, πεηζαξρία θαη θηινκάζεηα θαη πξνπαληφο απφ ηνλ ζεβαζκφ 

πξνο ηνλ εαπηφ θαη ηνπο άιινπο.»(Γξάβηγγεξ, 1998) 

Ζ αλδξεία ζρεηηδφηαλ κε ηελ ππεξθαιάγγηζε ησλ αληηθνηλσληθψλ ηάζεσλ θαη ησλ 

αιφγσλ επηζπκηψλ, απφ ηηο νπνίεο θαηαθιπδφηαλ ν θνηλφο άλζξσπνο. Ζ δηθαηνζχλε 

είρε λα θάλεη κε ηηο θνηλσληθέο θαη πνιηηηθέο αληηιήςεηο. 
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Ο Ππζαγφξαο είρε κία ζεηξά απφ πξνηξνπέο, ηα ππζαγφξεηα αθνχζκαηα ή ζχκβνια, 

πνπ απνζθνπνχζαλ ζηελ εζηθή ζπγθξφηεζε ησλ καζεηψλ. Σα αθνχζκαηα δελ είλαη 

νχηε έλα ζπλνλζχιεπκα απφ δεηζηδαηκνληθέο επηηαγέο, νχηε πεξηέρνπλ «κία 

ηξνκαθηηθή πνζφηεηα απφ παξαινγηζκνχο». Αληίζεηα, θαλεξψλνπλ πιήξε έιεγρν θαη 

επίγλσζε ησλ πξάμεσλ ηνπ αλζξψπνπ, ελψ ζηνρεχνπλ ζε κία αζπκβίβαζηε 

δηαηήξεζε ηεο αγλφηεηαο θαη ηνπ ζπληνληζκνχ ηνπ αηφκνπ κε ηνλ ζετθφ θαη 

αλζξψπηλν θφζκν. (GemelliMarciano&Huffman, 2014)Καηά ηνλ Ηάκβιηρν ην ζχλνιν 

ησλ «αθνπζκάησλ» δηαηξείηαη ζε ηξείο θαηεγνξίεο: ζηελ πξψηε εληάζζνληαη φζα 

αθνχζκαηα θαλεξψλνπλ«ηη εζηη». Γεχηεξα είλαη φζα απνθαιχπηνπλ ην «ηηκάιηζηα», 

ηελ ηειεηφηεηα θάζε πνηφηεηαο, θαη ηέινο, φζα δειψλνπλ «ηη πξαθηένλ». Οη 

δηαθξίζεηο απηέο ζρεηίδνληαη κε νληνινγηθνχο, ζξεζθεπηηθνχο θαη εζηθνχο 

πξνβιεκαηηζκνχοαληίζηνηρα.(Κιακπαληζηή, 2021)Λφγσ ηεο γεληθεπκέλεο 

κπζηηθφηεηαο ησλ δηδαγκάησλ, είραλ βαζχηεξν ζπκβνιηθφ ππφβαζξν. Δπξφθεηην 

νπζηαζηηθά γηα έλαλ εζσηεξηθφ εζηθφ θψδηθα: 

 «κελ αλαθαηεχεηο ηε θσηηά κε ην καραίξη»: κελ πξνθαιείο ηελ νξγή ησλ 

άιισλ 

 «κελ ππεξβαίλεηο ηνλ δπγφ»: λα είζαη δίθαηνο θαη ακεξφιεπηνο 

 «κελ θάζεζαη ζε ρνίληθα»: ίζε θαζεκεξηλή θξνληίδα, ρσξίο ππεξβνιέο 

 «κελ ηξσο θαξδηά»: κελ βαζαλίδεζαη κε ιχπεο  

 «κε θνξάο ζενχο ζε δαρηπιίδηα»: κελ πξνβάιιεηο πξφρεηξα ηηο ζξεζθεπηηθέο 

ζνπ πεπνηζήζεηο 

 «κε βαδίδεηο ζηηο ιεσθφξνπο»: κελ αθνινπζείο ηνπο πνιινχο  

Οη εζηθέο ζπλεπψο πξνηξνπέο δίλνληαλ ππφ ηε κνξθή απαγφξεπζεο, κε επηδίσμε 

λα δηακνξθσζεί κηα ζηάζε δσήο, ε νπνία ζα πεξηιάκβαλε εγθξάηεηα, 

απηνέιεγρν, ππαθνή ζηνπο λφκνπο, εθηίκεζε ηεο γλψκεο ησλ επατφλησλ ζε θάζε 

ζέκα, άζθεζε ζε έξγα αξεηήο, πξνζήισζε θαη πξνζαλαηνιηζκφ ζε επφκελε 

κνξθή δσήο.(Κιακπαληζηή, 2021)Ζ πξαθηηθή ησλ αθνπζκάησλ είλαη έηζη βαζηά 

κεηακνξθσηηθή, φρη κφλν επεηδή απμάλεη ζεκαληηθά ηελ δχλακε ζπγθέληξσζεο 

θάπνηνπ, αιιά θπξίσο επεηδή ελεξγνπνηεί ηνπο κεραληζκνχο ηεο «δεθηηθήο 

ζπλείδεζεο», πνπ απαηηεί ην ππνθείκελν λα εγθαηαιείςεη ηνλ εγσηζκφ θαη ζπλεηδεηά 

λα επηθεληξσζεί ζηα «ζεκάδηα» ηεο ζετθήο παξνπζίαο θαη πψο λα επηηχρεη ηελ 

αξκνλία κε ηηο πνηθίιεο ηεο εθδειψζεηο ζην θνζκηθφ θαη θνηλσληθφ πιαίζην.(Gemelli 

Marciano & Huffman, 2014) 
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Μία βαζηθή εζηθή αληίιεςε ηνπ Ππζαγφξα ήηαλ ε θαζνιηθή ζπγγέλεηα κεηαμχ φισλ 

ησλ φλησλ, κία αληίιεςε πνπ έρεη ηηο ξίδεο ηεο ζηνλ Οξθηζκφ, αλαπηχζζεηαη απφ ηνλ 

Ππζαγνξηζκφ θαη εθηείλεηαη ζηε ζπλέρεηα κέρξη ηνλ Πιαησληζκφ θαη ηνπο ησηθνχο. 

Έηζη, ε αλζξψπηλε ςπρή ζπγγελεχεη θαη κπνξεί λα ηαπηηζηεί κε ηνλ ζεφ, αιιά θαη κε 

φια ηα έκςπρα φληα.  

Μία άιιε ζεκαληηθή πηπρή ηεο ππζαγφξεηαο εζηθήο είλαη ε «απζππεπζπλφηεηα», ε 

νπνία έρεη ηηο ξίδεο ηεο ζηνλ νξθηζκφ, φκσο κε ηνλ ππζαγνξηζκφ παξαιακβάλεη ηελ 

εμήο λέα εξκελεία: γηα ηελ θαηάθηεζε ηεο αζαλαζίαο, δελ ήηαλ αλαγθαία θακία ζετθή 

επέκβαζε. Ο άλζξσπνο δελ πξνζηαηεχεηαη απφ θάπνην δαηκφλην πνπ ηνπ ππαγνξεχεη 

ηη λα πξάμεη, φπσο ηζρπξηδφηαλ ν σθξάηεο, νχηε απφ θάπνηνλ θχιαθα άγγειν, φπσο 

αξγφηεξα αλαγλσξίδεη ν Υξηζηηαληζκφο. Ο άλζξσπνο ηίζεηαη ζην επίθεληξν, 

θαζνξίδεη ηελ ηχρε ηνπ θαη έρεη ηελ ειεπζεξία ηεο επηινγήο. Έηζη ε ζεκαζία ηεο 

αηνκηθήο επζχλεο έξρεηαη ζην πξνζθήλην, θαη ε αξλεηηθή έθβαζε ηεο δσήο δελ 

αλάγεηαη ζηε ζετθή ηηκσξία θαη ζηελ επέκβαζε δπλάκεσλ αλψηεξσλ απφ ηνλ 

άλζξσπν, αιιά σο απνηέιεζκα ησλ ζπλεπεηψλ ησλ αλζξσπίλσλ πξάμεσλ. 

Πάλσ ζε απηή ηε βάζε, ν Π. Γξάβηγγεξ έξρεηαη ζηε δηαπίζησζε φηη νη Ππζαγφξεηνη 

δελ πξνζεχρνληαλ, θαζψο ε πξνζεπρή ζεσξνχηαλ βιαζθεκία γηαηί πξνυπέζεηε φηη νη 

θπζηθνί λφκνη είλαη κεηαβιεηνί. Αληί απηνχ, νη ππζαγφξεηνη επηδίδνληαλ ζε 

εμαγληζκφ κέζα απφ θαζαξηηθέο πξαθηηθέο «ψζηε λα θαηαζηνχλ νη ίδηνη παξάγνληεο 

αξκνλίαο.»(Γξάβηγγεξ, 1998) πκπεξαζκαηηθά, ν άλζξσπνο θαζίζηαηαη ν δεκηνπξγφο 

ηνπ πεπξσκέλνπ ηνπ θαη κε απηφλ ηνλ ηξφπν ε ζετθή ηαχηηζε είλαη εθηθηή. 

Δλψ νη θπζηθνί θηιφζνθνη ηνπνζεηνχζαλ ηε γε ζην θέληξν ηνπ ζχκπαληνο, ν θφζκνο 

ηνπ Ππζαγφξα πεξηβάιιεηαη απφ «κπζηηθέο θαη αθαηάιεπηεο δπλάκεηο, θαηαλνεηέο 

κέζα απφ ζπκβνιηζκνχο θαη κπζηθέο παξαζηάζεηο».(Καινγεξάθνο & Θαλαζάο, 

2000)Ζ ιαηξεπηηθή ζηάζε ησλ Ππζαγνξείσλ δελ ελαξκνληδφηαλ κε ηελ επίζεκε 

ζξεζθεία ησλ Οιχκπησλ ζεψλ, αιιά δηαζηαπξσλφηαλ πεξηζζφηεξν κε ηνλ 

κπζηηθηζκφ ησλ Οξθηθψλ. Θεσξνχζαλ ηδηαίηεξν πξνζηάηε ηνπο ηνλ Απφιισλα κε 

ηνλ νπνίν πίζηεπαλ πσο ν Ππζαγφξαο ζπλδεφηαλ ζηελά σο ηεξέαο ή σο γηνο 

ηνπ.(Μαξαγγηαλνχ-Γεξκνχζε, 2011)Σηο ζπκπαληηθέο απηέο δπλάκεηο νη Ππζαγφξεηνη 

ηηο δηαρψξηδαλ ηεξαξρηθά ζε Θενχο, Ήξσεο θαη Γαίκνλεο. 

Γηα ηνπο Ππζαγφξεηνπο ν θφζκνο ήηαλ πιήξεο ζεψλ, πνπ γίλνληαλ αληηιεπηνί σο 

λνεξέο νληφηεηεο, απνκαθξπζκέλεο απφ ηελ πξσηαξρηθή Μνλάδα. Σφπνο θαηνηθίαο 
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ησλ ζεψλ απηψλ ήηαλ νη αζηέξεο. Οη πιεζηέζηεξνη πξνο ηε Μνλάδα ήηαλ θαη νη 

ηειεηφηεξνη, γηαηί είραλ άκεζε γλψζε, νκνηνγέλεηα θαη αζαλαζία.(Γξάβηγγεξ, 1998)Ζ 

ηηκή πξνο απηνχο ηνπο ζενχο δελ ζα έπξεπε λα εμαληιείηαη ζηελ ηππηθή ιαηξεία κε 

ζπζίεο θαη άιιεο επηθαλεηαθέο εθδειψζεηο, αιιά κέζσ ηνπ ζεβαζκνχ ηνπ Νφκνπ ηνλ 

νπνίν εθπξνζσπνχζαλ. Έηζη ε ηηκή πξνο ηνπο ζενχο εθδεισλφηαλ κε ηε δηαξξχζκηζε 

ελφο ηξφπνπ δσήο, αξκνληθνχ κε ηηο ππαγνξεχζεηο ησλ ζείσλ λφκσλ. 

Οη Ήξσεο αγανί (θσηηζκέλνη) απνηεινχζαλ ελδηάκεζα φληα θαη ήηαλ ππνδεέζηεξνη 

απφ ηνπο ζενχο. Δθείλνη δνχζαλ ζηνλ Αηζέξα. Ο Κξαηχινο ηνπ Πιάησλα έθαλε ηελ 

εηπκνινγηθή ζπζρέηηζε Ήξσο-Έξσο, δειαδή νη ήξσεο απηνί πξνέθπςαλ απφ ηνλ 

έξσηα θάπνηαο ζλεηήο κε ζεφ ή αληίζηξνθα, θαζηζηψληαο ηνπο ίδηνπο εκίζενπο. Ήηαλ 

ζνθνί, εχγισηηνη, θαη είραλ ην ελδηαθέξνλ λα δηδάμνπλ ηνπο αλζξψπνπο.  Δπξφθεηην 

γηα βνεζεηηθέο νληφηεηεο πνπ ππεξέβαηλαλ ηνπο αλζξψπνπο ζε γλψζε θαη αξεηή, γη’ 

απηφ είραλ ηνλ ξφιν λα ηνπο θαζνδεγήζνπλ πξνο ηελ απνζέσζή ηνπο. 

Ζ Σξίηε θαηεγνξία ζενηήησλ πνπ νη Ππζαγφξεηνη φθεηιαλ ζεβαζκφ ήηαλ νη 

θαηαρζφληνη δαίκνλεο, δειαδή νη επίγεηνη. Δθείλνη είλαη νη ςπρέο πνπ πέξαζαλ ηε δσή 

ηνπο ζηε γε σο ζνθνί θαη επηδέμηνη. Γηα ην ιφγν απηφλ, κεηά ηνλ ζάλαην 

απαιιάζζνληαη απφ ην θπζηθφ ζψκα θαη έρνπλ ηε δπλαηφηεηα λα κεηελζαξθσζνχλ 

θαη λα επηζηξέςνπλ ζηε γε γηα λα θαζνδεγήζνπλ ηνπο αλζξψπνπο, σο δάζθαινη ηνπ 

αλζξψπηλνπ γέλνπο. 
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2.3.3Σξφπνο δσήο 

 

Απφ ηελ ηδέα ηεο κεηελζάξθσζεο απνξξέεη άκεζα θαη εθείλε ηεο ρνξηνθαγίαο. Ο 

Ππζαγφξαο ζεσξείηαη φηη έζεζε ηα ζεκέιηα γηα ηελ ρνξηνθαγία, αθνχ ζηε ζρνιή ηνπ 

αθνινπζνχζαλ απζηεξή δίαηηα, θαζψο αλαγλψξηδε ζε δσηθέο κνξθέο, θίινπο θαη 

ζπληξφθνπο απφ ην παξειζφλ. Έηζη απαγφξεπε ηφζν ηελ ζαλάησζε φζν θαη ηελ 

θαηαλάισζή ηνπο. ηφρνο ηνπ ήηαλ επίζεο λα εμαζθήζεη ηνπο καζεηέο ζε έλαλ απιφ 

ηξφπν δσήο, πνπ ζα ηνπο εμαζθάιηδε θαιή ζσκαηηθή θαη ςπρηθή πγεία. Απαγφξεπε ην 

ιηζξίλη θαη ην κειαλνχξη, δεηνχζε απνρή απφ θαξδηά, θνπθηά, θνηιηέο θαη 

κπαξκπνχληα. Ο ίδηνο απαγφξεπε ζπζίεο έκςπρσλ φλησλ ζε ζενχο. Ζ θαζεκεξηλή ηνπ 

δηαηξνθή πεξηείρε κέιη θαη ςσκί θαη ιαραληθά. πάληα έηξσγε ζαιαζζηλά θαη δελ 

έπηλε θξαζί ηελ εκέξα. Απέθεπγε ην γέιην θαη νηηδήπνηε ζα ηθαλνπνηνχζε ηα 

θαηψηεξα γνχζηα, αιιά θαη ην ππεξβνιηθφ θαηζνχθηαζκα. Θεσξνχζε φηη ε 

ζπκπεξηθνξά πξέπεη λα ραξαθηεξίδεηαη απφ εππξέπεηα θαη ζεβαζκφ. 

Όπσο αλαθέξεη ν Γηνγέλεο ν Λαέξηηνο, ν Ππζαγφξαο δελ επέηξεπε ζηνπο θίινπο ηνπ 

λα εχρνληαη «ρξφληα πνιιά», γηαηί ηα είρε ζπλδέζεη κε ηνλ θχθιν ησλ 

κεηελζαξθψζεσλζηηο νπνίεο παγηδεχεηαη ε ςπρή θαη δελ ην ζεσξνχζε θάηη ζεηηθφ. 

Δπίζεο νλφκαδε ηε κέζε «βιάβε» θαη απνδνθίκαδε θάζε ππεξβνιή. Γηα ηηο 

ζεμνπαιηθέο αλάγθεο πίζηεπε φηη πξέπεη λα ηθαλνπνηνχληαη κφλν ηνλ ρεηκψλα, γηαηί 

ηηο ζεσξνχζε βιαβεξέο. 

Γηαηξνχζε ηε δηάξθεηα ηεο δσήο ζε ηέζζεξα ηκήκαηα, 20 ρξφληα παηδί, 20 ρξφληα 

έθεβνο, 20 ρξφληα λένο, 20 ρξφληα γέξνο, ελψ αληηζηνηρνχζε ηηο πεξηφδνπο απηέο κε 

ηηο ηέζζεξηο επνρέο: ην παηδί αληηζηνηρεί ζηελ άλνημε, ν έθεβνο ζην θαινθαίξη, ν λένο 

ζην θζηλφπσξν θαη ν γέξνο ζηνλ ρεηκψλα. 

2.3.4 Ζ δηαίξεζε ηεο ςπρήο 

 

χκθσλα κε ηνλ Γηνγέλε ηνλ Λαέξηην, ν Ππζαγφξαο δηαηξνχζε ηελ ςπρή ζε ηξία 

κέξε, λνπ, ινγηθφ θαη πάζνο, ζεσξψληαο ηε ινγηθή ηθαλφηεηα ζθέςεο πξνλφκην κφλν 

ηνπ αλζξψπνπ. Ζ αληίιεςε απηή άζθεζε αξγφηεξα επηξξνή ζηνλ Πιάησλα θαη ηε 

δηθή ηνπ ηξηκεξή δηαίξεζε ηεο ςπρήο. Έδξα ηεο ςπρήο ζεσξνχζε ηελ απφζηαζε απφ 

ηελ θαξδηά έσο ηνλ εγθέθαιν. Ζ θαξδηά πεξηείρε ην πάζνο, ελψ ν εγθέθαινο ην 

ινγηθφ θαη ηνλ λνπ. Σν ινγηθφ κέξνο ηεο ςπρήο ήηαλ ην αζάλαην, ελψ ηα άιια ζλεηά. 
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Ζ ςπρή ηξέθεηαη κε αίκα, νη ηθαλφηεηέο ηεο είλαη άλεκνη θαη ε ίδηα είλαη αφξαηε φπσο 

ν αηζέξαο. Οη θιέβεο, νη αξηεξίεο θαη ηα λεχξα είλαη ηα δεζκά ηεο ςπρήο. Οη 

αηζζήζεηο είλαη «ζηαγφλεο» απφ απηά. Όηαλ βγαίλεη ε ςπρή απφ ην ζψκα 

πεξηπιαλάηαη ζηνλ αέξα, ελψ ν Δξκήο ζπλνδεχεη ηηο ςπρέο πεγαίλνληαο ηηο θαζαξέο 

ζηελ πςειφηεξε πεξηνρή, ελψ ηηο αθάζαξηεο δελ ηηο αθήλεη λα αλακεηγλχνληαη κε ηηο 

θαζαξέο νχηε κεηαμχ ηνπο, αιιά ηηο ζπλδέεη κε ηηο Δξηλχεο, ηηο ζεέο ηεο εθδίθεζεο. 

Αθφκα ν Ππζαγφξαο πίζηεπε φηη ν αέξαο ήηαλ γεκάηνο κε ςπρέο πνπ νλνκάδνληαλ 

ήξσεο θαη δαίκνλεο. Απηέο έζηειλαλ ζηνπο αλζξψπνπο θαη ζηα άιια δψα ηα φλεηξα 

θαη ηα ζεκάδηα γηα κειινληηθή αξξψζηηα θαη πγεία. Έηζη, απηφ πνπ είρε ηε 

κεγαιχηεξε ζεκαζία είλαη αλ ε ςπρή ζα ζηξαθεί πξνο ην θαιφ ή πξνο ην θαθφ.  

 

2.3.5 Οπξάληα ζψκαηα 

 

Ο Ππζαγφξαο ήηαλ ν πξψηνο πνπ ππνζηήξημε φηη ε Γε έρεη ζρήκα ζθαηξηθφ, 

παξαηεξψληαο ην ζρήκα ηνπ ήιηνπ θαη ηεο ειήλεο. Πηζαλψο ε άπνςε απηή 

δηαηππψζεθε θαη γηα ιφγνπο ζπκκεηξίαο, αθνχ νη Ππζαγφξεηνη ππνζηήξηδαλ φηη ε 

ζθαίξα ήηαλ ε ηειεηφηεξε κνξθή πνπ ζα κπνξνχζε λα πάξεη έλα ζηεξεφ ζψκα. 

Πεπνίζεζή ηνπο ήηαλ επίζεο φηη φια ηα νπξάληα ζψκαηα θηλνχληαλ γχξσ απφ έλα 

θνηλφ θέληξν πνπ νλφκαδαλ θεληξηθφ ππξ, θαη δελ είρε ζρέζε κε ηνλ ήιην. 

Ο Ππζαγφξαο θαη νη Ππζαγφξεηνη ππνζηήξηδαλ επίζεο ηελ χπαξμε ελφο πιαλήηε πνπ 

ν Αξηζηνηέιεο νλνκάδεη «αληίρζνλα».Απηφ εμππεξεηνχζε ηε δηθή ηνπο θνζκνζεσξία, 

δεδνκέλνπ φηη ηα νπξάληα ζψκαηα πνπ εληφπηδαλ ήηαλ ελλέα, θάηη πνπ δελ ηνπο 

ηθαλνπνηνχζε αθνχ ην δέθα ζεσξνχηαλ ν αξηζκφο πνπ ζπκβφιηδε ηελ ηέιεηα αξκνλία. 

Γηα απηφ εηζήγαγαλ έλαλ πιαλήηε πνπ ήηαλ φκνηνο κε ηε γε, αιιά αφξαηνο απφ απηή. 

Έηζη, ζχκθσλα κε ηνλ Αξηζηνηέιε ζην Πεξί Οπξαλνχ, νη Ππζαγφξεηνη δελ 

αλαδεηνχζαλ ηελ αηηία ησλ πξαγκάησλ, αιιά πξνζάξκνδαλ ηα θαηλφκελα ζηε δηθή 

ηνπο ζεσξία «νὐπξὸοηὰθαηλόκελαηνὺοιόγνποθαὶηὰοαἰηίαοδεηνῦληεο, 

ἀιιὰπξόοηηλαοιόγνποθαὶδόμαοαὑηῶληὰθαηλόκελαπξνζέιθνληεοθαὶπεηξώκελνηζπγθνζκε

ῖλ». 

Σν επθάληαζην απηφ αζηξνλνκηθφ κνληέιν δελ ήηαλ πξαθηηθά ρξήζηκν, αθνχ δελ 

κπνξνχζε λα εμεγήζεη ηα γλσζηά αζηξνλνκηθά θαηλφκελα. Φαίλεηαη φκσο φηη ηνπο 

Ππζαγνξείνπο δελ ηνπο απαζρνινχζε ε επίιπζε ησλ αζηξνλνκηθψλ πξνβιεκάησλ θαη 

ε πξαθηηθή εθαξκνγή. Απηφ πνπ ήζειαλ ήηαλ λα δψζνπλ απιψο κηα εηθφλα ηεο ηάμεο 
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θαη ηεο αξκνλίαο ηνπ νπξαλνχ. ηε δηθή ηνπο πεξηγξαθή ν νπξαλφο παξνπζίαδε 

ζηνηρεία ηειεηφηεηαο: ήηαλ θιεηζηφο, δειαδή είρε φξηα, είρε πέξαο· είρε ην ηειεηφηεξν 

ζρήκα, ην ζθαηξηθφ· ε θίλεζή ηνπ ήηαλ ε θπθιηθή. Σν θπξηφηεξν φκσο ήηαλ φηη ν 

νπξαλφο εκπεξηείρε δέθα νπξάληα ζψκαηα, ελζσκάησλε επνκέλσο ηηο βαζηθέο 

αξηζκεηηθέο αλαινγίεο, γηλφηαλ «αξκνλία θαη αξηζκφο». (Κάιθαο & Εσγξαθίδεο, 

2011) 

Γηαθήξπηηαλ επίζεο φηη ε θίλεζε ησλ νπξάλησλ ζσκάησλ ζίγνπξα είρε ζαλ 

απνηέιεζκα λα βγαίλεη θάπνηνο ήρνο, αθνχ θάηη ηέηνην ζπκβαίλεη θαη κε ηα ζψκαηα 

ζηε γε. Καη αθνχ νη απνζηάζεηο κεηαμχ ηνπο είλαη αλαινγηθέο, επφκελν ήηαλ φηη ζα 

παξάγεηαη κνπζηθή θαη απνθαινχζαλ ην θζφγγν ησλ άζηξσλελαξκφλην. (Taylor, 

1995)Απφ εδψ πξέπεη λα πξνέθπςε θαη ε δηαδεδνκέλε πεπνίζεζε φηη ππάξρεη ε 

«αξκνλία ησλ ζθαηξψλ», κηα νπξάληα δειαδή κνπζηθή, ηελ νπνία κπνξνχλ λα 

αθνχζνπλ κφλν εθείλνη πνπ είραλ κπεζεί ζηνλ ελδφηεξν θχθιν ηεο ππζαγφξεηαο 

αδειθφηεηαο.(Κάιθαο & Εσγξαθίδεο, 2011)Με απηά ηα δεδνκέλα, ην αζηξνλνκηθφ 

κνληέιν ησλ Ππζαγνξείσλ απνηππψλεηαη ζην παξαθάησ ζρήκα: 

 

Εικόνα 1. Σο αςτρονομικό μοντζλο των Πυθαγορείων 
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2.3.6 Αξκνλία ησλ ζθαηξψλ 

Ζ κνπζηθή έπαηδε βαζηθφ ξφιν ζηελ θαζεκεξηλφηεηα ησλ Ππζαγνξείσλ, αθνχ 

πίζηεπαλ ζηηο ζεξαπεπηηθέο ηεο ηδηφηεηεο. χκθσλα κε ηνλ Ππζαγφξα ην ζχκπαλ 

βξίζθεηαη ζε αξκνληθή δηάηαμε θαη ε ζέαζή ηνπ επηθέξεη ηελ θάζαξζε. Απηφ 

νδήγεζε ζηε ζεσξία πνπ δηακφξθσζε ν Ππζαγφξαο γηα ηελ «Αξκνλία ησλ ζθαηξψλ». 

Ζ αξκνλία ησλ ζθαηξψλ ζπληζηά ην ζχλνιν ησλ ήρσλ πνπ παξάγνληαη απφ ηελ 

πεξηζηξνθή ησλ πιαλεηψλ, αλάινγα κε ηελ απφζηαζή ηνπο απφ ηε γε, θαη νη νπνίνη, 

φκσο, δελ αθνχγνληαη. (Ο Ππζαγφξαο ηα Μαζεκαηηθά θαη ε Φπζηθή, 2016) 

Ζ θαηλνηνκία ησλ Ππζαγνξείσλ έγθεηηαη ζηελ πεπνίζεζε φηη ηα κνπζηθά δηαζηήκαηα 

εθθξάδνληαη κε αξηζκεηηθέο αλαινγίεο, κεηαμχ ησλ αξηζκψλ 1,2,3, θαη 4. Απφ απηνχο 

ηνπο ηέζζεξηο αξηζκνχο, θαηαζθεπάδνληαη νη αλαινγίεο ηεο ηέηαξηεο, πέκπηεο θαη  

νγδφεο αξκνληθήο.  

Έηζη ν Ππζαγφξαο ήηαλ ν πξψηνο πνπ εγθαζίδξπζε ηηο βάζεηο ηεο επηζηήκεο ηεο 

Μνπζηθήο πάλσ ζε κηα επηζηεκνληθά ηεθκεξησκέλε ζεσξία ηεο Μνπζηθήο. 

Αλαθάιπςε ηε ζρέζε αλάκεζα ζην κήθνο ησλ ρνξδψλ θαη ζην ηνληθφ χςνο πνπ απηέο 

δίλνπλ. Γηα λα ην πεηχρεη απηφ ρξεζηκνπνίεζε έλα έγρνξδν φξγαλν, πνπ έθηηαμε ν 

ίδηνο, ην «Μνλφρνξδν». (Ο Ππζαγφξαο ηα Μαζεκαηηθά θαη ε Φπζηθή, 2016) Οη 

Ππζαγφξεηνη αλαθάιπςαλ κηα απφιπηα ζηαζεξή ζρέζε αλάκεζα ζην κήθνο πνπ έρνπλ 

νη ρνξδέο ηεο ιχξαο θαη ζηηο βαζηθέο ζπγρνξδίεο (1/2 γηα ηελ φγδνε, 3/2 γηα ηελ 

πέκπηε θαη 4/3 γηα ηελ ηέηαξηε). Οη αλαινγίεο απηέο ζπλζέηνπλ ηελ Αξκνλία πνπ γηα 

ηνπο Ππζαγφξεηνπο είρε ζεκαζία θπξηνιεθηηθά θνζκηθή. 

2.3.7 Ζ ηεηξαθηχο 

Ζ βαζηθή ζεσξία πνπ θξχβεηαη ηφζν ζηε δεκηνπξγία ηνπ αζηξνλνκηθνχ ζχκπαληνο 

ησλ ππζαγνξείσλ φζν θαη ζηελ θαηλνηνκία ηνπο ζηε κνπζηθή είλαη ε Σεηξαθηχο, ην 

ηεξφ ζχκβνιν ηνπ Ππζαγνξηζκνχ, πνπ αλαπαξίζηαηαη κε ην παξαθάησ ζρήκα: 
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Εικόνα 2. Σο ςφμβολο τησ ιεράσ Σετρακτὐοσ 

Σν ζχκβνιν ηεο ηεηξαθηχνο απνηειεί ζχλνςε ηνπ ππζαγφξεηνπ κπζηηθηζκνχ. Απφ ηε 

κία ε Σεηξαθηχο ζπζρεηίδεηαη κε ηελ ηεηξάδα θαη ηνλ αξηζκφ ηέζζεξα, πνπ 

ζπκβνιίδεη ηε ζηαζεξφηεηα θαη ηε ινγηθή θαη σο εθ ηνχηνπ θαη ηε δηθαηνζχλε. Ο 

Ππζαγφξαο είρε επίζεο θαζνξίζεη ηέζζεξηο βάζεηο ηεο ζνθίαο: ηελ αξηζκεηηθή, ηε 

κνπζηθή, ηε γεσκεηξία, ηελ αζηξνλνκία θαη ηνλίδεη φηη ν 4 είλαη ηεξφο αξηζκφο. 

πζρεηίδεηαη φκσο θαη κε ηε δεθάδα, ηνλ ηέιεην αξηζκφ. Γηα απηφ νη ππζαγφξεηνη ηεο 

απέδηδαλ θαη άιινπο ραξαθηεξηζκνχο, φπσο Κόζκνο, Οπξαλόο, Άηιαο, Παλ, Γλώκωλ, 

Δηκαξκέλε θιπ.Ζ ηεηξαθηχο απνηειεί ε ίδηα ζχζηεκα αξηζκψλ. πκβνιίδεη ηα 

“ζηνηρεία ηνπ αξηζκνχ”, πνπ απνηεινχλ ζηνηρεία φισλ ησλ πξαγκάησλ. 

Πεξηιακβάλεη ηηο αξκνληθέο αλαινγίεο ηεο κνπζηθήο αξκνλίαο θαη ζα κπνξνχζακε λα 

ηελ πεξηγξάςνπκε, ρξεζηκνπνηψληαο ηα ιφγηα ηνπ ππζαγνξηθνχ φξθνπ, σο ην 

ζχζηεκα «πνπ πεξηιακβάλεη ηε ξίδα θαη ηελ πεγή ηεο αλεμάληιεηεο Φχζεο».’ έλα 

απφ ηα αθνχζκαηα πνπ καο δηαζψδεη ν Ηάκβιηρνο, ε ηεηξαθηχο ηαπηίδεηαη κε ηελ 

θνζκηθή αξκνλία.(Cornford, 1923) Ζ Σεηξαθηχο ηαπηηδφηαλ επίζεο κε ην καληείν ησλ 

Γειθψλ, αθνχ ε ίδηα απνηεινχζε ηελ νπζία ηεο αιήζεηαο ηνπ ζχκπαληνο θαη ην 

καληείν είρε ζθνπφ λα ηελ απνθαιχπηεη. 

χκθσλα κε απηή ηε ζεσξία, ην άζξνηζκα ησλ πξψησλ ηεζζάξσλ θπζηθψλ αξηζκψλ 

(1+2+3+4) πνπ ηζνχηαη κε ην 10, ηνλ ηέιεην αξηζκφ πνπ δηέπεη φιεο ηηο ζρέζεηο θαη 

εμαζθαιίδεη ηελ αξκνλία ηνπ ζχκπαληνο. Ο Πνξθχξηνο δίλεη ηελ εμήο εμήγεζε γηα 

ηελ ηειεηφηεηα ηνπ αξηζκνχ 10: «Γηαηί, αλ ε θχζε ηνπ ζχκπαληνο πεξαηψλεηαη 

ζχκθσλα κε αξηζκεηηθνχο «ιφγνπο» θαη αλαινγίεο θη αλ θαζεηί πνπ γελληέηαη, 

αλαπηχζζεηαη θαη νινθιεξψλεηαη, θπβεξλάηαη απφ αξηζκεηηθνχο «ιφγνπο», θη αλ απφ 

ηελ άιιε ε δεθάδα εκπεξηέρεη θάζε «ιφγν» θαη αλαινγία θαη θάζε κνξθή αξηζκνχ, 

πψο λα κελ απνθαιέζεη θαλείο ηε δεθάδαηέιεην αξηζκφ;(Πνξθχξηνο, 2001)Ήδε νη 

καζεηέο ηνπ Ππζαγφξα είραλ δείμεη ηελ απνηειεζκαηηθφηεηα ηεο κεζφδνπ απηήο πνπ 
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επηλφεζαλ, θαη είραλ θάλεη θαλεξφ πσο ην ζρήκα γελλά απφ κέζα ηνπ δηαξθψο λέεο 

δπλαηφηεηεο ζπζρέηηζεο ησλ αξηζκψλ κεηαμχ ηνπο θαη θάλνπλ εθηθηφ ηνλ 

ζρεκαηηζκφ λέσλ αξηζκεηηθψλ θαη γεσκεηξηθψλ αλαινγηψλ.(Βεΐθνο, 1998) 

Ζ Σεηξαθηχο απνηειεί ινηπφλ έλαλ ηξίγσλν αξηζκφ, θαη νη Ππζαγφξεηνη αλαγλψξηδαλ 

δέθα ηέηνηα ζχλνια, απνδίδνληάο ηνπο θηινζνθηθέο ηδηφηεηεο πνπ εμεγνχλ ηελ 

θνζκνζεσξία ηνπο. 

 

Εικόνα 3. Πυθαγόρειοι ςυμβολιςμοί των αριθμών (Πηγή: https://www.pronews.gr) 

 

2.4 Ζ ππζαγφξεηνο ζρνιή 
 

Ζ Ππζαγφξεηνο ζρνιή, 

κηααπφηηοζπνπδαηφηεξεοθηινζνθηθέοζρνιέοηεοαξραίαοΔιιάδαο,ηδξχζεθε πεξίπνπ ην 

520 π.Υ, φηαλ ν Ππζαγφξαο εγθαηαζηάζεθε ζηελ Κάησ Ηηαιία, θαη ζπγθεθξηκέλα 

ζηνλ Κξφησλα.Ζ ζρνιή έδεζεπάλσαπφδέθααηψλεο, 

κεπεξηφδνποεμαηξεηηθήοαθκήοθαηπεξηφδνποθαηάπησζεο.Ο Ππζαγφξαο απνηεινχζε 

ηνλ κφλν δάζθαιν ηεο ζρνιήο γηα 40 ρξφληα. Ζ ζρνιήζηεγαδφηαλ ζε έλα κεγάιν 

νίθεκα πνπ νλνκαδφηαλ Οκαθνείνλ.Δάλ ε ζρνιή ηεοΜηιήηνπ ζεσξείηαη ην πξψην 

παλεπηζηήκην ηνπ θφζκνπ, ε ζρνιή ηνπ Ππζαγφξαζεσξείηαη ην πξψην ζπζηεκαηηθφ 

παλεπηζηήκην ηνπ θφζκνπ.(Κιακπαληζηή, 2021)Οξγαλψζεθε κε πξφηππν ηηο 

κπζηηθηζηηθέο ιαηξεπηηθέο εηαηξείεο, φπνπ ε έληαμε ησλ κειψλ γηλφηαλ κέζα απφ ηε 
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δηαδηθαζία ηεο κχεζεοπνπ πεξηιάκβαλε ηνλ εμαγληζκφ θαη ζηε ζπλέρεηα ηελ 

απνθάιπςε ηεο αιήζεηαο.(Cornford, 1923) 

 Ο Αξηζηφμελνο πεξηγξάθεη ηνλ ζηφρν ηεο Ππζαγφξεηαο ζρνιήο: Όια φζα θαζνξίδνπλ 

ζρεηηθά κε ην ηη ζα πξέπεη θαη ηη δε ζα πξέπεη λα πξάηηεη θαλείο ζηνρεχνπλ ζηελ 

επηθνηλσλία (νκηιία) κε ην ζεφ· θαη απηφ απνηειεί βαζηθή αξρή ηνπο, ελψ έρνπλ 

νξγαλψζεη νιφθιεξν ηνλ βίν ηνπο κε ζθνπφ λα αθνινπζνχλ ην Θεφ, κία αληίιεςε 

πνπ ζπληζηά βαζηθή αξρή ηεο θηινζνθίαο ηνπο.(Πνξθχξηνο, 2001)Σν κέζνλ γηα λα 

αλπςσζεί θαλείο ζ’ απηή ηελ θαηάζηαζε απνηεινχζε ε θηινζνθία, ε ελαηέληζε ηνπ 

θφζκνπ κέζα ζηνλ νπνίν ελππάξρεη ή είλαη ελζσκαησκέλνο ν Θεφο. Δπηπιένλ, 

γηλφηαλ απνδεθηή ε αληίιεςε φηη αλάκεζα ζην Θεφ θαη ηελ ςπρή δελ ππάξρεη έλα 

αμεπέξαζην ράζκα αιιά κία ζεκειηψδεο ηαχηηζε σο πξνο ηε θχζε. Απηφ 

δεκηνπξγνχζε έληνλε αληίθαζε κε ηελ νξζφδνμε ζξεζθεία ηνπ δσδεθαζένπ, πνπ είρε 

έδξα ηνπ ηνλ Όιπκπν. 

Ζ δηάηαμε ηνπ θφζκνπππάξρεη ζε κεγάιε θιίκαθα ζην ζχκπαλ θαη ζε κηθξή θιίκαθα 

ζηα άηνκα, δειαδή ζηα κέξε εθείλα ηνπ ζχκπαληνο πνπ απνηεινχλ ηα ίδηα 

νιφηεηεο.Απηά δελ είλαη άιια απφ ηα έκβηα φληα. Έλα έκβην νλ (κε ςπρή θαη ζψκα) 

απνηειεί ηελ αηνκηθή κνλάδα, πνπ θαιείηαη κηθξφθνζκνο· ην ζχκπαλ ή καθξφθνζκνο 

είλαη θαηά ηνλ ίδην ηξφπν έκβην νλ πνπ έρεη επίζεο ςπρή θαη ζψκα. Σα άηνκα 

απνηεινχλ αληίγξαθν ηνπ ζπλφινπ ζε ζκίθξπλζε· δελ είλαη απιψο θιάζκαηα αιιά 

νκφινγα κέξε ηνπ φινπ, ζην νπνίν ελππάξρνπλ.(Πνξθχξηνο, 2001)Σα θξηηήξηα 

επηινγήο ησλ καζεηψλ ήηαλ πνιχ απζηεξά, αιιά δελ ππήξραλ πεξηνξηζκνί θχινπ. Ζ 

κχεζε ησλ καζεηψλ ήηαλ κία καθξνρξφληα δηαδηθαζία πνπ δηαξθνχζε δχν κε πέληε 

ρξφληα.Ο Ππζαγφξαο θαη νη ζπλεξγάηεο ηνπ «θπζηνγλσκνχζαλ» ηνπο ππνςήθηνπο 

καζεηέο. Δμέηαδαλ ην ζψκα, ηηο θηλήζεηο, ηηο εθθξάζεηο, ηε ζπκπεξηθνξά 

πξνθεηκέλνπ λα βγάινπλ ζπκπεξάζκαηα γηα ην ήζνο, ηνλ ραξαθηήξα, θαη γεληθά ηελ 

θαηαιιειφηεηά ηνπο. 

Τπήξραλ δηάθνξεο βαζκίδεο κχεζεο. Οη πεξηζζφηεξνη καζεηέο ήηαλ Δμσηεξηθνί, 

δειαδή κε κπεκέλνη, θαη κπνξνχζαλ λα παξαθνινπζνχλ ηηο δεκφζηεο δηδαζθαιίεο 

ηνπ. Γηα ηνπο εζσηεξηθνχο, ζχκθσλα κε ηνλ Π. Γξάβηγγεξ, ππήξραλ ηέζζεξηο 

βαζκίδεο. Αλ ν ππνςήθηνο καζεηήο εγθξηλφηαλ, γηλφηαλ αθνπζκαηηθφο. Μεηά ηελ 

επηηπρή καζεηεία, νη αθνπζκαηηθνί αλάγνληαλ ζε Δζσηεξηθνχο, πνπ κειεηνχζαλ 

αξηζκνινγία, γεσκεηξία, κνπζηθνινγία. Έπεηηα αθνινπζνχζαλ νη πξαθηηθέο γλψζεηο, 
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1. Γφθηκνη: Αθνπζκαηηθνί ή αθξναηέο 

2. Γάζθαινη: Μαζεκαηηθνί 

3. εβαζηηθνί 

4. Πνιηηηθνί (Οηθνλνκηθνί θαη Ννκνζέηεο)  

 

φπσο αζηξνλνκία, γεσγξαθία, κεηεσξνινγία, αλαηνκν-θπζηνινγία, Ηαηξηθή. Σφηε 

νλνκάδνληαλ θπζηθνί. Τπάξρνπλ καξηπξίεο θαη γηα άιινλ βαζκφ, ηνπο εβαζηηθνχο 

θαη ηνπο Πνιηηηθνχο. 

 

πλνπηηθά νη βαζκίδεο κχεζεο είραλ σο εμήο: 

 Οη Δμσηεξηθνί (πξνπαξαζθεπαζηηθφ ζηάδην) 

 Οη Δζσηεξηθνί (4 βαζκίδεο κχεζεο):  

 

 

 

 

 

Γηα ηνλ Ππζαγφξα, ε θηινζνθηθή κχεζε δελ είλαη απιψο εηζαγσγή ζε έλα ζεσξεηηθφ 

ζχζηεκα, είλαη νινθιεξσηηθή ςπρηθή κεηαζηξνθή, ζηξάηεπζε ζε έλαλ λέν ηξφπν 

δσήο. ηε δηδαζθαιία ηνπ Ππζαγφξα δίλεηαη έκθαζε ζην βησκαηηθφ θαη φρη ηφζν ζην 

γλσζηηθφ ζηνηρείν. Γηα απηφλ ηνλ ιφγν ε θηινζνθία δελ είλαη δπλαηφλ λα 

θαιιηεξγεζεί ζε απνκφλσζε: απαηηεί ηελ έληαμε ζε κηα νκάδα νκντδεαηψλ θαη 

ὁκαθόωλ(πνπ αθνχλ ηα ίδηα δηδάγκαηα), ζε κηα αδειθφηεηα κε απζηεξή ηεξαξρία θαη 

θνηλνθηεκνζχλε αγαζψλ, ζηελ νπνία θπξηαξρεί ε κνξθή ηνπ δαζθάινπ θαη κχζηε.  

Οη Καινγεξάθνο&Θαλαζάο παξαηεξνχλ φηη ε θνηλφηεηα ησλ Ππζαγνξείσλ είλαη 

θιεηζηή: ν θαλφλαο ηεο ζησπήο πξνζηαηεχεη ηα θνηλά δφγκαηα απφ ηα βέβεια αθηηά 

ησλ ακχεησλ. ησπή επηβάιιεηαη θαη ζηα λέα κέιε ηεο θνηλφηεηαο θαηά ηελ πεξίνδν 

ηεο καζεηείαο ηνπο, γηα πέληε ρξφληα, κέρξη λα απνθηήζνπλ ην δηθαίσκα λα εηζέιζνπλ 

ζηνλ ελδφηεξν θχθιν ησλ κπεκέλσλ θαη ην πιενλέθηεκα ηεο πξνζσπηθήο επαθήο κε 

ηνλ Ππζαγφξα.(Καινγεξάθνο & Θαλαζάο, 2000)Ζ ζησπή δίλεη ηε δπλαηφηεηα ζηνλ 

Ππζαγφξεην λα δεη ζε απηφλ ηνλ θφζκν, φπσο δνπιεχνληαο ελεξγά ζηελ θνηλσλία 

έρνπλ θάλεη ζε φιεο ηηο πεξηφδνπο, θαη δελ εκπνδίδεη ηνλ ιφγν ή ηε δξάζε. Ο 

εζσηεξηθφο ρψξνο πνπ δεκηνπξγείηαη απφ απηήλ ηελ ζησπή πξέπεη λα πξνζηαηεπηεί 

επεηδή αλήθεη ζηα ζεία: έηζη έλαο θαλφλαο δηαηάζζεηηνλ έιεγρν ηεο γιψζζαο 

πεξηζζφηεξν απφ νηηδήπνηε άιιν, άιινο απαγνξεχεη  ην αζπγθξάηεην γέιην. 
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Τπεξβνιηθφο ιφγνο ή γέιην ζα απνκάθξπλαλ ηελ πξνζνρή  απφ ηνλ εζσηεξηθφ εαπηφ,  

δηαηαξάζζνληαο ηελ εζπρία. (Gemelli Marciano & Huffman, 2014)Ζ απηνπεηζαξρία 

πνπ εθθξάδεη ε ζησπή ησλ ππζαγνξείσλ θαη ε πξνζθφιιεζή ηνπο ζε πιήζνο 

απαγνξεχζεηο ζεκειηψλεηαη πάλσ ζε κία πην βαζηθή πεπνίζεζε ζχκθσλα κε ηελ 

νπνία νη πξάμεηο καο βξίζθνληαη ππφ ηνλ ζπλερή θαη εμνλπρηζηηθφ έιεγρν ζετθψλ 

δπλάκεσλ. (Huffman, 2005) 

Οη Ππζαγφξεηνη ηνπ 5
νπ

 αηψλα π.Υ. ζπγθαηαιέγνληαη ζηνπο πην ζεκαληηθνχο 

επηζηήκνλεο ηνπ θαηξνχ ηνπο θαη ν Ππζαγφξαο θαίλεηαη λα ελδηαθεξφηαλ ηδηαίηεξα 

γηα ηελ επηζηήκε.χκθσλα κε ηνλ Ηάκβιηρν, νη καζεηέο δηαθξίλνληαλ ζηνπο 

ιεγφκελνπο αθνπζκαηηθνχο, (δειαδή αθξναηέο) θαη ζηνπο καζεκαηηθνχο. 

Οηκαζεκαηηθνί αζρνινχληαλ κε ηα καζεκαηηθά, ηε κεηαθπζηθή, ηελ εζηθή, 

ηαγεσκεηξηθά θαη αζηξνλνκηθά έξγα.(Γαιαθνχηε, 2014)Οη αθνπζκαηηθνί δελ 

επηηξεπφηαλ λα ππνβάινπλ εξσηήζεηο, παξά κφλν λα αθνχλ ηε δηδαζθαιία γηα πέληε 

ρξφληα, ρσξίο λα βιέπνπλ ηελ παξνπζία ηνπ Ππζαγφξα.Κχξην ραξαθηεξηζηηθφ απηήο 

ηεο νκάδαο ήηαλ ν ηεξάζηηνο ζεβαζκφο πξνο ην πξφζσπν ηνπ Ππζαγφξα, ηνλ νπνίν 

ηηκνχζαλ σοελζάξθσζε ηνπ Απφιισλα.(Γαιαθνχηε, 2014)Οη καζεηέο έπξεπε λα 

δψζνπλ φξθν κπζηηθφηεηαο θαη επηβάιινληαλ κεγάιεο πνηλέο ζε φπνηνλ θαλέξσλε ηε 

δηδαζθαιία. Δπίζεο ε δηδαζθαιία ήηαλ κφλν πξνθνξηθή. 

Σν άιιν βαζηθφ ραξαθηεξηζηηθφ ηνπ ζπιιφγνπ είλαη ε χπαξμε ηνπ δαζθάινπ, πνπ 

εκπλέεη ζεβαζκφ, θαζψο θαη ε ηζνηηκία ησλ κειψλ. Ο ζεβαζκφο πξνο ηνλ ηδξπηή είρε 

ζαλ απνηέιεζκα λα παξακείλνπλ αλψλπκεο κεξηθέο αλαθαιχςεηο πνπ έγηλαλ απφ 

κέιε ηεο ζρνιήο αιιά πνπ απνδφζεθαλ ζηνλ ίδην ηνλ Ππζαγφξα. Έηζη πνιιά 

επηηεχγκαηα, πνπ είραλ ίζσο ππνζηεξηρζεί ζαλ απνηειέζκαηα αηνκηθψλ εξεπλψλ, 

απνδφζεθαλ ζηνλ Ππζαγφξα, γηα ιφγνπο πνπ ππαγνξεχνληαλ απφ ηνλ θαλφλα ηεο 

ζπιινγηθήο έξεπλαο θαη γηα ιφγνπο ζεβαζκνχ πξνο ηνλ δάζθαιν. (Βεΐθνο, 1998) 

Ο κπζηηθηζηηθφο ραξαθηήξαο ηεο ζρνιήο θαίλεηαη θαη απφ ηνλ ηξφπν αλαγλψξηζεο 

ησλ καζεηψλ.Ζ πεληάιθα θαη ν γλψκσλ ξάβνληαλ ζηηοελδπκαζίεο ησλ καζεηψλ θαη 

κε ηε ρξήζε ησλ ζπκβφισλ επηθνηλσλνχζαλκεηαμχ ηνπο.(Κιακπαληζηή, 2021) 

Ζ ππζαγφξεηα θηινζνθία ραξαθηήξηδε θάζε πηπρή ηεο θαζεκεξηλφηεηαο ησλ καζεηψλ 

θαη φρη κφλν ηε δηδαζθαιία. Πέξα απφ ηηο επηζηεκνληθέο κειέηεο, ηα δηδάγκαηα ήηαλ 

επίζεο ζξεζθεπηηθά, εζηθά θαη πνιηηηθά. 
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Οη πεπνηζήζεηο κηαο ζξεζθεπηηθήο θνηλφηεηαο απνηππψλνληαη, ζ’ έλα αξρηθφ ζηάδην, 

ζηηο ζπλήζεηεο ηεο θαζεκεξηλήο δσήο.(Cornford, 1923) Ζ δσή ηνπο ραξαθηεξηδφηαλ 

απφ ηνλ αζθεηηζκφ, θάηη πνπ ήηαλ έθδειν ζηελ θαζεκεξηλφηεηά ηνπο. Νηχλνληαλ ζηα 

ιεπθά, ε θαζεκεξηλή ηνπο δηαηξνθή απνηεινχηαλ απφ κέιη ή θπξήζξα, ςσκί λεξφ θαη 

ιαραληθά ελψ απείραλ απφ ηξνθέο φπσο θξέαο, ςάξη θαη θνπθηά. Ζ ελδπκαζία ηνπο  

δελ ήηαλ κάιιηλε αιιά βακβαθεξή, πηζαλψο γηα ηελ πγηεηλή ηνπ ζψκαηνο ζε ζρέζε 

κε ηε γπκλαζηηθή άζθεζε, 

Σν θαζεκεξηλφ πξφγξακκα πεξηιάκβαλε ηνλ πξσηλφ πεξίπαην,ν νπνίνο ήηαλ 

κνλαρηθφο, ζε κέξε κε ηελ απαξαίηεηε εξεκία, θπξίσο ζε πεξηβφιηα λαψλ θαη ηεξά 

άιζε θαη άιια επράξηζηα ζεκεία κε πξάζηλν, επεηδή ζεσξνχζαλ φηη δελ έπξεπε λα 

ζπλαληήζνπλ θαλέλα πξνηνχ βάινπλ ζε ηάμε ηνλ ςπρηζκφ ηνπο. Έπεηηαγχκλαδαλ ην 

ζψκα ηνπο κε έλα εχξνο αζθήζεσλ. Αθνινπζνχζε έλα ιηηφ γεχκα θαη κεηά 

αθηέξσλαλ ηνλ ρξφλν ηνπο ζηηο πνιηηηθέο θαη νηθνλνκηθέο ππνζέζεηο.Γίλνληαλ νη  

παξαδφζεηο ησλ καζεκάησλ. Σν απφγεπκα γηλφηαλ δεχηεξνο πεξίπαηνο, φρη κνλαρηθφο 

απηή ηε θνξά, ζηνλ νπνίν κπνξνχζαλ λα επηδνζνχλ ζε θηινζνθηθέο ζπδεηήζεηο. 

Έπεηηα αθνινπζνχζε ινπηξφ θαη ζπλάληεζε γηα ζπλεζηίαζε. Έλαζεκαληηθφ ζεκείν 

ηνπ εκεξήζηνπ πξνγξάκκαηνο απνηεινχζε ε άζθεζεαπηνειέγρνπ , ηελ νπνία έθαλαλ 

νη καζεηέο θάζε βξάδπ πξηλ ηνλ χπλν, αιιά θαη θάζε πξσί πξηλ νηηδήπνηε άιιν. 

Μέζα ζην πιαίζην απηφεληάζζνληαλ θαη πλεπκαηηθέο αζθήζεηο πνπ ελδπλάκσλαλ ηε 

κλήκε. Ζ απζηεξά 

νξγαλσηηθή ζπγθξφηεζε ηεο ζρνιήο πξνυπέζεηε ππαθνή θαη απηνπεηζαξρία, 

ζηελ νπνία γηλφηαλ ε κχεζε ησλ καζεηψλ απφ ηελ πεξίνδν ηεο δνθηκαζίαο ηνπο.  

Σν εχξνο ηεο έιμεο πνπ αζθνχζε ν Ππζαγφξεηνο ηξφπνο δσήο θαηαδεηθλχεηαη πην 

εχγισηηα φηη νξηζκέλεο απφ ηηο εγεηηθέο θπζηνγλσκίεο  ηνπ Κξφησλα θαη άιισλ 

πφιεσλ ηεο Κάησ Ηηαιίαο  ππήξμαλ νπαδνί ηνπ ππνδεηθλπφκελνπ ηξφπνπ δσήο. Απηφ 

είρε σο απφξξνηα λα αζθήζνπλ νη ππζαγφξεηνη ζεκαληηθή επηξξνή ζην πνιηηηθφ 

ζθεληθφ.(Huffman, 2005)χκθσλα κε ηνλ Burnet, δελ ππάξρεη θακία απφδεημε φηη νη 

Ππζαγφξεηνη επλφεζαλ ην αξηζηνθξαηηθφ θφκκα κάιινλ παξά ην δεκνθξαηηθφ 

θφκκα.(Burnet, 1980)Απηφ θαίλεηαη ινγηθφ, δεδνκέλεο ηεο εκπεηξίαο ηνπ Ππζαγφξα 

κε ηνλ ηχξαλλν ηεο άκνπ. εφια ηα ρσξία ησλ αξραίσλ ζπγγξαθέσλ ζηα νπνία 

παξαηίζεηαη ν Αξηζηφμελνο, ν Ππζαγφξαο θαη νη νπαδνί ηνπ πεξηγξάθνληαλ σο 

ιάηξεηο ηεο ειεπζεξίαο.(Gorman, 1979)Δίλαη ππφ δηεξεχλεζε ην εάλ νη Ππζαγφξεηνη 

αλέιαβαλ πνηέ ηελ εμνπζία ζηηο πφιεηο ηηο Κάησ Ηηαιίαο. Τπήξραλ ζπγθεθξηκέλεο 
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πνιηηηθέο ζπλέπεηεο ηεο δηδαζθαιίαο πνπ ελζηεξλίδνληαλ ηα κέιε ηεο θνηλφηεηαο, 

αιιά πνηέ δελ δηνίθεζε ηνλ Κξφησλα ή θάπνηα άιιε ηηαιηθή πφιε, ελψ ν ίδηνο ν 

Ππζαγφξαο παξέκεηλε ζε απφζηαζε απφ ηελ πνιηηηθή ελαζρφιεζε.(Gorman, 1979) 

Πηζαλψο ν Κξφησλαο παξέκεηλε κία νιηγαξρία θάησ απφ ηελ ππζαγφξεηα επηξξνή θαη 

ζην εμήο. Αιιά απηή ε αλάγθε δελ ζεκαίλεη φηη νη ππζαγφξεην επλννχζαλ ηελ 

αξηζηνθξαηηθή νιηγαξρία έλαληη άιισλ ζπζηεκάησλ. Οη ππζαγφξεηνη κπνξνχλ κεηα 

βίαο λα επλνήζνπλ ηελ «αξηζηνθξαηία», αλ «αξηζηνθξαηία» θαζηζηά ηελ ηδηνθηεζία 

θξηηήξην γηα επηξξνή. Γηαηί, απφ φινπο ηνπο ηζρπξηζκνχο, νη ππζαγφξεηνη δελ 

θαηείραλ πξνζσπηθή ηδηνθηεζία, δνχζαλ κία δσή ιηηφηεηαο, θαη πξνσζνχζαλ κε 

πιηθέο αμίεο αλάκεζα ζηνπο ίδηνπο θαη ζε εθείλνπο πνπ  εμνπζίαδαλ. (Rowett, 2014) 

Ζ ππζαγφξεηα δηδαζθαιία ζπκππθλψλεηαη ζε ηξεηο εξσηήζεηο πνπ ν Ππζαγφξαο 

πξνέηξεπε ηνπο καζεηέο ηνπ λα ζθέθηνληαη ζην ηέινο ηεο εκέξαο, ζε έλα πιαίζην 

απηνθξηηηθήο: 

«πεπαξέβελ, ηη δ ́έξεμα, ηη κνη δένλ νπθ εηειέζζε» 

(πνχ έζθαια, ηη έθαλα, ηη έπξεπε λα θάλσ αιιά δελ έθαλα). 
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3. Ο Ππζαγφξαο σο καζεκαηηθφο 
 

ε απηφ ην θεθάιαην παξνπζηάδνληαη νη γλψζεηο πνπ ππάξρνπλ ζήκεξα γηα ηνλ 

Ππζαγφξα σο καζεκαηηθφ. πγθεθξηκέλα παξνπζηάδνληαη κηα ζεηξά απφ επηηεχγκαηα 

πνπ απνδίδνληαη ζηνλ Ππζαγφξα φπσο ε κεζνδνινγία, νη αξηζκνί, νη αλαινγίεο, ε 

κνπζηθή πνπ ζπλνδεχεη ηα καζεκαηηθά, ην ππζαγφξεην ζεψξεκα, ν απεηξνζηηθφο θαη 

ν δηαθνξηθφο ινγηζκφο, ε ππζαγφξεηα άιγεβξα θαη γεσκεηξία. Σν θεθάιαην απηφ έρεη 

ηε ρξεζηκφηεηα λα δψζεη ζηνλ αλαγλψζηε φιεο ηηο απαξαίηεηεο πιεξνθνξίεο πνπ 

ρξεηάδεηαη γηα ηα καζεκαηηθά ηνπ Ππζαγφξα, έηζη ψζηε λα κπνξέζεη λα αληηιεθζεί ην 

επφκελν θεθάιαην – δειαδή ηε ζχλδεζε ηνπ ηξφπνπ αληίιεςεο ησλ καζεκαηηθψλ κε 

ηε θηινζνθία, πνπ ζα παξνπζηαζηεί ζην ηέηαξην θεθάιαην ηεο δηπισκαηηθήο 

εξγαζίαο. 

 

3.1 Ππζαγφξεηα Μεζνδνινγία 
 

Όπσο αλαθέξζεθε πξνεγνπκέλσο, ν Ππζαγφξαο έδεζε κηα δσή ζηελ νπνία ηαμίδεπε 

ζπλερψο. Καηά ηα ηαμίδηα ηνπ, ζηηο δηάθνξεο πφιεηο πνπ δηέκελε, δίδαζθε ζπλερψο ζε 

δηάθνξα κέξε, κε βαζηθή φκσο πεξηνρή ηελ Νφηηα Ηηαιία. Παξά ην κεγάιν εχξνο 

πφιεσλ ζηηο νπνίεο δίδαμε ν Ππζαγφξαο, ζε γεληθέο γξακκέο αθνινπζνχζε θνηλέο 

κεζφδνπο δηδαζθαιίαο, νη νπνίεο έρνπλ κείλεη γλσζηέο σο ζήκεξα. Ζ κέζνδνο 

δηδαζθαιίαο ηνπ Ππζαγφξα ήηαλ κνλάρα πξνθνξηθή (ηακαηνπνχινπ, 2016). 

H καζεκαηηθή ηνπ κεζνδνινγία, ζεσξείηαη ζήκεξα σο κηα απφ ηηο πην ζεκαληηθέο 

ζπλεηζθνξέο ηνπ, ε νπνία βαζίζηεθε ζηελ αξρή ηεο αξκνλίαο ηνπ ζχκπαληνο. Ο 

Ππζαγφξαο πίζηεπε φηη ην ζχκπαλ απνηειείηαη απφ αξκνληθέο αλαινγίεο θαη φηη απηέο 

νη αλαινγίεο κπνξνχζαλ λα εθθξαζηνχλ καζεκαηηθά. Ζ πξνζέγγηζή ηνπ ζηα 

καζεκαηηθά βαζίζηεθε ζηελ ηδέα φηη ηα πάληα ζην ζχκπαλ ζα κπνξνχζαλ λα 

εμεγεζνχλ κε φξνπο αξηζκνχο θαη ηηο ζρέζεηο ηνπο. 

Ζ κεζνδνινγία απηή πεξηιακβάλεη κηα ζεηξά απφ βαζηθέο αξρέο φπσο ε κειέηε 

γεσκεηξηθψλ ζρεκάησλ, ε ρξήζε αλαινγηψλ θαη ε εθαξκνγή αξηζκεηηθψλ ελλνηψλ ζε 

πξνβιήκαηα ηνπ πξαγκαηηθνχ θφζκνπ (Huffman, 2005). Ο Ππζαγφξαο πίζηεπε φηη ε 

κειέηε ηεο γεσκεηξίαο ήηαλ απαξαίηεηε γηα ηελ θαηαλφεζε ηνπ θπζηθνχ θφζκνπ θαη 

δίδαζθε φηη ηα γεσκεηξηθά ζρήκαηα κπνξνχζαλ λα ρξεζηκνπνηεζνχλ γηα λα 
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αλαπαξαζηήζνπλ θπζηθά αληηθείκελα θαη έλλνηεο. Σν δηάζεκν ζεψξεκά ηνπ, ην νπνίν 

ζα αλαιπζεί ζηε ζπλέρεηα, είλαη έλα θιαζηθφ παξάδεηγκα ηεο ρξήζεο ηεο γεσκεηξίαο 

γηα ηελ επίιπζε πξνβιήκαηα ηνπ πξαγκαηηθνχ θφζκνπ. 

Μηα άιιε βαζηθή αξρή ηεο Ππζαγφξεηαο κεζνδνινγίαο ήηαλ ε ρξήζε αλαινγηψλ, 

ηδηαίηεξα ηεο αλαινγίαο αθέξαησλ αξηζκψλ. Ο Ππζαγφξαο πίζηεπε φηη ην ζχκπαλ 

απνηεινχληαλ απφ αξκνληθέο αλαινγίεο θαη πξνζπάζεζε λα θαηαλνήζεη θαη λα 

πεξηγξάςεη απηνχο ηνπο ιφγνπο ρξεζηκνπνηψληαο ηα καζεκαηηθά. Απηφ νδήγεζε 

ζηελ αλάπηπμε ηεο έλλνηαο ηεο κνπζηθήο αξκνλίαο, ε νπνία πίζηεπε φηη βαζηδφηαλ 

ζηηο αλαινγίεο ησλ κεθψλ ησλ δνλνχκελσλ ρνξδψλ. 

Ο Ππζαγφξαο πίζηεπε επίζεο ζηε ζεκαζία ηεο αθαίξεζεο θαη ηνπ ινγηθνχ 

ζπιινγηζκνχ ζηελ επίιπζε καζεκαηηθψλ πξνβιεκάησλ. Γίδαμε ζηνπο καζεηέο ηνπ 

λα ρξεζηκνπνηνχλ επαγσγηθφ ζπιινγηζκφ γηα λα θαηαιήμνπλ ζε καζεκαηηθέο 

αιήζεηεο θαη ηφληζε ηε ζεκαζία ηεο απφδεημεο καζεκαηηθψλ πξνηάζεσλ κέζσ 

ινγηθήο επηρεηξεκαηνινγίαο. 

ε γεληθέο γξακκέο, ε Ππζαγφξεηα κεζνδνινγία ήηαλ κηα κνλαδηθή πξνζέγγηζε ζηα 

καζεκαηηθά πνπ έδηλε έκθαζε ζηελ αξκνλία ηνπ ζχκπαληνο θαη ζηε ρξήζε ηεο 

γεσκεηξίαο, ησλ αλαινγηψλ θαη ηνπ ινγηθνχ ζπιινγηζκνχ γηα ηελ επίιπζε 

πξνβιεκάησλ ηνπ πξαγκαηηθνχ θφζκνπ. Ζ θιεξνλνκηά ηνπ Ππζαγφξα ζηα 

καζεκαηηθά, ηε θηινζνθία θαη ηελ πλεπκαηηθφηεηα ζπλερίδεη λα είλαη αηζζεηή ζηνλ 

ζχγρξνλν θφζκν θαη νη ηδέεο θαη νη κέζνδνί ηνπ παξακέλνπλ επηξξνέο κέρξη ζήκεξα. 
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3.2 Ππζαγφξεηα Αξηζκνινγία 
 

«ηί ην ζνθόλ;»  

«ν αξηζκόο.» 

 

Καηά ηνλ Ππζαγφξα θαη ηνπο καζεηέο ηνπ, νη αξηζκνί είραλ χςηζηε ζεκαζία θαζψο 

ηνπο απνδίδνληαλ ηδηφηεηεο νη νπνίεο εληνπίδνληαη γηα πξψηε θνξά ζηελ ηζηνξία ην 

θεθάιαην απηφ παξνπζηάδεηαη θπξίσο ε αξηζκεηηθή ππφζηαζε ησλ αξηζκψλ ελψ ζηε 

ζπλέρεηα, ζε επφκελν θεθάιαην ζα παξνπζηαζηεί ε ζχλδεζε ησλ αξηζκψλ κε ηε 

θηινζνθία.  

Βαζηθή αληίιεςε ηεο θνζκνζεσξίαο Ππζαγνξείσλ απνηειεί ε πεπνίζεζε φηη νη 

Αξρέο ησλ καζεκαηηθψλ είλαη επίζεο θαη νη Αξρέο ηνπ Όληνο. Με άιια ιφγηα, 

ζχκθσλα κε ηνλ Αξηζηνηέιε (κεηά ηα θπζηθά 985Β) πίζηεπαλ φηη ηα πάληα ζηε θχζε 

απνηεινχλ νκνηψκαηα ησλ αξηζκψλ φηη ηα ζηνηρεία ησλ αξηζκψλ είλαη ζηνηρεία ησλ 

φλησλ θαη φηη νιφθιεξνο ν νπξαλφο είλαη αξηζκφο. Έηζη ν αξηζκφο σο έλλνηα απνθηά 

βαξχλνπζα ζεκαζία κε θηινζνθηθέο πξνεθηάζεηο. Ζ ζεσξία ησλ Ππζαγνξείσλ 

εδξάδεηαη, ζηελ πξαγκαηηθφηεηα, ζε κηα θνζκναληίιεςε κε βάζε ηελ νπνία ν 

αξηζκφο ζπιιακβάλεηαη κ' έλαλ ηξφπν εληειψο δηαθνξεηηθφ απφ απηφλ πνπ καο είλαη 

νηθείνο. ηηο κέξεο καο, αληηιακβαλφκαζηε πιένλ ηνλ αξηζκφ σο απνηέιεζκα 

επηζψξεπζεο πνιιψλ κνλάδσλ, ψζηε ην 3 γηα εκάο λα πξνθχπηεη απφ ηελ πξφζζεζε 

ηνπ 1 ζην 1 θαη πάιη ζην 1· ν αξηζκφο, άξα, γελλάηαη κέζσ ηεο επαλάιεςεο ηεο 

ζηνηρεηψδνπο ελφηεηαο.(Brun, 1992) Ο αξηζκφο εμνκνηψλεηαη κε ηνλ ζετθφ παξάγνληα 

θαη έηζη ν Ππζαγφξαο «αλαδηάξζξσζε ξηδηθά ην ειιεληθφ πάλζενλ: νη ζενί, φρη πιένλ 

αλζξσπφκνξθα φληα ζε κία ζετθή κεινδξακαηηθή παξάζηαζε, είραλ γίλεη 

αθεξεκέλεο καζεκαηηθέο νληφηεηεο. Ζ ππζαγφξεηα εηθφλα ηνπ θφζκνπ δελ ήηαλ ην 

ζπκπαληηθφ ζέαηξν ηνπ Όκεξνπ θαη ηνπ Ζζίνδνπ, αιιά έλαο κεηαθπζηθφο ρνξφο 

αξηζκψλ.(Wertheim, 1998) Γηα ηνπο Ππζαγφξεηνπο, ν αξηζκφο πξνθχπηεη απφ ηε 

δηαίξεζε ηεο Δλφηεηαο. χκθσλα κε ηνλ Αξηζηνηέιε, «Σν ελ, δηραδφκελν, 

δηπιαζηάδεηαη: ην έλα παξήγαγε ην δχν»(Μεηά ηα Φπζηθά, XIV, 3). Κπξηνιεθηψληαο, 

ινηπφλ, ε ελφηεηα δελ έρεη πιεζπληηθφ ή, κάιινλ, νθείινπκε λα δηαθξίλνπκε ην Δλ, 

ηνλ αξηζκφ ησλ αξηζκψλ, απφ ηε κνλάδα, ηνλ αξηζκφ δειαδή ησλ αξηζκνχκελσλ 

πξαγκάησλ. Απηή ε θνζκναληίιεςε ζπλεπάγεηαη κηα θηινζνθία ηεο εγθφιπσζεο, 

φπνπ ν αξηζκφο είλαη ηκήκα ηεο ελφηεηαο θη φρη ε ελφηεηα ηκήκα ηνπ αξηζκνχ(Brun, 



35 
 

1992) . Τπ’ απηή ηελ έλλνηα, ε Μνλάδα απνηειεί ηνλ πξψην αξηζκφ ζηε ζεηξά ησλ 

αξηζκψλ ζηελ νπζία δελ πξφθεηηαη θαλ γηα αξηζκφ, αιιά γηα ηελ ἀξρή (“πξψηε αξρή” 

ή “απαξρή”) ησλ αξηζκψλ.(Cornford, 1923) 

Αθφκε, ν Ππζαγφξαο θαη νη καζεηέο ηνπ απέδηδαλ αξηζκεηηθέο ηθαλφηεηεο ζηα 

γξάκκαηα ηεο αιθαβήηνπ, ζηνηρείν πνπ ζα αλαιπζεί θαη ζηε ζπλέρεηα. Κξίλεηαη 

ζθφπηκν φκσο λα αλαθεξζεί ζηελ παξνχζα ελφηεηα ε Ππζαγφξεηα Αξηζκνινγία ε 

νπνία αληηζηνηρίδεη ηα γξάκκαηα ηνπ αιθάβεηνπ κε έλαλ αξηζκφ απφ ην Α σο ην Χ.  

 

 

Εικόνα 4 - Πυθαγόρεια Αριθμολογία 

 

ηελ πξνεγνχκελε ελφηεηα αλαιχζεθε ε ππζαγφξεηα αληίιεςε ζρεηηθά κε ηελ 

ηειεηφηεηα ηνπ αξηζκνχ 10. Όκσο ζηελ Ππζαγφξεηα Αξηζκνινγία θάζε θπζηθφο 

αξηζκφο έρεη ηελ απηαμία ηνπ. Οη άξηηνη αξηζκνί αλήθαλ ζην ζειπθφ γέλνο ελψ νη 

πεξηηηνί ζην αξζεληθφ: Αλ δηαηξέζνπκε θαη ηνλ έλα θαη ηνλ άιιν ζε επηκέξνπο 

ελφηεηεο, ζην κέζνλ ηνπ άξηηνπ ζα θαλεί έλα θελφ, εθεί πνπ ν πεξηηηφο είλαη πάληα 

πιήξεο εμ ελφο ησλ κειψλ ηνπ· γηα ην ιφγν απηφ νη Ππζαγφξεηνη είλαη ηεο γλψκεο 

πσο ν άξηηνο κνηάδεη πεξηζζφηεξν κε ζειπθφ θαη ν πεξηηηφο κε αξζεληθφ(Brun, 

1992). ηε ζπλέρεηα ζα αλαιχζνπκε ηνπο ζεκαληηθφηεξνπο αξηζκνχο θαηά ηνλ 

Ππζαγφξα θαη ηνπο καζεηέο ηνπ. 
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Ο αριθμός 0 

Σν κεδέλ είλαη ν αξηζκφο πνπ μεθηλάεη ηε κέηξεζε. Δίλαη κηα άξξεηε θαη 

απξνζδηφξηζηε αξρή ησλ πάλησλ πνπ ζπκβνιίδεη ηελ απαξρή ηνπ χκπαληνο θαη ηελ 

πξνέιεπζε ηνπ θφζκνπ. Σν κεδέλ αλαθέξεηαη θαη σο Δλ. Δίλαη ην απφιπην πνπ 

πξνεγείηαη απφ θάζε αξηζκφ, πξνγελέζηεξν αθφκε θαη θάζε αξηζκεηηθήο έλλνηαο. 

Απηή είλαη κηα ζεψξεζε πνπ δηαθνξνπνηείηαη ζεκαληηθά απφ κεηαγελέζηεξεο 

ζεσξήζεηο – θπξίσο ζενινγηθέο θαη ζξεζθεπηηθέο – φπσο ν Καζνιηθηζκφο 

(Γξάβηγγεξ, 1998). Απηή ε ζεσξία φκσο ππήξρε θαη ζηελ Αξραία Διιάδα φπσο 

αλαθέξεη ν Γξάβηγγεξ (1998), θαζψο ππάξρνπλ αλαθνξέο κεηαμχ Δλφο θαη Μνλάδαο: 

ραξαθηεξηζηηθά απηή ε ζεσξία ζπλαληάηαη ζηνλ Οξθέα θαη ζε Νενπιαησληθνχο 

θηιφζνθνπο κε έληνλα ζηνηρεία παξκέλα απφ ηε ζεσξία ηνπ Ππζαγφξα. 

 

Ο αριθμός 1 

Ο αξηζκφο 1 ζπκβνιίδεη ηελ ελφηεηα θαη ηελ πξνέιεπζε φισλ ησλ πξαγκάησλ, αθνχ 

φινη νη άιινη αξηζκνί κπνξνχλ λα δεκηνπξγεζνχλ απφ ην 1, πξνζζέηνληαο ην ίδην 

φζεο θνξέο ρξεηάδεηαη. Γηα παξάδεηγκα: 7= 1+1+1+1+1+1+1. Ο αξηζκφο 1 δελ είλαη 

νχηε ζειπθφο, νχηε αξζεληθφο. Αλ πξνζηεζεί ζε έλαλ πεξηηηφ αξηζκφ ηνλ κεηαηξέπεη 

ζε άξηην, ελψ αλ πξνζηεζεί ζε έλαλ άξηην, ηνλ κεηαηξέπεη ζε πεξηηηφ.Σν 1 είλαη ε 

κνλάδα – ε αξρή ησλ κεξηθψλ πξαγκάησλ, ν πξψηνο αξηζκφο – πνπ δηαθνξνπνηείηαη 

απφ ην κεδέλ σο αξρή ησλ πάλησλ.  Χο αξρή φισλ ησλ αξηζκψλ ζπκπεξηιακβάλεη 

φιεο ηηο αξεηέο πνπ απνδίδνληαη ζηνπο αξηζκνχο, γηα απηφ θαη ηνπ απνδίδεηαη ν 

ραξαθηεξηζκφο ηέιεηνο αξηζκφο. Σν έλα απνδίδεηαη επίζεο θαη ζηνπο εγθνζκίνπο θαη 

ππεξθφζκηνπο ζενχο θαη πην ζπγθεθξηκέλα ζηνλ Γία (ζεφο ηεο γεο), ηνλ Πνζεηδψλα 

(ζεφο ηεο ζάιαζζαο) θαη ηνλ Πινχησλα (ζεφο ηνπ θάησ θφζκνπ – ζαλάηνπ).  
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Ο αριθμός 2 

Ο αξηζκφο 2 ζπκβνιίδεη ηελ δπτθφηεηα θαη αληηπξνζσπεχεη ηελ πφισζε, ηελ 

αληίζεζε, ηελ αληζφηεηα. Δίλαη ν πξψηνο ζειπθφο αξηζκφο.Σα αληίζεηα είλαη πάληνηε 

ζε δεχγε 

 

 αξζεληθφ-ζειπθφ, 

 αξηζηεξφ-δεμί 

 δσληαλφο-λεθξφο 

 πεξηηηφο-άξηηνο 

 φξην-άπεηξν 

 θσο-ζθφηνο 

 θαιφ-θαθφ 

 ηεηξάγσλν-επίκεθεο 

 

 

Ο αριθμός 3 

 

Οη Ππζαγφξεηνη ηνλ ζεσξνχζαλ φηη ήηαλ ν πξψηνο αιεζηλφο αξηζκφο. Απνηειεί 

παξάιιεια επζεία θη επηθάλεηα, έλαο πξαγκαηηθφο ηξηγσληθφο θαη ηζφπιεπξνο 

αξηζκφο, ηνπ νπνίνπ νη πιεπξέο έρνπλ πάληα ηελ αμία δχν ελνηήησλ.(Brun, 

1992)Δίλαη έλα ζχλνιν πνπ αληηπξνζσπεχεη ηελ αξρή, ηε κέζε θαη ην ηέινο. Τπνλνεί 

επίζεο ηα ηξία επίπεδα ρξφλνπ,Παξειζφλ-Παξφλ-Μέιινλ, αιιά ζρεηίδεηαη θαη κε ηελ 

ηξηκεξή δηαίξεζε ηεο ςπρήο. Ο αξηζκφο ηξία ππάξρεη γηα λα ηζνξξνπεί ηελ αληίζεζε 
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κεηαμχ ηνπ έλα θαη ηνπ δχν. Δπίζεο ζρεηίδεηαη κε ηα ζηεξεά ζψκαηα, εθφζνλ ε ηδέα 

ηνπ ζηεξενχ εδξάδεηαη ζε ηξεηο δηαζηάζεηο(Brun, 1992). Δίλαη ν πξψηνο άξξελ 

αξηζκφο, έλαο αξηζκφο ν νπνίνο είλαη θαη ν πξψηνο αζχλζεηνο. Καηά ηνλ Ηάκβιηρν 

είλαη ν αξρεγφο ηεο επηζηξνθήο ησλ πξνειζφλησλ. πλαληάηαη επίζεο θαη σο 

δεκηνπξγηθφ ηξίγσλν θαηά ηνπο Ππζαγνξείνπο. Ο Αξηζηνηέιεο αλαθέξεη ηνλ αξηζκφ 

ηξία σο ηνλ λφκν βάζεη ηνπ νπνίνπ δηαηάζζνληαη ηα πάληα. ε απηφ ηνλ αξηζκφ 

πεξηέρνληαη φια ηα πλεπκαηηθά θαη ζσκαηηθά ζηνηρεία πνπ ππάξρνπλ ζηνλ θφζκν. Ζ 

ηξηάδα είλαη έλαο ζπκβνιηζκφο ηεο κεηαθπζηθήο έλλνηαο. πγθεθαιαηψλεη ηηο ηξείο 

φςεηο ηνπ ζπλφινπ: 

 

1 (Δλέξγεηα) + 2 (Αληίζηαζε) = 3 (Κίλεζε) 

ή ελαιιαθηηθά  

1 (Αξρή) + 2 (Μέζε) = 3 (Σέινο) 

ή ελαιιαθηηθά  

1 (Δλέξγεηα) + 2 (Ύιε) = 3 (Εσή) 

 

 

Ο αριθμός 4 

Με ην 4 εθθξάδεηαη ε έλλνηα ηεο δηθαηνζχλεο, ζηε βάζε ηνπ φηη ε δηθαηνζχλε είλαη 

νπζηαζηηθά ακνηβαηφηεηα θαη ε ακνηβαηφηεηα ελζαξθψλεηαη ζε έλαλ ηεηξάγσλν 

αξηζκφ.(Guthrie, 1962). Ο Ππζαγφξαο θαη νη καζεηέο ηνπ απέδηδαλ απεξηφξηζηε 

ζεκαζία ζηελ ηεηξάδα θαζψο νη αξηζκνί σο ηνλ αξηζκφ 4 αλ πξνζηεζνχλ ζην ζχλνιφ 

ηνπο (1+2+3+4) έρνπλ σο άζξνηζκα ην 10, αξηζκφο πνιχ ζεκαληηθφο γηα ηνπο 

Ππζαγνξείνπο. Αλ απηφο ν αξηζκφο ινγηζηεί σο άζξνηζκα (1+0) έρεη άζξνηζκα 1 πνπ 

ζπκβνιίδεη ηελ αξρηθή πεγή δεκηνπξγίαο. ε αθφκε κηα φςε πνπ αληαλαθιάηαη απηή 

ε απεξηφξηζηε ζεκαζία είλαη νη επνρέο ηνπ ρξφλνπ – ε θακπχιε ησλ ηεζζάξσλ 

επνρψλ ε νπνία έρε ζπλερήο ξνή(Γξάβηγγεξ, 1998).  
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Ο αριθμός 5 

Ο αξηζκφο 5 ζπκβνιίδεη ηνλ γάκν, αθνχ πξνθχπηεη απφ ηελ έλσζε ηνπ πξψηνπ 

αξζεληθνχ κε ηνλ πξψην ζειπθφ αξηζκφ (3+2). Ο αξηζκφο 5 είλαη ην κέζν κεηαμχ ησλ 

πξψησλ δέθα αξηζκψλ – σο ηνλ αξηζκφ δέθα πνπ φπσο αλαθέξζεθε παξαπάλσ 

απνδηδφηαλ ζεκαληηθή έλλνηα. Ο δξφκνο ηνπ αξηζκνχ πέληε απνηειεί κηα δηαξθήο 

αλαδήηεζε γηα πεξηζζφηεξε ειεπζεξία, κε ζθνπφ ηελ εζσηεξηθή έθθξαζε. Πξφθεηηαη 

γηα κηα αέλαε πξνζπάζεηα έθθξαζεο, ηεο νληφηεηάο ηνπ. Ζ γεσκεηξηθή απεηθφληζε 

ηνπ αξηζκνχ 5 είλαη ε πεληάιθα ή ε ζθξαγίδα ηνπ νινκψληα ε νπνία 

αληηπξνζσπεχεη ηελ έλσζε ηνπ καθξφθνζκνπ κε ηνλ κηθξφθνζκν, δειαδή ηελ έλσζε 

ηνπ αλζξψπνπ κε ηνλ Θεφ, ζχκβνιν πνπ σο ζήκεξα πηζηεχεηαη φηη πξνζδίδεη ηχρε. Οη 

καζεηέο ηνπ Ππζαγφξα πξνζδίδαλ ζην ζχκβνιν ηεο πεληάιθαο ραξαθηεξηζηηθά ζε 

θάζε άθξε ηνπ, πνπ ζρεηίδνληαη κε ηα ζηνηρεία ηεο θχζεο, αξρηθά ησλ νπνίσλ 

ζρεκαηίδνπλ ηε ιέμε ΤΓΔΗΑ: 

 Ύδσξ 

 Γαία 

 Ιδέα / Ηεξφ 

 ΕΙιε (ζεξκφηεηα ήιηνπ) 

 Αήξ 

 

Ζ ΤΓΗΔΗΑ ζπκβνιίδεη ηελ αληίζεηε φςε ηνπ ζαλάηνπ, φρη κε πιηθνχο φξνπο αιιά κε 

πλεπκαηηθνχο. Γηα απηφ ην ιφγν ην θέληξν ηεο Πεληάιθαο ζπκβνιίδεη ηελ αζάλαηε 

Εσή.Καηά ηελ αξραηφηεηα ε Πεληάιθα νλνκαδφηαλ επίζεο «Πεληάγξακκν», θαζψο 

απνηειείηαη απφ 5 γξακκέο, «Πεληάγσλν» δηφηη έρεη 5 γσλίεο θαη «Πεληάκπρνο». ηε 

βηβιηνγξαθία ζπλαληάηαη ζπρλά σο ζχκβνιν ηεο Ππζαγφξεηαο θηινζνθίαο ηεο 

ηειεηφηεηαο ηνπ αλζξψπνπ, ηνπ Θενχ Δληφο θαη ηεο αησληφηεηαο. Καηά ηνλ 

Ππζαγφξα, ν αξηζκφο 5 είλαη ν αξηζκφο ηνπ αλζξψπνπ θαη ηεο Φπρήο.  
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Ο αριθμός 6 

Θεσξείηαη ν πξψηνο ηέιεηνο αξηζκφο, αθνχ πξνθχπηεη απφ ην άζξνηζκα ησλ ηξηψλ 

πξψησλ αξηζκψλ (1+2+3) αιιά θαη απφ ην γηλφκελφ ηνπο (1x2x3).Παξάγεηαη απφ ην 

άζξνηζκα θαη ην γηλφκελν ηνπ πξψηνπ άξηηνπ (2) θαη ηνπ πξψηνπ πεξηηηνχ αξηζκνχ 

(3), ηνπ αξζεληθνχ θαη ηνπ ζειπθνχ, θαη γηα απηφ θαιείηαη “αξζελφζειπο” ή γάκνο. 

Ο αξηζκφο έμη είλαη ε κεηελζάξθσζε ηνπ ζψκαηνο, ε κεηεκςχρσζε, ζε εμέιημε ησλ 

αξηζκψλ 1 (ζεκείν), 2 (γξακκή), 3 (επηθάλεηα), 4 (φγθνο), 5 (πξαγκαηηθφ ζψκα). Ο 

Ππζαγφξαο θαη νη  καζεηέο ηνπ ζπκβφιηδαλ κε ηνλ αξηζκφ 6 ηελ νινκέιεηα, ηελ 

εηξήλε θαη ηνλ θφζκν. Δηδηθφηεξα γηα ηνλ θφζκν, αλ πξνζζέζνπκε ηνλ αξηζκφ ηνπ 

θάζε γξάκκαηνο ζα βξνχκε ηνλ αξηζκφ 600, ηνπ νπνίνπ νη αξηζκνί αλ πξνζηεζνχλ 

καο δίλνπλ άζξνηζκα 6, πνπ απαληάηαη θαη σο ηέιεηνο θφζκνο(Γξάβηγγεξ, 1998): 

 

ΚΟΜΟ = 20 + 70 + 200 + 40 + 70 + 200 = 600 

 

Ο αξηζκφο 6 έρεη ηελ ηδηφηεηα λα δηαηξείηαη αθξηβψο ζε δχν ίδηα ζθέιε (3+3), γεγνλφο 

πνπ ηνπ απνδίδεη ηελ έλλνηα ηεο Ηζνξξνπίαο θαη ηνπ Επγνχ. Απφ ηνπο 

κεηαγελέζηεξνπο θηινζφθνπο (π.ρ. Ηάκβιηρνο) ν αξηζκφο 6 σο αξηζκφο πνπ απνδίδεη 

ηελ ηζνξξνπία θαζψο εθιακβάλεηαη σο έλα φξγαλν ζχλδεζεο, θηιίαο, έξσηα θαη 

θάινπο. 

 

Ο αριθμός 7 

Ο αξηζκφο 7 είλαη έλαο ηδηφκνξθνο αξηζκφο ζηελ Ππζαγφξεηα αληίιεςε, αθνχ  είλαη ν 

κφλνο αξηζκφο πνπ δελ γελλά θαλέλαλ αξηζκφ ηεο δεθάδαο θαη δελ γελληέηαη απφ 

θαλέλαλ ηνπο. Απηή ε  ηδηφηεηα ψζεζε ηνπο Ππζαγφξεηνπο λα ηνλ νλνκάζνπλ Αζελά, 

θαζψο ε ζεά απηή δελ γελλήζεθε απφ κεηέξα νχηε ππήξμε πνηέ ε ίδηα κεηέξα. 
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πλαληάηαη αθφκε θαη σο θσηεηλφο λνπο θαη σο θξφλεζε. Σν επηά είλαη ν κφλνο 

αξηζκφο πνπ πνιιαπιαζηαδφκελνο κε θάπνηνλ άιινλ δελ γελλά θαλέλαλ απφ απηνχο 

ηεο δεθάδαο θαη πνπ δελ είλαη ην γηλφκελν ηνπ πνιιαπιαζηαζκνχ θαλελφο αξηζκνχ. 

Γεδνκέλνπ φηη κπνξεί λα δηαηξεζεί κνλάρα κε ηνλ εαπηφ ηνπ, ζεσξείηαη φηη 

αληηπξνζσπεχεη ηελ άθξε κηαο πφιεο – ηελ αθξφπνιε. Ο αξηζκφο 7 απνθαιείηαη 

επίζεο σο Σειεζθνξνο – δειαδή ν νδεγφο πξνο ηε ιχζε, πξνο ην ηέινο(Γξάβηγγεξ, 

1998).  

 

Ο αριθμός 8 

Ο αξηζκφο 8 είρε επίζεο εμέρνπζα ζεκαζία, θαζψο απνηειεί ηνλ πξψην θχβν (2*2*2). 

Οη Ππζαγφξεηνη ραξαθηήξηζαλ ηελ νθηάδα σο “Δκπεξηέρνπζα ησλ Αξκνληψλ”, επεηδή 

ζπληζηά  πεγή κνπζηθήο αλαινγίαο. Δπίζεο, γίλνληαλ ζπζίεο πξνο ηνπο ζενχο ηελ 

φγδνε κέξα θάζε κήλα. Ο αξηζκφο 8 ήηαλ ζπλδεδεκέλνο κε ηελ αζθάιεηα, ηελ 

ζηαζεξφηεηα θαη ηε γεληθφηεξε ηζνξξνπία ζην ζχκπαλ. Ο Φηιφιανο, πνπ είλαη 

επεξεαζκέλνο απφ ηνλ Ππζαγφξα πξνζδίδεη ζηνλ αξηζκφ 8 έλλνηεο φπσο ν έξσηαο, ε 

θηιία, ε ζθέςε θαη ε θαληαζία ζπλδένληάο ηνλ κε ηε δεκηνπξγία ηνπ θφζκνπ. 

Αλαθέξεη φηη ε 8
ε
 κέξα ηεο δεκηνπξγίαο έξρεηαη κεηά ηελ 7

ε
 – κεηά ηε κέξα πνπ ηα 

φληα αλέπηπμαλ λφεζε θαη ηελ 8
ε
 αλέπηπμαλ ηα παξαπάλσ ζπλαηζζήκαηα γηα ηηο 

ζρέζεηο ηνπο κε ηνπο ζπλαλζξψπνπο ηνπο (Γξάβηγγεξ, 1998).  

Αξθεηά ζεκαληηθή αλαπαξάζηαζε ηνπ αξηζκνχ νθηψ είλαη ην Κεξχθεην ηνπ ζενχ 

Δξκή ην νπνίν ζχκθσλα κε πεγέο ζπκβνιίδεη ηελ «αηψληα θίλεζε ησλ θχθισλ ηελ 

θαλνληθή αλαπλνή ηνπ θφζκνπ» .Σν θεξχθεην αλαπαξίζηαηαη κε κία ιεπηή μχιηλε 

ξάβδν (ζπλήζσο δάθλεο ή ειηάο), γχξσ απφ ηελ νπνία δχν θίδηα είλαη ηπιηγκέλα ησλ 

νπνίσλ ηα θεθάιηα ζπλαληηψληαη αληηθξπζηά ζην πάλσ κέξνο ηεο ξάβδνπ. Πάλσ απφ 

ηα θεθάιηα ησλ θηδηψλ, ζηελ θνξπθή ηεο ξάβδνπ, ππάξρνπλ δχν θηεξνχγεο, γεγνλφο 

πνπ αλαπαξίζηαηαη ζε λεφηεξε κνξθή δηφηη απφ ζσδφκελα ηεθκήξηα φπσο 

αγγεηνγξαθίεο απφ ηελ αξραία Διιάδα ηα δχν θίδηα βξίζθνληαη ζηελ θνξπθή θαη 

ζρεκαηίδνπλ θχθιν, ελψ ηα θεθάιηα ηνπο ζρεκαηίδνπλ δχν «θέξαηα» επάλσ απφ ηνλ 

θχθιν απηφ. Σα δχν θίδηα ζπκβνιίδνπλ ηα αληίζεηα ζηνηρεία (π.ρ. θσο – ζθνηάδη, 

άλδξαο – γπλαίθα, θ.α.)Ο θεληξηθφο άμνλαο είλαη εθείλνο πνπ δηαρσξίδεη, ζπλζέηεη θαη 

ζπκβηβάδεη ηα αησλίσο αληίζεηα θαη ζεσξείηαη ν άμνλαο ηνπ θφζκνπ. Ζ νθηάδα 
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αξγφηεξα ρξεζηκνπνηήζεθε γηα λα ζπλζέζεη ην ζχκβνιν ησλ πξψησλ Υξηζηηαλψλ 

θαηά ηελ επνρή ηνπ Κσλζηαληίλνπ: ην Υξίζκα ησλ θαηαθνκβψλ (πνπ ζπλαληάηαη θαη 

σο αζηέξη ηνπ Υξηζηηαληζκνχ), ην νπνίν παξαηίζεηαη:  

 

 

Εικόνα 5 - Χρίςμα Κατακομβών 

Ο αριθμός 9 

Οη Ππζαγφξεηνη έβιεπαλ ην ελλέα ζαλ έλαλ αξηζκφ πνπ ζεκαηνδνηνχζε ηελ 

νινθιήξσζε. Απηφ επεηδή ιάκβαλαλ ππφςε ηνπο ελλέα κήλεο ηεο εγθπκνζχλεο αιιά 

θαη ηελ χπαξμε ησλ ελλέα Μνπζψλ. Δπίζεο απνηειεί ην πξψην άξξελ ηεηξάγσλν 

(3*3). Ο Ππζαγφξαο επίζεο απέδσζε ζηνλ αξηζκφ 9 θάπνηεο ηδηφηεηεο κε θηινζνθηθφ 

ελδηαθέξνλ φπσο φηη ε δηαθνξά πνπ πξνθχπηεη κεηαμχ ελφο νπνηνπδήπνηε ζχλζεηνπ 

δηςήθηνπ αξηζκνχ θαη ηνπ αξηζκνχ πνπ πξνθχπηεη απφ ηελ αλαζηξνθή ησλ ςεθίσλ 

ηνπ, πνπ είλαη πάληνηε πνιιαπιάζηνο ηνπ 9. Ο Οξθέαο, ν νπνίνο είλαη 

κεηαγελέζηεξνο, ζηεξηδφκελνο ζηε ζεσξία ηνπ Ππζαγφξα γηα ηνπο αξηζκνχο 9 θαη 3, 

απέδσζε ζηνλ αξηζκφ 9 ηξείο ηξηάδεο αξρψλ: ηα ηξίγσλα αηζήξ-ράνο-θνζκνγνληθφ φλ, 

νπξαλφο-γε-έξσο θαη λνπο-δχλακεο-παηέξαο (Γξάβηγγεξ, 1998).  Αξγφηεξα, ζηελ ίδηα 

θαηεχζπλζε ν ηξίγσλν θαη ρξεζηκνπνηψληαο θαη ηε ζεσξία ηνπ Ππζαγφξα γηα ηηο 
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ηδηφηεηεο ησλ ηζνζθειή ηξηγψλσλ έρνπκε ηελ αλαθνξά ησλ Πιαησληθψλ ζηελ 

πξσηαξρηθή ζεία Σξηάδα. Σξία ηζνζθειή ηξίγσλα ζε κνξθή ελφο κεγάινπ ηξηγψλνπ 

ζεκαηνδνηνχλ:  

 

 

Εικόνα 6 - Πρωταρχική θεία Σριάσ 

 

Καηά ηνλ Ππζαγφξα επίζεο απαληψληαη αλαθνξέο ηνπ αξηζκνχ 9 ζε αγγειηθνχο 

ρνξνχο πνπ ζρεηίδνληαλ κε ηνλ Γηφλπζν θαη κνξθέο νη νπνίεο ζήκεξα έρνπλ άιιε 

ζξεζθεπηηθή ζεκαζία θαζψο κεηέπεηηα ρξεζηκνπνηήζεθαλ απφ ηνλ Υξηζηηαληζκφ. ε 

απηνχο ηνπο ρνξνχο δηαθξίλνληαλ ελλέα δηαθνξεηηθέο κνξθέο : ηα ζεξαθείκ, ηα 

ρεξνπβείκ, νη ζξφλνη, νη θπξηφηεηεο νη δπλάκεηο νη εμνπζίεο νη αξρέο, νη αξράγγεινη 

θαη νη άγγεινη.  

 

Ο αριθμός 10 

Ο αξηζκφο απηφο ήηαλ ίζσο ν πην ηεξφο αξηζκφο γηα ηνπο Ππζαγνξείνπο, αξηζκφο πνπ 

ζπκβφιηδε ηνλ νπξαλφ, ηνλ θφζκν, ηνλ Θεφ θαη πεξίθιεηε φια εληφο ηνπ – αθνχ ήηαλ 
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ν αξηζκφο πνπ πεξηιακβάλεη ηνπο αξηζκνχο απφ ην 1 σο ην 9, νη νπνίνη κεηά απφ ην 

10 απιψο επαλαιακβάλνληαη. Έηζη ην δέθα ζπκβνιίδεη ηνλ λέν θχθιν θαη ηε λέα 

θάζε ηεο παγθφζκηαο εθδήισζεο. Πεξηζζφηεξα γηα ηνλ αξηζκφ δέθα ζα παξαηεζνχλ 

ζην επφκελν θεθάιαην θαζψο ην δέθα ζεσξείηαη έλα απφ ηα ζχκβνια ησλ 

Ππζαγνξείσλ ην νπνίν ήηαλ ζπλδεδεκέλν κε θηινζνθηθέο ζεσξήζεηο.  

 

Ο αριθμός 11 

Ο αξηζκφο 11 ήηαλ ην ζχκβνιν ηεο εζσηεξηθήο δηακάρεο, ηεο δπζαξκνλίαο, ηεο 

αληίζηαζεο θαη ησλ παξαπιαλήζεσλ. Αθνχ ν αξηζκφο δέθα ζπκβφιηδε ην ηέινο ηνπ 

πξψηνπ θχθινπ, ν αξηζκφο έληεθα είλαη ε αξρή ηνπ λένπ. Ζ πξψηε δεθάδα – ε δεθάδα 

ησλ ζείσλ έρεη νινθιεξσζεί θαη αξρίδεη ε δεχηεξε δεθάδα. ηε βάζε απηψλ ησλ 

ζεσξηψλ ηνπ Ππζαγφξα, κεηαγελέζηεξα ν αξηζκφο απηφο απαληάηαη λα ζπκβνιίδεη 

ηνλ Πεηξαζκφ θαη ηνλ Δσζθφξν – σο ηνλ θίλδπλν πνπ δηαηξέρνπλ ηα πιάζκαηα λα 

απνκαθξπλζνχλ απφ ην Θεφ – δειαδή ηελ πξψηε δεθάδα (Γξάβηγγεξ, 1998). 

 

Ο αριθμός 12 

Σν δψδεθα ζπκβφιηδε ην φξην ηεο ηειεηφηεηαο ησλ αηηίσλ πνπ ζπγθεληξψλνπλ ηα 

φξηα ηνπ Κφζκνπ. Αξηζκφο ηεο ηξηπιήο ηεηξάδαο ν αξηζκφο 12 Αθφκε είλαη ν αξηζκφο 

πνπ ελψλεη ηελ Αζηξνλνκία κε ηε Θξεζθεία εθείλε ηελ επνρή, θαζψο είλαη αξηζκφο 

πνπ αλαπαξηζηά ηνλ δσδηαθνχ θχθινπ θαη ην Γσδεθάζεν. Ζ έλσζε ηνπ δσδηαθνχ 

θχθινπ θαη ηνπ Γσδεθάζενπ είλαη σο εμήο: 

- Κξηφο – Αζελά 

- Σαχξνο – Αθξνδίηε 

- Γίδπκνη – Δξκήο 

- Καξθίλνο – Γίαο 

- Λέσλ – Απφιισλαο  

- Παξζέλνο – Γήκεηξα 
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- Επγφο – Ήθαηζηνο 

- θνξπηφο – Άξεο 

- Σνμφηεο – Άξηεκηο 

- Αηγφθεξσο – Δζηίαο 

- Τδξνρφνο – Ήξα 

- Ηρζχο - Πνζεηδψλαο 

Δμεηάδνληαο ηα παξαπάλσ δεπγάξηα κπνξνχκε λα εληνπίζνπκε ζεκαληηθέο δηαθνξέο 

αλάκεζα ζηα δψδηα θαη ηνπο ζενχο.Ζ Αζελά απεηθνλίδεηαη ζπρλά κε αθφληην θαη 

παλνπιία, φληαο έηνηκε θαη ηζρπξή, εηθφλα πνπ ζπλάδεη κε ηελ εηθφλα ηνπ θξηνχ. Ζ 

Αθξνδίηε αλαπαξίζηαηαη πάλσ ζε έλαλ ηαχξνθαη ηα θνηλά ηνπο ζηνηρεία είλαη ε 

θχζε, ε θαιιηέξγεηα θαη ε γνληκφηεηα. Ο Λφγνο πνπ αλαπηχρζεθε κέζσ ηεο 

ηθαλφηεηαο ηνπ Δξκή, ηα γξάκκαηα, ε επηθνηλσλία, ε ζπλδηαιιαγή, ην εκπφξην, είλαη 

φια ζηνηρεία ησλ Γηδχκσλ. 

Ζ Αξηεκηοαλαθέξεηαη νηη γελλήζεθε ιίγν πξηλ ηνλ Απφιισλα θαη ν Καξθίλνο έξρεηαη 

πξηλ ηνλ Λένληα, ζεκείν ηνπ δσδηαθνχ θχθινπ κε ην Απνιιψλην θσο.Ο Απφιισλαο, 

είλαη ζεφο ηεο κνπζηθήο, ηεο πνίεζεο, ηεο ραξάο, ηεο δσήο, ηεο αξκνλίαο ζηε θχζε 

ελψ ην ιηνληάξη ζπκβνιίδεη θαη απηφ ηνλ άξρνληα, ηνλ βαζηιηά ηνπ δσηθνχ βαζηιείνπ 

θαη ηεο θχζεο.Σν δψδην ηνπ Παξζέλνπ ζρεηίδεηαη κε ηε Γήκεηξα κέζσ ηνπ πιαλήηε 

Γήκεηξα πνπ θαηαζηξάθεθε θη ήηαλ ν θπβεξλήηεο ηεο Παξζέλνπ. Ο Επγφο 

αλαπαξίζηαηαη κε κηα ζηδεξέληα δπγαξηά θαη ν Ήθαηζηνο ήηαλ ν ζεφο ζηδεξνπξγφο.  

Ο Άξεο, ζεφο ηνπ πνιέκνπ θαη ηεο κάρεο, αξξελσπφο, κε αλδξηθφ παξάζηεκα, δσεξφ 

βιέκκα θαη δηεηζδπηηθφ, δπλαηφ ζψκα κνηάδεη κε ηνλ ζθνξπηφ έλα δψν πνπ θέξλεη ηνλ 

ζάλαην, δψδην ηεο ζεμνπαιηθφηεηαο, θάηη πνπ επίζεο ηαηξηάδεη ζηνλ Άξε, επεηδή 

αληηπξνζσπεχεη ηελ αλδξηθή νξκή θαη ηελ εξσηηθή πξάμε. Ζ Άξηεκηο ζπρλά 

αλαπαξίζηαηαη κε ηφμν θαη βέιε φπσο ν ηνμφηεο. Ζ Δζηία θαη ν Αηγφθεξνο 

ζπκβνιίδνπλ ηελνηθνγέλεηα. Ο Τδξνρφνο θαη ε Ήξα ζπκβνιίδνπλ ηε δήιηα θαη ηέινο 

ν Πνζεηδψλαο θαη νη Ηρζχο ζπκβνιίδνπλ ηε ζάιαζζα.  
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Λοιποί αριθμοί 

Οη Ππζαγφξεηνη, πέξα απφ ηε δεθάδα αλαγλψξηδαλ θαη άιινπο ηεξνχο αξηζκνχο, 

φπσο: 

Ο αξηζκφο 27, επεηδή είλαη ν πξψηνο άξξελ θχβνο (3*3*3) 

Ο αξηζκφο 28, σο ν δεχηεξνο ηέιεηνο αξηζκφο, (1+2+4+7+14=28), θαζψο επίζεο θαη 

ην άζξνηζκα ησλ επηά αξηζκψλ, (1+2+3+4+5+6+7=28.) 

Ο αξηζκφο 35, σο ην άζξνηζκα ησλ θχβσλ ηνπ πξψηνπ ζήιπ θαη πξψηνπ άξξελνο, 

(8+27=35) 

Ο αξηζκφο 36, σο ην απνηέιεζκα ηνπ πνιιαπιαζηαζκνχ ησλ πξψησλ ηεηξαγψλσλ 

ησλ αξηζκψλ, (4x9=36) Αθφκα, ην άζξνηζκα ησλ ηξηψλ πξψησλ θχβσλ, δειαδή 

1+8+27=36. Δπίζεο ην άζξνηζκα ησλ νθηψ πξψησλ αξηζκψλ, 

δειαδή1+2+3+4+5+6+7+8=36. 

Οη αξηζκνί ζρεηίδνληαλ κε ζπγθεθξηκέλεο εζηθέο έλλνηεο. Έηζη, ν Ππζαγφξαο 

ζπλέδεζε ηε ζεσξία ησλ θίιησλ αξηζκψλ κε εθείλε ηεο θηιίαο. Ο Ππζαγφξαο 

εθηηκνχζε πνιχ ηελ θηιία, σο κία αξεηή ζεκειησκέλε πάλσ ζηελ «ελαξκφλην 

ηζφηεηα». Ήηαλ ν πξψηνο πνπ είπε «Κνηλά ηα ησλ θίισλ» θαη φηαλ εξσηήζεθε ηί εζηί 

θίινο απάληεζε «έηεξνο εγψ». πλέδεε άκεζα ηε θηιία κε ηε ζεσξία ηνπ πεξί θίιησλ 

αξηζκψλ: Οη αξηζκνί 220 θαη 284 απνθαινχληαη Φίιηνη Αξηζκνί  δηφηη ζπλδένληαη 

κεηαμχ ηνπο κε κηα ηδηαίηεξε ζρέζε, ν θάζε έλαο απφ απηνχο είλαη ην άζξνηζκα ησλ 

δηαηξεηψλ ηνπ άιινπ.  

Οη δηαηξέηεο ηνπ 220 είλαη: 1, 2, 4, 5, 10, 11, 20, 22, 44, 55, 110     

Οη δηαηξέηεο ηνπ 284 είλαη: 1, 2, 4, 71, 142     

Έηζη:  

1 + 2 + 4 + 5 + 10 + 11 + 20 + 22 + 44 + 55 + 110 = 284  

1 + 2 + 4 + 71 + 142 = 220  
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Έηζη, νη αξηζκνί αθελφο απνθηνχλ αξεηέο θαη θνηλσληθέο ηδηφηεηεο.  

Αθεηέξνπ νη θίινη αληηπξνζσπεχνληαη κε ηνπο αξηζκνχο 220 θαη ν 284  

γηαηί ηα κέξε ηνχ θαζέλα έρνπλ ηελ δχλακε λα δεκηνπξγνχλ ηνλ άιινλ. 

Γεδνκέλεο ηεο αμίαο πνπ έρεη ν αξηζκφο γηα ηνπο Ππζαγνξείνπο, ζεσξνχζαλ φηη θαη ε 

ίδηα ε γιψζζα έρεη καζεκαηηθή δνκή θαη είλαη βαζηζκέλε ζηνπο αξηζκνχο. Απηή ε 

πεπνίζεζε ηνπο νδήγεζε ζην λα αληηζηνηρίζνπλ θάζε αξηζκφ κε έλα γξάκκα θαη 

δηακνξθψζνπλ ηελ ππζαγφξεην αξηζκνζνθία, ε νπνία είλαη ζε ζέζε λα απνθαιχπηεη 

βαζχηεξα λνήκαηα. Έηζη ε αληηζηνηρία γξακκάησλ-αξηζκψλ απνηππψλεηαη σο εμήο, 

ζπκπεξηιακβαλνκέλσλ ησλ γξακκάησλ Γίγακκα (F), Κφππα (Q) θαη ακπί(ϡ). 

 

 

Εικόνα 7. Η πυθαγόρεια αριθμοςοφία (Πηγή: https://lexarithmos.wordpress.com) 
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3.2.1 Ηδηφηεηεο ησλ αξηζκψλ 

 

Ζ ζεκαληηθφηεηα ησλ αξηζκψλ, ήηαλ γηα ηνλ Ππζαγφξα έλα δήηεκα ζην νπνίν 

δνκήζεθαλ νιφθιεξεο ζεσξίεο ηηο νπνίεο ζα δνχκε ζηε ζπλέρεηα. Έλα πνιχ κεγάιν 

εχξνο ζηε βηβιηνγξαθία ηνπ Ππζαγφξα αζρνιείηαη κε ηελ ελλνηνινγηθή πξνζέγγηζε 

ησλ αξηζκψλ. Ο καζεηήο ηνπ Πιάησλα πεχζηππνο ζεσξείηαη φηη είλαη ν πξσηνπφξνο 

ζηελ αλάιπζε ησλ αξηζκψλ ηνπ Ππζαγφξα, κε ην ζχγγξακκά ηνπ «Πεξί 

Ππζαγνξείσλ Αξηζκψλ». Απηφ δείρλεη θαη ηα έληνλα θνηλά ζηνηρεία πνπ ππάξρνπλ ζε 

Πιάησλα θαη Ππζαγφξα, κε αλνηρηφ αθφκε ην ελδερφκελν ηνπ πνηνο επεξέαζε πνηφλ 

ζε ζρέζε κε ηνπο κεηέπεηηα καζεηέο ηνπο(Mattéi, 1995).  Ο Αξηζηνηέιεο απέδσζε 

ζηνπο αξηζκνχο θαηά ηνλ Ππζαγφξα δηάθνξεο ηδηφηεηεο, νη νπνίεο είλαη νη εμήο: 

 Οη αξηζκνί απνηεινχλ ηελ αξρή ησλ πάλησλ θαη ηηο αξρέο ησλ φλησλΟη αξηζκνί 

απνηεινχλ ην θιεηδί ηνπ θφζκνπ, ηελ αξκνλία ηεο θχζεο. Ζ θχζε ππαθνχεη ζε 

κηα  ηάμε: ηελ παγθφζκηα αξκνλία. 

 Σα ίδηα ηα πξάγκαηα είλαη νη αξηζκνί, φια κπνξνχλ λα αλαρζνχλ ζε αξηζκνχο, ηα 

πιηθά, ηα αθεξεκέλα, ηα λνεηά, ηα νπνηαδήπνηε αληηθείκελα. 

 Οη αξηζκνί είλαη ε νπζία ησλ πάλησλ 

 Οη αξηζκνί απνηεινχλ αηηίεο ηεο νπζίαο φισλ ησλ άιισλ πξαγκάησλ 

 Οη αξρέο ησλ καζεκαηηθψλ είλαη νη αξρέο φισλ ησλ πξαγκάησλ 

 ηνπο αξηζκνχο κπνξνχλ λα αλαρζνχλ ηα πάληα 

 Σα ζψκαηα απνηεινχληαη απφ αξηζκνχο 

 Οη αξηζκνί παξάγνπλ ηα θπζηθά ζψκαηα 

 Σα φληα είλαη αξηζκνί - απφ απηνχο απνηεινχληαη ηα φληα  

 Οη αξηζκνί κπνξνχλ λα θαηαζθεπάζνπλ νιφθιεξν ην ζχκπαλ  

 Σα ζηνηρεία ησλ αξηζκψλ είλαη ηα ζηνηρεία φισλ ησλ φλησλ θαη νιφθιεξνο ν 

νπξαλφο δελ είλαη παξά αξκνλία θαη αξηζκφο 

 Όια ηα φληα θαίλνληαη λα είλαη ηέιεηα απεηθφληζε ησλ αξηζκψλ  

 ηνηρεία ηνπ αξηζκνχ είλαη ην άξηην θαη ην πεξηηηφ, φπνπ ην πεξηηηφ είλαη 

πεπεξαζκέλν θαη ην άξηην είλαη άπεηξν.  

 Ο αξηζκφο Έλα ζπλίζηαηαη θαη απφ ηα δχν, θαζψο είλαη θαη άξηην θαη πεξηηηφ.  

 Οη αξηζκνί πνπ πξνέξρνληαη απφ ην Έλα ζπληζηνχλ ηελ νιφηεηα ηνπ νπξαλνχ.  

 Σα φληα ππάξρνπλ κε ηε κίκεζε ησλ αξηζκψλ 



49 
 

 

Γηα ηελ αληίιεςε ησλ παξαπάλσ, ρξεηάδεηαη λα δνχκε πην ζπγθεθξηκέλα ην ηη 

απέδηδε ν Ππζαγφξαο ζηνπο Αξηζκνχο, ζε ζρέζε κε ηα Πξάγκαηα. Αξρηθά ζα πξέπεη 

λα αλαθεξζεί φηη αληηζέησο κε ηε ζεκεξηλή αληίιεςε γηα ηνπο αξηζκνχο, δελ 

απνδίδνληαλ ηζφηηκεο ιεηηνπξγίεο ζηνπο αξηζκνχο. Αληηζέησο, ν θάζε αξηζκφο είρε 

ηελ ηθαλφηεηα λα ηαμηλνκεζεί ζε ζπγθεθξηκέλεο θαηεγνξίεο κε βάζε ην ππφινηπν ηεο 

δηαίξεζήο ηνπ κε ηνλ αξηζκφ 10. Οη θαηεγνξίεο πνπ πξνθχπηαλ ήηαλ δέθα: ε πξψηε 

κε ππφινηπν 1, ε δεχηεξε κε ππφινηπν 2, θ.ν.θ. σο ηε δέθαηε θαηεγνξία κε ππφινηπν 

κεδέλ – άξα ρσξίο ππφινηπν.  

Σν 10 είρε χςηζηε ζεκαζία γηα ηνλ Ππζαγφξα θαη ηνπο Ππζαγφξεηνπο θαη ν 

Ππζαγφξαο ζεσξείηαη ν ζεκειησηήο ηεο δεθαδηθήο θαη πξνζζεηηθήο αξηζκεηηθήο – ζε 

αληίζεζε κε ηελ ηζρχνπζα πνπ ήηαλ εμεληαβάζκηα(Mattéi, 1995). 

 

3.2.2 Πεξηηηνί θαη άξηηνη αξηζκνί 

 

Ο Ππζαγφξαο επίζεο ήηαλ ν ζεκειησηήο ηεο δηάθξηζεο ησλ αξηζκψλ ζε πεξηηηνχο θαη 

άξηηνπο. Οη πεξηηηνί αξηζκνί ζεσξνχληαλ πεπεξαζκέλνη ελψ νη άξηηνη ζεσξνχληαλ 

άπεηξνη. Απηφ ην ραξαθηεξηζηηθφ ην ιακβάλνπλ δηφηη νη πεξηηηνί αξηζκνί έρνπλ ηελ 

ηδηφηεηα φηαλ δηαηξνχληαη ζηε κέζε, λα αθήλνπλ ππφινηπν ηε κνλάδα. Έηζη, κηα 

απεηθφληζε ελφο πεξηηηνχ αξηζκνχ κπνξεί λα είλαη έλα κέξνο – κνλάδα – δεχηεξν 

κέξνο. Γηα παξάδεηγκα ν αξηζκφο 7 κπνξεί λα δηαηξεζεί ζε 3+3+1, αξηζκνί πνπ ζα 

πξέπεη λα κπνπλ ζηε ζεηξά 3-1-3 γηα λα δείρλνπλ κηα δηαδηθαζία κε αξρή, κέζε θαη 

ηέινο, δειαδή κηα πεπεξαζκέλε δηαδηθαζία πνπ αληηπξνζσπεχεη ηελ νιφηεηα ηνπ 

αξηζκνχ.  

Αληηζέησο, απηή ε δηαδηθαζία δελ είλαη πεπεξαζκέλε γηα ηνπο άξηηνπο αιιά άπεηξε. 

Δπηπξφζζεηα ε πεπεξαζκέλε θαη άπεηξε ηδηφηεηα πξνθχπηεη απφ ην γεγνλφο ηεο 

γξαθηθήο αλαπαξάζηαζεο (Heidel, 1901): Όηαλ έλα ζρήκα θνπθίδαο αληηπξνζσπεχεη 

ηε κνλάδα, θαη γίλεηαη πξνζπάζεηα δηάηαμεο θαη δηαίξεζεο ησλ αξηζκψλ πάλσ θαη 

θάησ απφ κηα επζεία γξακκή, νη άξηηνη αξηζκνί κπνξνχλ λα δηαρσξίδνληαη απείξσο κε 

ηελ γξακκή απηή ελψ γηα ηνπο πεξηηηνχο αξηζκνχο, πάληνηε ζα πξνθχπηεη ε κνλάδα 

σο ππφινηπν – ε νπνία ζεσξείηαη φηη ηνπο πεξηνξίδεη.  
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Εικόνα 8: Άρτιοι αριθμοί 

 

 

Εικόνα 9: Περιττοί αριθμοί 

 

 

3.2.3 Σξίγσλνη θαη ηεηξάγσλνη αξηζκνί 

 

Ο Ππζαγφξαο επίζεο εηζήγαγε κηα δηάθξηζε ησλ αξηζκψλ ζχκθσλα κε ηελ δηάηαμή 

ηνπο θαηά ηε δεκηνπξγία γεσκεηξηθψλ ζρεκάησλ ζην θπζηθφ ρψξν. Γηα απηφ ηνλ 

ιφγν απηή ε δηάθξηζε νλνκάδεηαη θαη παξαζηαηηθή. ε απηή ηε δηαδηθαζία, έλαο 

αξηζκφο ηνπνζεηνχληαλ ζε κηα παξαζηαηηθή εηθφλα ζην ρψξν. Με απηφ ηνλ ηξφπν 

ζρεκαηίδνληαλ αθνινπζίεο ηξηγψλσλ, ηεηξαγψλσλ θαη νξζνγσλίσλ. ηε ζπλέρεηα 

παξνπζηάδνληαη κεξηθά παξαδείγκαηα απηήο ηεο δηάθξηζεο. 

 

 

Εικόνα 10: Σρίγωνοι, Σετράγωνοι και Ορθογώνιοι αριθμοί 
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3.3 Αλαινγίεο 
 

Ο Ππζαγφξαο δηαηχπσζε ηε ζεσξία ησλ αλαινγηψλ, νη νπνίεο δηαθξίλνληαη ζε πξψηε 

ή αξηζκεηηθή, δεχηεξε ή γεσκεηξηθή θαη ηξίηε ή αξκνληθή πνπ παξνπζηάδνληαη ζηε 

ζπλέρεηα. 

 

Καηά ηελ αξηζκεηηθή αλαινγία, ζε πεξίπησζε ηξηψλ αξηζκψλ α > β > γ πνπ ηζρχεη ε 

ηζφηεηα ησλ δηαθνξψλ α - β = β – γ , ππάξρεη αξηζκεηηθή αλαινγία. Ο β κεζαίνο 

αξηζκφο – ν αξηζκεηηθφο κέζνο εθθξάδεηαη κέζσ ηεο ζρέζεο  

 

𝛽 =  
𝛼 + 𝛾

2
 

 

Καηά ηε γεσκεηξηθή αλαινγία, ζε πεξίπησζε ηξηψλ αξηζκψλ α > β > γ πνπ ηζρχεη ε 

ηζφηεηα ησλ δηαθνξψλ α / β = β / γ , ππάξρεη γεσκεηξηθή αλαινγία. Ο β κεζαίνο 

αξηζκφο – ν γεσκεηξηθφο κέζνο εθθξάδεηαη κέζσ ηεο ζρέζεο  

 

𝛽 =  √𝛼𝛾 

 

Καηά ηελ αξκνληθή αλαινγία, ζε πεξίπησζε ηξηψλ αξηζκψλ α > β > γ πνπ ηζρχεη φηη ν 

κέγηζηνο πξνο ηνλ ειάρηζην (α/γ) ηζνχηαη κε ην ιφγν ηεο δηαθνξάο ηνπ κέζνπ απφ ηνλ 

κέγηζην πξνο ηε δηαθνξά ηνπ ειάρηζηνπ απφ ηνλ κέζν ((α-β)/(β-γ)). Σφηε δνκείηαη 

αξκνληθή αλαινγία, θαηά ηελ νπνία ν β κεζαίνο αξηζκφο – ν αξκνληθφο κέζνο 

εθθξάδεηαη κέζσ ηεο ζρέζεο 

 

𝛽 =  
2𝛼𝛾

𝛼 + 𝛾
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Ο Ππζαγφξαο επίζεο αζρνιήζεθε κε ηηο αλαινγίεο ησλ γεσκεηξηθψλ ζρεκάησλ θαη 

απέδσζε ηηο εμήο ηδηφηεηεο ζηα γεσκεηξηθά ζρήκαηα – θαη φρη κφλν (Mattéi, 1995): 

 Ζ ζέζε πξνζδηνξίδεηαη απφ ην ζεκείν – ηε κνλάδα.  

 Αληίζηνηρα ε γξακκή είλαη αλάινγε κε ηε δπάδα, ε επηθάλεηα κε ηελ ηξηάδα 

θαη ην ζηεξεφ πξνο ηελ ηεηξάδα.  

 ηνλ ίδην ή ζηνπο καζεηέο ηνπ Ππζαγφξα απνδίδεηαη ε ηδηφηεηα ηνπ ηξηγψλνπ 

λα έρεη δχν ίζεο νξζέο εζσηεξηθέο γσλίεο.  

 ηνπο ίδηνπο απνδίδεηαη ε θαηαζθεπή ηνπ πεληαγξάκκνπ σο ζρήκα πνπ 

πξνθχπηεη απφ ηξία ηξίγσλα πνπ αιιεινεκπιέθνληαη κεηαμχ ηνπο.  

 Αλαθάιπςε ηελ παξαβνιή ηεο επηθάλεηαο ελφο ζρήκαηνο, ηελ ππεξβνιή θαη 

ηελ έιιεηςή ηεο.  

 Απέδεημε ηελ αζπκκεηξία ηεο δηαγψληνπ ηνπ ηεηξαγψλνπ 

 Καηά ηνλ Αξηζηνηέιε, ν Ππζαγφξαο θαη νη καζεηέο ηνπ θαηάξηεζαλ έλαλ 

πίλαθα δέθα αληίζεησλ ζηνηρείσλ, ζρεηηθψλ θαη φρη ζρεηηθψλ κε ηε γεσκεηξία 

θαη ηα καζεκαηηθά γεληθφηεξα: 

 

o Πέξαο  ↔άπεηξνλ 

o Πεξηηηφλ ↔Άξηηνλ 

o Δλ ↔ Πιήζνο 

o Γεμηφλ ↔Αξηζηεξφλ 

o Άξξελ ↔ Θήιπ 

o Ζξεκνχλ↔Κηλνχκελνλ 

o Δπζχ ↔Κακπχινλ 

o Φσο ↔ θφηνο 

o Αγαζφλ↔ Καθφλ 

o Σεηξάγσλνλ↔Δηεξφκεθεο 
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3.4 Μνπζηθή 
 

χκθσλα κε πεγέο, ν Ππζαγφξαο είρε ηε ζεψξεζε φηη νη κνπζηθέο λφηεο κπνξνχζαλ 

λα κεηαθξαζηνχλ ζε καζεκαηηθέο εμηζψζεηο φηαλ ζε κηα εξγαζία άθνπζε έλα ζηδεξά 

θαη παξαηήξεζε ηνλ ήρν ησλ ζθπξηψλ ηνπ λα ρηππνχλ ζηα ακφληα(Riedweg, 

2002).Ακέζσο αληηιήθζεθε φηη νη ήρνη ησλ ζθπξηψλ ήηαλ αξκνληθνί θαη φκνξθνη θαη 

ακέζσο κπήθε ζηε δηαδηθαζία λα πεηξακαηηζηεί κε απηά. Παξάιιεια 

ζπλεηδεηνπνίεζε φηη ε κεισδία πνπ παηδφηαλ φηαλ ρηππνχζε ην ζθπξί ήηαλ επζέσο 

αλάινγε κε ην κέγεζνο ηνπ ζθπξηνχ θαη επνκέλσο θαηέιεμε ζην ζπκπέξαζκα φηη ε 

κνπζηθή ήηαλ καζεκαηηθή(Riedweg, 2002). Καηά πνιινχο επίζεο ν Ππζαγφξαο κε 

απηή ηελ αλαθάιπςε ζεσξείηαη φηη είλαη απηφο πνπ αλαθάιπςε ηε δηαηνληθή θιίκαθα 

δειαδή ηελ θιίκαθα ζηελ νπνία ε ζεηξά ησλ κνπζηθψλ θζφγγσλ πξνρσξά αλά ηφλνπο 

θαη εκηηφληα. 

Γηα ηνλ Ππζαγφξα ε κνπζηθή ήηαλ έλα απφ ηα ηκήκαηα ηεο επξχηεξεο καζεκαηηθήο 

επηζηήκεο δηφηη ε χπαξμε ησλ καζεκαηηθψλ αλαινγηψλ επηθαζνξίδεη ηηο αξκνλίεο ηεο 

κνπζηθήο. Άιισζηε γηα ηνλ Ππζαγφξα, ηα καζεκαηηθά ήηαλ ε ζετθή επηζηήκε πνπ 

θαζφξηδε νιφθιεξν ην ζχκπαλ κέζα απφ ηε δεκηνπξγία ηνπ χκπαληνο απφ ην Θεφ. 

Απηή ε δεκηνπξγία ήηαλ ρσξηζκέλε ζε ζθαίξεο φπνπ ε θάζε κία ηνπο αληηζηνηρνχζε 

ζε έλαλ ηφλν, έλα αξκνληθφ δηάιεηκκα, έλαλ αξηζκφ, κηα κνξθή. Οη ζθαίξεο 

αληηζηνηρνχζαλ επίζεο ζε πλεπκαηηθά θαη πιηθά επίπεδα απφ ηηο πην αθεξεκέλεο 

δνκέο ηεο ινγηθήο σο ηα πην ζπκπαγή γεσκεηξηθά ζηεξεά.  

Δπίζεο, ν Ππζαγφξαο ρξεζηκνπνηνχζε ηε κνπζηθή γηα ζεξαπεία (ςπρηθή, ζσκαηηθή 

θαη πλεπκαηηθή) ηφζν ζηνπο καζεηέο ηνπ φζν θαη ζηνλ θφζκν επξχηεξα. Ο Ηάκβιηρνο 

αλαθέξεη φηη ν Ππζαγφξαο ρξεζηκνπνηνχζε ζπγθεθξηκέλεο κεισδίεο γηα ηε ζεξαπεία 

ηεο ςπρήο, δειαδή γηα ηε κειαγρνιία, ηε ζιίςε, ην ζπκφ θαη άιισλ ζπλαηζζεκάησλ.  

ε φηη αθνξά ηε κνπζηθή ζπλεηζθνξά ηνπ Ππζαγφξα, είλαη γλσζηή σο ζήκεξα ε 

ζεσξία ησλ ζθαηξψλ πνπ απνδίδεηαη ζηνλ ίδην ηνλ Ππζαγφξα θαη ηνπο καζεηέο ηνπ. 

Όπσο αλαθέξεηαη, ν Ππζαγφξαο είρε αθνχζεη ηε κνπζηθή απηή θαη ζχκθσλα κε ηε 

ζεσξία πνπ αλέπηπμε ε κνπζηθή απηή πξνεξρφηαλ απφ ηελ θίλεζε ησλ πιαλεηψλ. 

Αλάινγα κε ραξαθηεξηζηηθά ησλ πιαλεηψλ φπσο ε ηαρχηεηα θαη ε κάδα ηνπο, ε 

θίλεζή ηνπο παξήγαγε έλα ζπγθεθξηκέλν ηφλν, κηα ζπγθεθξηκέλε λφηα. εκαληηθφ 
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ζηνηρείν γηα ηελ αληίιεςε ηεο λφηαο απηήο είλαη θαη ε απφζηαζε απφ ηελ νπνία 

αθνχγεηαη. Οη πην καθξηλνί πιαλήηεο φπσο ν Κξφλνο είραλ πην βαξηέο λφηεο ελψ νη 

πην θνληηλνί πιαλήηεο φπσο ε ειήλε, πην νμείεο λφηεο.  

Καηά ηνλ Ππζαγφξα, ην χκπαλ ήηαλ ρσξηζκέλν ζε δψδεθα ηκήκαηα πνπ ήηαλ 

ηκήκαηα ελφο λνεηνχ κνλφρνξδνπ. Σα άθξα ηεο ρνξδήο ήηαλ ην απφιπην πλεχκα θαη 

ε απφιπηε χιε. Σν άθξν ηεο κηαο πιεπξάο νλνκαδφηαλ ζθαίξα ησλ ζηαζεξψλ 

αζηεξηψλ θαη ήηαλ ε ρψξα ησλ αζάλαησλ ςπρψλ – ην απφιπην πλεχκα, ελψ ζηαδηαθά 

νη ππφινηπεο ζθαίξεο ήηαλ νη πιαλήηεο Κξφλνο, Γίαο, Άξεο, Ήιηνο, Αθξνδίηε, 

Δξκήο, ειήλε, Φσηηά, Αέξαο, Νεξφ θαη Γε πνπ ήηαλ ην άιιν άθξν – ε απφιπηε χιε.  

Αθφκε κηα ζεσξία απφ ηνλ Ππζαγφξα θαη ηνπο καζεηέο πνπ ζπλδέεη ηε κνπζηθή 

θιίκαθα κε ηελ αζηξνλνκία αληηζηνηρεί ηελ θάζε λφηα κε έλαλ απφ ηνπο επηά 

πιαλήηεο αιιά θαη ηελ αλζξψπηλε ειηθία. χκθσλα κε ηε ζεσξία απηή,  

 Ζ ειήλε απνθξπζηαιιψλεη ηελ παηδηθή ειηθία, ην θσλήελ Α θαη ηε λφηα ΛΑ 

 Ο Δξκήο αληηζηνηρεί ζηελ παηδηθή ειηθία, ην θσλήελ Δ θαη ηε λφηα ΟΛ 

 Ζ Αθξνδίηε αληηθαηνπηξίδεη ηελ λεφηεηα, ζην θσλήελ Ζ θαη ζηε λφηα ΦΑ 

 Ο Ζιηνο αληηζηνηρεί ζηελ ελειηθίσζε, ζην θσλήελ Η θαη ζηε λφηα ΜΗ 

 Ο Αξεο αληηζηνηρεί ζηελ Πιήξε Ηζρχ, ζην θσλήελ Ο θαη ζηε λφηα ΡΔ 

 Ο Γίαο αληηζηνηρεί ζηελ Χξηκφηεηα, ζην θσλήελ Τ θαη ζηε λφηα ΝΣΟ,  

 Ο Κξφλνο αληηζηνηρεί ζηα γεξαηεία, ζην θσλήελ Χ θαη ζηε λφηα Η. 

3.5 Ππζαγφξεην ζεψξεκα 

 

Σν Ππζαγφξεην ζεψξεκα είλαη κηα ζρέζε πνπ δηέπεη ηηο πιεπξέο ελφο νξζνγψληνπ 

ηξηγψλνπ. χκθσλα κε ην ζεψξεκα ηνπ Ππζαγφξα, ζε έλα νξζνγψλην ηξίγσλν, ην 

ηεηξάγσλν ηεο ππνηείλνπζαο ηζνχηαη κε ην άζξνηζκα ησλ ηεηξαγψλσλ ησλ δπν 

θάζεησλ πιεπξψλ ηνπ.  

«ἐληνῖοὀξζνγωλίνηοηξηγώλνηοηὸἀπὸηῆοηὴλὀξζὴλγωλίαλὑπνηεηλνύζεοπιεπξᾶοηεηξάγωλν

λἴζνλἐζηὶηνῖοἀπὸηῶληὴλὀξζὴλγωλίαλπεξηερνπζῶλπιεπξῶληεηξαγώλνηο» 

 

α
2
 = β

2
 + γ

2
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Εικόνα 11: Απεικόνιςη θεωρήματοσ Πυθαγόρα 

 

Γηάθνξεο πεγέο ζηε βηβιηνγξαθία αλαθέξνπλ φηη ην ζεψξεκα ήηαλ ήδε γλσζηφ θαη 

πξηλ ηνλ Ππζαγφξα, ζε απηφλ φκσο απνδίδεηαη γηαηί ην απέδεημε πξψηνο. Ζ απφδεημε 

ηνπ Ππζαγφξα βαζίζηεθε ζηα εκβαδά ηνπ ηξηγψλνπ. Ζ απφδεημε βαζίδεηαη ζην 

παξαπάλσ ζρήκα φπνπ ην θίηξηλν εκβαδφ ηεο πιεπξάο β θαη ην θφθθηλν εκβαδφ ηεο 

πιεπξάο γ ηζνχληαη κε ην εκβαδφ ηεο πιεπξάο α πνπ είλαη ην άζξνηζκα ησλ δπν 

πξνεγνχκελσλ. Δλαιιαθηηθά, βιέπνπκε ην παξαθάησ ζρέδην, φπνπ ην θάζε 

ηεηξάγσλν ηεο παξαθάησ εηθφλαο πεξηέρεη ηέζζεξα ρξσκαηηζηά φκνηα ηξίγσλα, φπνπ 

ζηελ πξψηε εηθφλα ρσξίδνληαη θαη ζηε δεχηεξε θαηαλέκνληαη γηα λα δείμνπλ ηηο 

αλαινγίεο.  ην πξψην νξζνγψλην ε ιεπθή πεξηνρή πνπ κέλεη εθηφο απφ ηα ηξίγσλα 

είλαη ην εκβαδφ ηεο ππνηείλνπζαο ηνπ παξαπάλσ ηξηγψλνπ, ελψ νη ιεπθέο πεξηνρέο 

ζην δεμηά ηκήκα ηεο εηθφλαο είλαη νη άιιεο δχν πιεπξέο ηνπ ηξηγψλνπ. Σα δχν απηά 

νξζνγψληα θαη νη ιεπθέο πεξηνρέο έρνπλ ίζν εκβαδφ. Ο ππνινγηζκφο ησλ εκβαδψλ 

ησλ ιεπθψλ πεξηνρψλ, νδεγεί ζην ππζαγφξεηα ζεψξεκα. 

 

Εικόνα 12: Εναλλακτική απεικόνιςη Πυθαγορείου θεωρήματοσ 
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Δθηφο απφ ηελ απφδεημε ηνπ Ππζαγφξα, ζηε βηβιηνγξαθία ππάξρνπλ δεθάδεο θαη 

ίζσο εθαηνληάδεο απνδείμεηο ηνπ ζεσξήκαηνο πνπ αλά ηα ρξφληα έρνπλ πξνθχςεη απφ 

καζεκαηηθνχο θαη άιινπο ζπγγξαθείο. Μηα απφ απηέο είλαη ε απφδεημε κε ηελ 

νκνηφηεηα ησλ ηξηγψλσλ, φπνπ ζε ηξίγσλν ABC θέξνπκε επζεία απφ ηε γσλία C ζην 

ζεκείν Ζ ηεο επζείαο ΑΒ πνπ ηέκλεηαη θάζεηαη θαη ζρεκαηίδεη δπν νξζέο γσλίεο.  

 

Εικόνα 13: Σρίγωνο Πυθαγορείου θεωρήματοσ 

ε απηφ ην ηξίγσλν έρνπκε  

𝐵𝐶

𝐴𝐵
=
𝐵𝐻

𝐵𝐶
 

Καη 

𝛢𝐶

𝐴𝐵
=
𝛢𝐻

𝛢𝐶
 

Οη ζρέζεηο απηέο κπνξνχλ λα γξαθηνχλ θαη κε ηελ παξαθάησ κνξθή 

 ΒC
2
 = AB * BH 

 AC
2
 = AB * AH 

 

Πξνζζέηνληαο ηηο δπν παξαπάλσ εμηζψζεηο πξνθχπηεη: 

 BC
2
 + AC

2
 = AB * BH + AB * AH = AB * (BH+AB) = AB

2
 

 

Αθφκε κηα γλσζηή απφδεημε ηνπ Ππζαγνξείνπ ζεσξήκαηνο απνδίδεηαη ζηνλ 

Δπθιείδε θαη απνηειεί κηα κέζνδνο ζπλδπαζηηθή ησλ δχν παξαπάλσ κεζφδσλ, ε 

νπνία παξνπζηάδεηαη ζπλνπηηθά παξαθάησ κε ηέζζεξα απιά βήκαηα. 
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Εικόνα 14: Γεωμετρική απόδειξη Πυθαγορείου θεωρήματοσ 

 

1. ε ηξίγσλν ΑΒΓ ηνπνζεηνχκε έλα ηεηξάγσλν ζηηο πιεπξέο ηνπ, φπσο ζηελ 

παξαπάλσ δηαδηθαζία θαη ραξάζζνπκε θάζεηε γξακκή ΑΛ ζηε ΓΔ. Σν 

ηεηξάγσλν ηεο ππνηείλνπζαορσξίδεηαη ζε δχν νξζνγψληα παξαιιειφγξακκα. Ο 

ζηφρνο είλαη λα απνδεηρζεί φηη ηα ΒΗΛΓ θαη ΑΒΕΖ έρνπλ ίδην εκβαδφλ, φπσο θαη 

ηα ΗΓΔΛ θαη ΑΓΚΘ.  

2. ηε ζπλέρεηα ραξάζζνληαη νη ΑΓ θαη ΕΓ. Σα ηξίγσλα πνπ πξνθχπηνπλ (ΒΕΓ θαη 

ΒΑΓ) είλαη ίζα γηαηί έρνπλ δχν πιεπξέο ίζεο κία πξνο κία (BZ = BA θαη 

ΒΓ = ΒΓ), ελψ νη γσλίεο ΕΒΓ θαη ΑΒΓ είλαη θαη απηέο ίζεο, αθνχ ηζνχληαη κε 1 

νξζή ζπλ ηελ γσλία ΑΒΓ. πλεπψο, ηα ηξίγσλα έρνπλ ίζα εκβαδά.  

3. Όκσο, ην θάζε ηξίγσλν έρεη εκβαδφλ ίζν κε ην κηζφ ηνπ αληίζηνηρνπ νξζνγσλίνπ. 

πγθεθξηκέλα ην ΒΕΓ έρεη θνηλή βάζε κε ην ΑΒΕΖ (ηελ ΒΕ) θαη ην ίδην χςνο (ην 

ΑΒ, δηφηη ηα Γ,Α,Ζ είλαη ζπλεπζεηαθά, αθνχ ε γσλία ΓΑΖ ηζνχηαη κε 2 νξζέο) 

θαη ην ηξίγσλν ΑΒΓ έρεη ίδηα βάζε κε ην ΒΗΛΓθαη ίδην χςνο. 

4. πλεπψο,νη πεξηνρέο κε πνξηνθαιί ζθίαζε έρνπλ ίζα εκβαδά αθνχ ην εκβαδφλ 

ηνπο είλαη δηπιάζην απφ ην εκβαδφ ίζσλ ηξηγψλσλ. Σν ίδην ζπκβαίλεη θαη κε ηηο 

πεξηνρέο κε θίηξηλε ζθίαζε πνπ έρνπλ κεηαμχ ηνπο ίζν εκβαδφλ. Απηφ κπνξεί λα 

απνηππσζεί ραξάζζνληαο ηηο ΑΔ θαη ΒΚ, θαη ζπγθξίλνληαο ηα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη 

ΒΚΓ ηφζν κεηαμχ ηνπο φζν θαη κε ηηο θίηξηλεο πεξηνρέο πνπ φπσο απνηππψζεθε 

ζην 1
ν
 βήκα, ήηαλ θαη ν ζηφρνο πξνο απφδεημε. 
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χκθσλα κε ηελ Ππζαγφξεηνο αξηζκνζνθία, νη αξηζκνί 3, 4 θαη 5, ηνπ κήθνπο ησλ 

ηξηψλ πιεπξψλ ηνπ νξζνγσλίνπ ηξηγψλνπ, αληηζηνηρνχλ ζε ζπγθεθξηκέλε εξκελεία. 

 

 

Εικόνα 15:Ζωογονικό τρίγωνο Πυθαγορείου θεωρήματοσ 

Ζ Κάζεηε πιεπξά πνπ ηξηγψλνπ πνπ  έρεη κήθνο 3 αληηζηνηρεί ζηελ Πξφλνηα, ηνπ 

Θετθνχ Νφκνπ. Ζ Πξφλνηα είλαη ν Νφκνο, ν νπνίνο πξνλνεί γηα ην κέιινλ σο αΐδηνο, 

ζηαζεξφο θαη δίθαηνο. Ο αξηζκφο ηξία είλαη ε ηεξά κεζφηεηα κεηαμχ ηεο αξρήο ηεο 

εθδειψζεσο (αξηζκφο δχν) θαη ηνπ ηέινπο ησλ εθδεδεισκέλσλ πξαγκάησλ (αξηζκφο 

4). 

Ζ Οξηδφληηα πιεπξά πνπ έρεη κήθνο 4 θαη είλαη ε βάζε ηνπ ηξηγψλνπ αληηζηνηρεί ζηελ 

αλζξψπηλε βνχιεζε, ε νπνία απμάλεηαη ή κεηψλεηαη ζχκθσλα κε ηα ζηνηρεία ηεο 

θχζεο ηα νπνία αληηζηνηρνχλ ζε αλζξψπηλα ςπρηθά ραξαθηεξηζηηθά: 

1. Ζ θσηηά (ππξ) πνπ αληηζηνηρεί ζηελ νξκή, ηελ καρεηηθφηεηα, ηελ ιάκςε, ηνλ 

ελζνπζηαζκφ, ηελ «ελ ΘεσΟπζίαλ ηνπ». 

2. Ο αέξαο (αήξ), ηελ αεί θηλνπκέλε λνεηηθή ζχζηαζε ησλ ηδεψλ θαη ησλ 

ινγηθψλ ή παξαιφγσλ ζθέςεσλ. 

3. Σν λεξφ (χδσξ), ην ζπλαηζζεκαηηθφ ππφβαζξν θαη ηελ ππνθεηκεληθή 

αληίιεςε ησλ θαηαζηάζεσλ. 

4. Σε γε, ηα έλζηηθηα θαη ηαο ζσκαηηθέο αλάγθεο θαη απαηηήζεηο ηεο 

θαζεκεξηλφηεηαο. 
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Ζ αλχςσζε ηνπ αξηζκνχ 4 ζην ηεηξάγσλν δείρλεη ηελ δπλαηφηεηα ηνπ αλζξψπνπ λα 

αλπςσζεί πξνο ην ζεφ, λα επηηχρεη ηελ αξεηή ηεο ςπρήο λα κείλεη αλαιινίσηνο, 

ιακπξφο θαη λα πξνζδψζεη ζηελ αησληφηεηα ηεο θχζεο.  

Σέινο ε ππνηείλνπζα ηνπ ηξηγψλνπ κε αξηζκφ 5 αλαθέξεηαη ζηε Μνίξα ηνπ 

αλζξψπνπ. Ο αξηζκφο 5 γηα ηνλ Ππζαγφξα θαη ηνπο καζεηέο ηνπ είλαη ε πεκπηνπζία 

ησλ αξηζκψλ θαη εθθξάδεη ηελ δηθαηνζχλε. Ο αξηζκφο 5 φηαλ αλπςψλεηαη ζην 

ηεηξάγσλν κεηαηξέπεη ηηο αηζζήζεηο ζε αηζζήκαηα θαη κέζσ εηδηθψλ ζπλάςεσλ ζε 

ζπλαηζζήκαηα, ζθέςεηο, ηδέεο. Ο ίδηνο ν άλζξσπνο είλαη εθείλνο πνπ εξκελεχεη ηα 

κεηαθεξφκελα ζηνλ εγθέθαιν εμσηεξηθά εξεζίζκαηα ησλ 5 αηζζήζεψλ ηνπ, ζα ηα 

κεηαηξέςεη ζε πξάμεηο. Σν απνηέιεζκα ησλ πξάμεσλ ηνπ παξειζφληνο, πνπ 

δηακνξθψλεηαη ζηελ πνξεία ηνπ αλζξψπνπ ζην ρξφλν είλαη ε Δηκαξκέλε. 
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3.6 Λνγηζκφο 
 

Ο Απεηξνζηηθφο Λνγηζκφο, ή απιά Λνγηζκφο, είλαη ε καζεκαηηθή κειέηε ηεο 

ζπλερνχο κεηαβνιήο ησλ ηηκψλ. Οη δχν βαζηθέο θαηεπζχλζεηο ηνπ είλαη ν δηαθνξηθφο 

θαη ν νινθιεξσηηθφο  ινγηζκφο. Ο πξψηνο ζρεηίδεηαη κε ηα πνζνζηά ησλ αιιαγψλ 

θαη ηηο θιίζεηο ησλ θακππιψλ, ελψ ν δεχηεξνο κε ηε ζψξεπζε ησλ πνζνηήησλ θαη ηηο 

πεξηνρέο θάησ απφ ηηο θακπχιεο. Οη δπν απηέο θαηεπζχλζεηο ζπλδένληαη κεηαμχ ηνπο 

κε ην ζεκειηψδεο ζεψξεκα ηνπ ινγηζκνχ, ζεψξεκα πνπ ζπλδέεη ηελ έλλνηα ηεο 

παξαγψγνπ κηαο ζπλάξηεζεο κε ηελ έλλνηα ηνπ νινθιεξψκαηνο κηαο ζπλάξηεζεο. 

Μηα απφ ηηο ξίδεο ηνπ απεηξνζηηθνχ ινγηζκνχ εληνπίδνληαη ζηελ αξραηφηεηα, ζηνλ 

Ππζαγφξα θαη ηνπο καζεηέο ηνπ, πνπ έζεζαλ ηηο βάζεηο γηα ηελ έλλνηα ηνπ ινγηζκνχ 

κε ηνλ θαζνξηζκφ ηεο έλλνηαο ηνπ νξίνπ. πγθεθξηκέλα ν Δχδνμνο αλέπηπμε ζεσξία 

θαηά ηελ νπνία απέδεημε ηνπο φγθνπο ηνπ θψλνπ θαη ηεο ππξακίδαο.  

Γηα ηελ αλάπηπμε ηνπινγηζκνχ ζπλήζσο εζηηάδνπκε ζην κίθξν επίπεδν, ζε 

εμαηξεηηθά κηθξέο πνζφηεηεο. Ηζηνξηθά, ε πξψηε κέζνδνο γηα λα γίλεη απηφ ήηαλ απφ 

απεηξνειάρηζηα, αληηθείκελα πνπ κπνξνχλ λα αληηκεησπηζηνχλ ζαλ πξαγκαηηθνί 

αξηζκνί, αιιά ηα νπνία είλαη, θαηά κία έλλνηα, «απείξσο κηθξά». Γηα παξάδεηγκα, 

έλαο απεηξνειάρηζηνο αξηζκφο ζα κπνξνχζε λα είλαη κεγαιχηεξνο απφ ην 0, αιιά 

κηθξφηεξνο απφ νπνηνλδήπνηε αξηζκφ ζηελ αθνινπζία 1, 1/2, 1/3, ... θαη επνκέλσο 

κηθξφηεξνο απφ νπνηνλδήπνηε ζεηηθφ πξαγκαηηθφ αξηζκφ. Απφ απηή ηελ άπνςε, ν 

ινγηζκφο είλαη κηα ζπιινγή ηερληθψλ ρεηξηζκνχ απεηξνειάρηζησλ. Σα ζχκβνια d x dx 

θαη d y dy ζεσξήζεθαλ απεηξνειάρηζηα θαη ε παξάγσγνο d y / d x dy/dx ήηαλ ε 

αλαινγία ηνπο (Bell, 2013). 

Λφγσ ηεο δπζθνιίαο ηνπ λα πξνζεγγηζηεί αθξηβψο ε έλλνηα ηνπ απεηξνειάρηζηνπ, 

απηή ε πξνζέγγηζε έκεηλε ζρεηηθά πίζσ ζηηο αξρέο ηνπ 19
νπ

 αηψλα ελψ ζηα ηέιε ηνπ 

19
νπ

, ηα απεηξνειάρηζηα αληηθαηαζηάζεθαλ ζηνλ αθαδεκατθφ ρψξν απφ ηελ έςηινλ, 

δέιηα πξνζέγγηζε ησλ νξίσλ. Σα φξηα πεξηγξάθνπλ ηε ζπκπεξηθνξά κηαο 

ζπλάξηεζεο ζε κηα ζπγθεθξηκέλε είζνδν σο πξνο ηηο ηηκέο ηεο ζε θνληηλέο εηζφδνπο. 

Καηαγξάθνπλ ηε ζπκπεξηθνξά κηθξήο θιίκαθαο ρξεζηκνπνηψληαο ηελ εγγελή δνκή 

ηνπ ζπζηήκαηνο πξαγκαηηθψλ αξηζκψλ (σο κεηξηθφ ρψξν κε ηελ ηδηφηεηα ειάρηζηνπ 

άλσ νξίνπ). ε απηή ηε ζεσξία, ν ινγηζκφο είλαη κηα ζπιινγή ηερληθψλ γηα ηνλ 

ρεηξηζκφ νξηζκέλσλ νξίσλ. Σα απεηξνειάρηζηα αληηθαζίζηαληαη απφ αθνινπζίεο 

κηθξψλ θαη κηθξφηεξσλ αξηζκψλ θαη ε απείξσο κηθξή ζπκπεξηθνξά κηαο ζπλάξηεζεο 
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βξίζθεηαη ιακβάλνληαο ηελ πεξηνξηζηηθή ζπκπεξηθνξά γηα απηέο ηηο αθνινπζίεο. Σα 

φξηα ζεσξήζεθε φηη παξέρνπλ κηα πην απζηεξή βάζε γηα ηνλ ινγηζκφ, θαη γηα απηφλ 

ηνλ ιφγν έγηλαλ ε ηππηθή πξνζέγγηζε θαηά ηνλ 20φ αηψλα, φηαλ θαη αλαβίσζε ε 

έλλνηα ηνπ απεηξνειάρηζηνπ, κε ηελ εηζαγσγή ηεο κε ηππηθήο αλάιπζεο θαη ηεο 

νκαιήο απεηξνειάρηζηεο αλάιπζεο, πνπ παξείραλ ζηέξεεο βάζεηο γηα ηε ρεηξαγψγεζε 

ησλ απεηξνειάρηζησλ(Bell, 2013). 

 

3.6.1. Γηαθνξηθφο ινγηζκφο 

 

Όπσο αλαθέξζεθε παξαπάλσ, ν δηαθνξηθφο ινγηζκφο κειεηάεη ηνπο ξπζκνχο 

κεηαβνιήο ησλ πνζνηήησλ. Σν βαζηθφ αληηθείκελν κειέηεο είλαη ε παξάγσγνο ηεο 

εμεηαδφκελεο ζπλάξηεζεο. Όηαλ ε παξάγσγνο ππάξρεη θαη νξίδεηαη ζε έλα ζεκείν, 

ηφηε ηζνχηαη κε ηελ θιίζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο 

ζπλάξηεζεο ζην ζεκείν εθείλν. Γηα κηα ζπλάξηεζε πξαγκαηηθψλ αξηζκψλ κηαο κφλν 

πξαγκαηηθήο κεηαβιεηήο, ε παξάγσγνο ηεο ζπλάξηεζεο ζε έλα ζεκείν θαζνξίδεη ηελ 

θαιχηεξε γξακκηθή πξνζέγγηζε ζηε ζπλάξηεζε ζην ζεκείν απηφ.  

 

 

Εικόνα 16: Παράγωγοσ ςυνάρτηςησ 

 

Σν ζεψξεκα ηνπ ινγηζκνχ είλαη κηα ζεκειηψδεο έλλνηα πνπ ζπλδέεη ηηο έλλνηεο ηεο 

δηαθνξνπνίεζεο θαη ηεο νινθιήξσζεο. Σν ζεψξεκα απνδηθλχεη φηη ε δηαθνξνπνίεζε 

θαη ε νινθιήξσζε είλαη αληίζηξνθεο πξάμεηο κεηαμχ ηνπο. Γειαδή, αλ ε f(x) είλαη 

ζπλερήο ζπλάξηεζε θαη ε F(x) είλαη αληηπαξάγσγνο ηεο f(x), ηφηε ην νξηζηηθφ 

νινθιήξσκα ηεο f(x) απφ ην a ζην b είλαη ίζν κε F(b) - F(a ). 
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Ζ απφδεημε ηνπ ζεκειηψδνπο ζεσξήκαηνο ηνπ ινγηζκνχ, μεθηλάεη ζεσξψληαο ηελ 

παξάγσγν ηνπ νξηζκέλνπ νινθιεξψκαηνο κηαο ζπλάξηεζεο f(x) απφ ην a ζην x, πνπ 

ζπκβνιίδεηαη κε F(x) = ∫[a,x] f(t) dt. Υξεζηκνπνηψληαο ηνλ νξηζκφ ηεο παξαγψγνπ, 

πξνθχπηεη φηη: 

 

F'(x) = lim_(h→0) [F(x+h) - F(x)]/h = lim_(h→0) [∫[a,x+h] f(t) dt - ∫[a,x] f(t) dt]/h 

= lim_(h→0) ∫[x,x+h] f(t) dt/h = lim_(h→0) [f(x+Γx) Γx]/ΓxφπνπΓx = h 

 

Σν φξην θαζψο ην h πιεζηάδεη ην κεδέλ ηεο παξαπάλσ παξάζηαζεο είλαη ν νξηζκφο 

ηεο παξαγψγνπ ηεο f(x) ζην x, πνπ ζπκβνιίδεηαη κε f'(x). Δπνκέλσο, πξνθχπηεη φηη: 

 

F'(x) = f(x) 

 

Απηφ δείρλεη φηη ε παξάγσγνο ηνπ νξηζκέλνπ νινθιεξψκαηνο κηαο ζπλάξηεζεο είλαη 

ίζε κε ηελ ίδηα ηε ζπλάξηεζε, κε ηελ πξνυπφζεζε φηη ε ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο. 

Γηα λα απνδεηρζεί ην δεχηεξν κέξνο ηνπ ζεκειηψδνπο ζεσξήκαηνο ηνπ ινγηζκνχ, 

ζεσξνχκε ην νξηζηηθφ νινθιήξσκα κηαο ζπλάξηεζεο f(x) απφ ην a ζην b, πνπ 

ζπκβνιίδεηαη κε ∫[a,b] f(x) dx. Υξεζηκνπνηψληαο ην πξψην κέξνο ηνπ ζεκειηψδνπο 

ζεσξήκαηνο ηνπ ινγηζκνχ, έρνπκε: 

 

∫[a,b] f(x) dx = F(b) - F(a) 

 

φπνπ ην F(x) είλαη αληηπαξάγσγν ηνπ f(x). Ζ αληηπαξάγσγνο ηεο f(x) είλαη κηα 

ζπλάξηεζε πνπ, φηαλ δηαθνξνπνηείηαη, δίλεη ηελ αξρηθή ζπλάξηεζε f(x). Δπνκέλσο, 

έρνπκε: 

 

d/dx F(x) = f(x) 
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Παξαγσγίδνπκε θαη ηηο δχν πιεπξέο σο πξνο ην x, έρνπκε: 

 

d/dx [∫[a,x] f(t) dt] = d/dx F(x) = f(x) 

 

Απηφ δείρλεη φηη ε παξάγσγνο ηνπ νξηζκέλνπ νινθιεξψκαηνο κηαο ζπλάξηεζεο απφ 

ην a έσο ην x είλαη ίζε κε ηελ ίδηα ηε ζπλάξηεζε, κε ηελ πξνυπφζεζε φηη ε 

ζπλάξηεζε είλαη ζπλερήο. Απηφ νινθιεξψλεη ηελ απφδεημε ηνπ ζεκειηψδνπο 

ζεσξήκαηνο ηνπ ινγηζκνχ. 

πκπεξαζκαηηθά, ην ζεκειηψδεο ζεψξεκα ηνπ ινγηζκνχ είλαη κηα ζεκειηψδεο έλλνηα 

ζηνλ ινγηζκφ πνπ ζπλδέεη ηηο έλλνηεο ηεο δηαθνξνπνίεζεο θαη ηεο νινθιήξσζεο. Σν 

ζεψξεκα δειψλεη φηη ε δηαθνξνπνίεζε θαη ε νινθιήξσζε είλαη αληίζηξνθεο πξάμεηο 

κεηαμχ ηνπο θαη κπνξεί λα απνδεηρζεί ρξεζηκνπνηψληαο ηνλ νξηζκφ ηεο παξαγψγνπ 

θαη ηηο ηδηφηεηεο ησλ αληηπαξαγψγσλ. Σν ζεκειηψδεο ζεψξεκα ηνπ ινγηζκνχ είλαη 

έλα ηζρπξφ εξγαιείν ην νπνίν ρξεζηκνπνηείηαη θαη ζε πνιινχο ηνκείο ησλ ηεο 

επξχηεξεο καζεκαηηθήο επηζηήκεο, ζπκπεξηιακβαλνκέλσλ ηεο θπζηθήο, ηεο 

κεραληθήο θαη ηεο νηθνλνκίαο. 

 

 

3.6.2. Οινθιεξσηηθφο ινγηζκφο 

 

Αληίζεηα κε ην δηαθνξηθφ ινγηζκφ ζηνλ νπνίν ην επίθεληξν είλαη ε παξάγσγνο, ζηνλ 

νινθιεξσηηθφ ινγηζκφ, ζην επίθεληξν είλαη ην νινθιήξσκα. ηα καζεκαηηθά, 

νινθιήξσκα είλαη ην ζπλερέο αλάινγν ελφο αζξνίζκαηνο. Σν νινθιήξσκα 

ρξεζηκνπνηείηαη γηα λα ππνινγηζηεί ην εκβαδφ θαη ν φγθνο. Ζ δηαδηθαζία 

ππνινγηζκνχ ελφο νινθιεξψκαηνο, πνπ νλνκάδεηαη νινθιήξσζε, είλαη ε κία απφ ηηο 

δχν ζεκειηψδεηο πξάμεηο ηνπ ινγηζκνχ καδί κε ηελ δηαθνξνπνίεζε. Ζ νινθιήξσζε 

αξρηθά εηζήρζε σο κέζνδνο γηα λα επηιπζνχλ πξνβιήκαηα, φπσο ε εχξεζε κηαο 

πεξηνρήο θάησ απφ κηα θακπχιε ή ν πξνζδηνξηζκφο ηεο κεηαηφπηζεο απφ ηελ 

ηαρχηεηα.  
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Εικόνα 17: Ολοκλήρωμα ςυνάρτηςησ 

 

Σα παξαθάησ νινθιεξψκαηα αθνξνχλ ηελ πεξηνρή ζην επίπεδν πνπ νξηνζεηείηαη απφ 

ηε γξαθηθή παξάζηαζε κηαο δεδνκέλεο ζπλάξηεζεο κεηαμχ δχν ζεκείσλ ζηελ 

πξαγκαηηθή επζεία, φπσο ζηελ παξαπάλσ εηθφλα. ε πεξηπηψζεηο πνπ ε επζεία 

πεξλάεη θάησ απφ ηνλ νξηδφληην άμνλα, ζρεκαηίδνληαη πεξηνρέο ζην πάλσ θαη ζην 

θάησ ηκήκα ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο. Οη πεξηνρέο πάλσ απφ ηνλ νξηδφληην άμνλα 

ηνπ επηπέδνπ είλαη ζεηηθέο (φπσο απηή ζηελ εηθφλα) ελψ νη πεξηνρέο θάησ είλαη 

αξλεηηθέο. Σα νινθιεξψκαηα αλαθέξνληαη επίζεο ζηελ έλλνηα ηνπ αληηπαξαγψγνπ, 

κηαο ζπλάξηεζεο ηεο νπνίαο παξάγσγνο είλαη ε δεδνκέλε ζπλάξηεζε. ηελ 

πεξίπησζε απηή, νλνκάδνληαη αφξηζηα νινθιεξψκαηα. Σν ζεκειηψδεο ζεψξεκα ηνπ 

ινγηζκνχ πνπ αλαθέξζεθε πξνεγνπκέλσο, ζπζρεηίδεη ηα θαζνξηζκέλα 

νινθιεξψκαηα κε ηε δηαθνξνπνίεζε θαη παξέρεη κηα κέζνδν γηα ηνλ ππνινγηζκφ ηνπ 

νξηζκέλνπ νινθιεξψκαηνο κηαο ζπλάξηεζεο φηαλ είλαη γλσζηή ε αληηπαξάγσγφο 

ηεο. 

Ζ αξρή ησλ κεζφδσλ ππνινγηζκνχ εκβαδψλ θαη φγθσλ ρξνλνινγνχληαη απφ ηα 

αξραία ειιεληθά καζεκαηηθά θαη ηνλ Ππζαγφξα θαη ηνπο καζεηέο ηνπ, νη αξρέο ηεο 

νινθιήξσζεο δηαηππψζεθαλ ζηα ηέιε ηνπ 17νπ αηψλα(Apostol, 1969).  

Σα νινθιεξψκαηα κπνξνχλ λα γεληθεπζνχλ αλάινγα κε ηνλ ηχπν ηεο ζπλάξηεζεο 

θαζψο θαη ηνλ ηνκέα ζηνλ νπνίν εθηειείηαη ε νινθιήξσζε. Γηα παξάδεηγκα, έλα 

νινθιήξσκα γξακκήο νξίδεηαη γηα ζπλαξηήζεηο δχν ή πεξηζζφηεξσλ κεηαβιεηψλ θαη 

ην δηάζηεκα νινθιήξσζεο αληηθαζίζηαηαη απφ κηα θακπχιε πνπ ζπλδέεη ηα δχν 
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ηειηθά ζεκεία ηνπ δηαζηήκαηνο. ε έλα επηθαλεηαθφ νινθιήξσκα, ε θακπχιε 

αληηθαζίζηαηαη απφ έλα θνκκάηη επηθάλεηαο ζε ηξηζδηάζηαην ρψξν.  
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3.7 Ππζαγφξεηα άιγεβξα 
 

Αλ θαη ν Ππζαγφξαο, είλαη πεξηζζφηεξν γλσζηφο γηα ην ζεψξεκά ηνπ πνπ πεξηγξάθεη 

ηε ζρέζε κεηαμχ ησλ πιεπξψλ ελφο νξζνγσλίνπ ηξηγψλνπ, σζηφζν, ε ζπλεηζθνξά 

ηνπ ζηα καζεκαηηθά εθηείλεηαη πνιχ πέξα απφ απηφ ην δηάζεκν ζεψξεκα. 

πγθεθξηκέλα, ν Ππζαγφξαο ζεσξείηαη έλαο απφ ηνπο πξσηνπφξνπο ηεο άιγεβξαο, 

έρνληαο αλαπηχμεη αξθεηέο ζεκαληηθέο έλλνηεο θαη ηερληθέο πνπ απνηεινχλ ηε βάζε 

ηεο ζχγρξνλεο αιγεβξηθήο ζθέςεο. 

Μηα απφ ηηο πην ζεκαληηθέο ζπλεηζθνξέο ηνπ Ππζαγφξα ζηελ άιγεβξα ήηαλ ε ηδέα 

ηεο καζεκαηηθήο απφδεημεο. Πξηλ απφ ηνλ Ππζαγφξα, ηα καζεκαηηθά βαζίδνληαλ ζε 

κεγάιν βαζκφ ζηε δηαίζζεζε θαη ηελ εκπεηξηθή παξαηήξεζε, κε ειάρηζηε πξνζνρή 

ζε επίζεκεο απνδείμεηο ή ινγηθνχο ζπιινγηζκνχο. Ο Ππζαγφξαο θαη νη νπαδνί ηνπ, 

σζηφζν, πίζηεπαλ φηη φιεο νη καζεκαηηθέο αιήζεηεο κπνξνχζαλ λα πξνθχςνπλ απφ 

ηηο πξψηεο αξρέο ρξεζηκνπνηψληαο επαγσγηθφ ζπιινγηζκφ, θαη αλέπηπμαλ έλα 

απζηεξφ ζχζηεκα απφδεημεο γηα λα ππνζηεξίμνπλ απηήλ ηελ άπνςε. Απηή ε έκθαζε 

ζηελ απφδεημε ήηαλ κηα ζεκαληηθή πξφνδνο ζηελ αιγεβξηθή ζθέςε θαη έζεζε ηα 

ζεκέιηα γηα ηε ζχγρξνλε πξνζέγγηζε ζηε καζεκαηηθή αλάιπζε(Heath, 1981). Ο 

Ππζαγφξαο πίζηεπε φηη απηή ε πξνζέγγηζε ήηαλ νπζηαζηηθή γηα ηε δηαπίζησζε ηεο 

εγθπξφηεηαο ησλ καζεκαηηθψλ πξνηάζεσλ θαη γηα ηε δηάθξηζε ησλ αιεζψλ 

δειψζεσλ απφ ηηο ςεπδείο. 

Μία απφ ηηο πην δηάζεκεο απνδείμεηο ηνπ Ππζαγφξα είλαη ε απφδεημή ηνπ γηα ην 

Ππζαγφξεην ζεψξεκα, ην νπνίν πεξηγξάθεη ηε ζρέζε κεηαμχ ησλ πιεπξψλ ελφο 

νξζνγσλίνπ ηξηγψλνπ. Απηφ ην ζεψξεκα κπνξεί λα εθθξαζηεί αιγεβξηθά σο a^2 + 

b^2 = c^2, φπνπ ηα a, b θαη c αληηπξνζσπεχνπλ ηα κήθε ησλ πιεπξψλ ηνπ ηξηγψλνπ. 

Ζ απφδεημε απηνχ ηνπ ζεσξήκαηνο απφ ηνλ Ππζαγφξα πεξηειάκβαλε ηε ρξήζε 

γεσκεηξηθψλ θαηαζθεπψλ θαη ινγηθψλ ζπιινγηζκψλ γηα λα απνδείμεη φηη ην 

ηεηξάγσλν ηεο ππνηείλνπζαο (ε κεγαιχηεξε πιεπξά ηνπ ηξηγψλνπ) είλαη ίζν κε ην 

άζξνηζκα ησλ ηεηξαγψλσλ ησλ άιισλ δχν πιεπξψλ. 

Δθηφο απφ ηελ εξγαζία ηνπ γηα ην Ππζαγφξεην ζεψξεκα, ν Ππζαγφξαο θαη νη καζεηέο 

ηνπ αλέπηπμαλ πνιιέο άιιεο ζεκαληηθέο απνδείμεηο θαη καζεκαηηθέο ηερληθέο. Γηα 

παξάδεηγκα, ήηαλ νη πξψηνη πνπ ρξεζηκνπνίεζαλ ηελ απφδεημε κέζσ αληίθαζεο, κηα 

ηερληθή πνπ πεξηιακβάλεη ηελ ππφζεζε ηνπ αληίζεηνπ απφ απηφ πνπ θάπνηνο ζέιεη λα 

απνδείμεη θαη ζηε ζπλέρεηα λα απνδείμεη φηη απηή ε ππφζεζε νδεγεί ζε αληίθαζε. 
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Απηή ε ηερληθή εμαθνινπζεί λα ρξεζηκνπνηείηαη επξέσο ζηα καζεκαηηθά ζήκεξα θαη 

έρεη νδεγήζεη ζε πνιιέο ζεκαληηθέο καζεκαηηθέο αλαθαιχςεηο.Ζ ζπκβνιή ηνπ 

Ππζαγφξα ζηελ αλάπηπμε ηεο καζεκαηηθήο απφδεημεο ήηαλ βαζηά, θαη νη ηδέεο ηνπ 

ζπλερίδνπλ λα δηακνξθψλνπλ ηνλ ηξφπν πνπ ζθεθηφκαζηε ηα καζεκαηηθά ζήκεξα. Ζ 

έκθαζε πνπ έδσζε ζηνλ απαγσγηθφ ζπιινγηζκφ θαη ζηηο ζπζηεκαηηθέο πξνζεγγίζεηο 

ζηε καζεκαηηθή αλάιπζε έζεζε ηα ζεκέιηα γηα ηελ αλάπηπμε ηεο αιγεβξηθήο ζθέςεο 

θαη ηε ζχγρξνλε πξνζέγγηζε ηεο καζεκαηηθήο απφδεημεο. 

Όπσο αλαθέξζεθε θαη πξνεγνπκέλσο, ην πην δηάζεκν παξάδεηγκα ηεο δνπιεηάο ηνπ 

Ππζαγφξα ζηελ άιγεβξα είλαη ην ίδην ην Ππζαγφξεην ζεψξεκα, ην νπνίν πεξηγξάθεη 

ηε ζρέζε κεηαμχ ησλ πιεπξψλ ελφο νξζνγσλίνπ ηξηγψλνπ. Απηφ ην ζεψξεκα κπνξεί 

λα εθθξαζηεί αιγεβξηθά σο a^2 + b^2 = c^2, φπνπ ηα a, b θαη c αληηπξνζσπεχνπλ ηα 

κήθε ησλ πιεπξψλ ηνπ ηξηγψλνπ. Σν Ππζαγφξεην ζεψξεκα είλαη έλα ζεκειηψδεο 

απνηέιεζκα ζηελ αιγεβξηθή γεσκεηξία θαη έρεη εθαξκνγέο ζε έλα επξχ θάζκα 

πεδίσλ, απφ ηελ αξρηηεθηνληθή θαη ηε κεραληθή έσο ηε θπζηθή θαη ηελ επηζηήκε ησλ 

ππνινγηζηψλ. 

Δθηφο απφ ην έξγν ηνπ ζηελ άιγεβξα, ν Ππζαγφξαο είρε επίζεο ζεκαληηθή 

ζπλεηζθνξά ζε άιινπο ηνκείο ησλ καζεκαηηθψλ, ζπκπεξηιακβαλνκέλεο ηεο 

γεσκεηξίαο, ηεο ηξηγσλνκεηξίαο θαη ηεο ζεσξίαο ησλ αλαινγηψλ. Ζ επηξξνή ηνπ ζηελ 

αλάπηπμε ηεο καζεκαηηθήο ζθέςεο ήηαλ βαζηά θαη νη ηδέεο ηνπ ζπλερίδνπλ λα 

δηακνξθψλνπλ ηνλ ηξφπν πνπ ζθεθηφκαζηε ηα καζεκαηηθά ζήκεξα. 

 

3.8 Ππζαγφξεηα γεσκεηξία 

 

Αλ ε άιγεβξα ζεσξείηαη ε επηζηήκε ηεο πνζφηεηαο, ε γεσκεηξία ηνπ ρψξνπ, ηεο 

νπνίαο ην αληηθείκελν δελ είλαη νη αξηζκνί αιιά ηα γεσκεηξηθά ζρήκαηα. Βέβαηα, ν 

Σδαλάθεο (1998) αλαθέξεη φηη ν απψηεξνο ζθνπφο ηεο γεσκεηξίαο δελ είλαη ε 

θαηαλφεζε ησλ γεσκεηξηθψλ ζρεκάησλ αιιά ε απφθηεζε κηαο επξχηεξεο 

καζεκαηηθήο παηδείαο. Γηα λα εθπιεξσζνχλ απηνί νη ζθνπνί, ε κάζεζε ηεο 

γεσκεηξίαο πεξλάεη απφ ηελ θαηαλφεζε δηαθφξσλ φςεσλ θαη αξρψλ φπσο ε 

απεηθφληζε, ε αθξηβήο πεξηγξαθή, ε θξηηηθή ζθέςε, ε απφδεημε, ε αηηηνιφγεζε θ.α. 

Ο Ππζαγφξαο φπσο θαη ν Πιάησλαο έδηλαλ κηα ζετθή ππφζηαζε ζηε Γεσκεηξία, 

επηζηήκε πνπ αλέπηπμαλ ζε κεγάιν βαζκφ νη Έιιελεο ζηελ αξραηφηεηα (Γξάβηγγεξ, 
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1998). Σν ξεηφ «Θεφο αεί γεσκεηξεί» θαη ν «γεσκέηξεο Θεφο» είλαη ραξαθηεξηζηηθά, 

γηα ην ζεφ πνπ θαηά ην δσδεθάζεν απνδίδνληαλ νη παξαπάλσ ηδηφηεηεο, δειαδή γηα 

ηνλ Απφιισλα.  

Σν ηζνζθειέο – ηζφπιεπξν ηξίγσλν ήηαλ ην θχξην έκβιεκα ηνπ Ππζαγφξα θαη ησλ 

καζεηψλ ηνπ, θαζψο ζεσξνχηαλ ζχκβνιν ηεξφ αθφκε θαη ζε πξν-Ππζαγνξηθέο 

πεξηφδνπο. Απηφ ην ζχκβνιν γηα ηνλ Ππζαγφξα ήηαλ ζχκβνιν πνπ δηακφξθσζε ηελ 

αξρή ηνπ ζχκπαληνο. εκαληηθφ επίζεο γηα ηνπο ζπκβνιηζκνχο ήηαλ θαη ν ηξφπνο 

πνπ ήηαλ ηνπνζεηεκέλν θαζψο ε απεηθφληζε κε ηελ θνξπθή ζηελ πάλσ κεξηά 

ζπκβνιίδεη ην Πλεχκα, ηνλ Άλδξα, ηε Φσηηά ελψ κε ηελ θνξπθή πξνο ηα θάησ 

ζπκβνιίδεη ηελ Ύιε, ηελ Γπλαίθα, ην Νεξφ (Γξάβηγγεξ, 1998).  Δπίζεο ζηε 

βηβιηνγξαθία αλαθέξνληαη δηάθνξεο άιιεο εθδνρέο γηα ηελ ζεκαζηνινγία ηνπ 

ηξηγψλνπ σο πξνο ηηο πιεπξέο ηνπ:  

 

 Παξειζφλ – Παξφλ – Μέιινλ,  

 Θείν – Τδξάξγπξνο – Αιάηη ,  

 Παηήξ – Τηφο – Άγην Πλεχκα,  

 Γέλλεζε – Εσή – Θάλαηνο, θ.α. 

 

Δθηφο φκσο απφ ην ηξίγσλν, θαη άιια γεσκεηξηθά ζρήκαηα είραλ αληίζηνηρεο 

εξκελείεο. Ζ επηθάλεηα ζπκβνιίδεηαη κε ηνλ αξηζκφ ηξία. Ζ γσλία είλαη έλα ζχκβνιν 

ηεο επαθήο ηνπ αλζξψπνπ κε ηα ζεία, ε δε νξζή γσλία εθθξάδεη ηελ ηζφηεηα, ηελ 

ηζφηεηα θαη ην πεπεξαζκέλν φξην ηεο επαθήο απηήο. Ζ ακβιεία θαη ε νμεία γσλία 

ζπκβφιηδαλ ηελ ανξηζηία, ηελ θαθία, ηελ έλδεηα θαη ηελ ππεξβνιή ζε αληίζεζε κε ηελ 

νμεία πνπ εθθξάδεη ηελ αξεηή. Ζ επζεία γξακκή ζπκβφιηδε ηε γλψζε ε νπνία είλαη 

απεξηφξηζηε ζε έθηαζε, δε κπνξεί λα ππνζηεί θξαγέο θαη κπνξεί λα ηέκλεηαη κε 

δηάθνξεο άιιεο γξακκέο, απεξηφξηζηα. 
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3.9Αζπκκεηξία 
 

ηνλ Ππζαγφξα θαη ηνπο καζεηέο ηνπ απνδίδεηαη ε απφδεημε ηεο αζπκκεηξίαο. Γηα λα 

γίλεη φκσο θαηαλνεηή απηή ε έλλνηα ζα εμεγεζεί αξρηθά ε ζπκκεηξία. Ζ ζπκκεηξία 

είλαη κηα ζεκειηψδεο έλλνηα ζηα καζεκαηηθά, ηελ επηζηήκε θαη ηελ ηέρλε πνπ 

αλαθέξεηαη ζε κηα ηζνξξνπεκέλε θαη αλαινγηθή δηάηαμε ησλ κεξψλ. Δκθαλίδεηαη 

φηαλ θάηη κπνξεί λα ρσξηζηεί ζε δχν ή πεξηζζφηεξα παλνκνηφηππα ή ζρεδφλ 

παλνκνηφηππα κέξε πνπ αληηθαηνπηξίδνπλ ην έλα ην άιιν γχξσ απφ έλαλ θεληξηθφ 

άμνλα ή επίπεδν. Ζ ζπκκεηξία κειεηάηαη ζπρλά κέζσ ηεο ρξήζεο γεσκεηξηθψλ 

ζρεκάησλ θαη κνηίβσλ. Τπάξρνπλ δηάθνξνη ηχπνη ζπκκεηξίαο, φπσο ε αλαθιαζηηθή 

(ή θαηνπηξηθή) ζπκκεηξία, ε πεξηζηξνθηθή ζπκκεηξία θαη ε κεηαθνξηθή ζπκκεηξία. 

Ζ αλαθιαζηηθή ζπκκεηξία εκθαλίδεηαη φηαλ έλα αληηθείκελν ή έλα ζρήκα 

αληηθαηνπηξίδεηαη θαηά κήθνο κηαο γξακκήο, κε απνηέιεζκα δχν ίδηα κηζά. Ζ 

πεξηζηξνθηθή ζπκκεηξία εκθαλίδεηαη φηαλ έλα αληηθείκελν ή ζρήκα κπνξεί λα 

πεξηζηξαθεί θαηά κηα νξηζκέλε γσλία γχξσ απφ έλα ζηαζεξφ ζεκείν θαη λα 

εμαθνινπζεί λα εκθαλίδεηαη ην ίδην. Ζ κεηαθξαζηηθή ζπκκεηξία εκθαλίδεηαη φηαλ 

έλα αληηθείκελν ή έλα ζρήκα επαλαιακβάλεηαη θαηά κήθνο κηαο επζείαο γξακκήο ζε 

έλα κνηίβν πνπ είλαη παλνκνηφηππν θάζε θνξά. 

Αληίζηνηρα, ε αζπκκεηξία αλαθέξεηαη ζηελ έιιεηςε ζπκκεηξίαο ή ηζνξξνπίαο κεηαμχ 

δχν ή πεξηζζφηεξσλ καζεκαηηθψλ αληηθεηκέλσλ, ζπλαξηήζεσλ ή εμηζψζεσλ.Ζ 

αζπκκεηξία κπνξεί λα πξνθχςεη ζε δηάθνξα καζεκαηηθά πιαίζηα, φπσο ε άιγεβξα, ε 

γεσκεηξία, ε ηνπνινγία θαη ε αλάιπζε. Γηα παξάδεηγκα, κηα ζπλάξηεζε κπνξεί λα 

είλαη αζχκκεηξε εάλ νη ηηκέο ηεο ζηε κία πιεπξά ελφο ζεκείνπ ή άμνλα είλαη 

δηαθνξεηηθέο απφ ηηο ηηκέο ηεο ζηελ άιιε πιεπξά. Οκνίσο, έλα γεσκεηξηθφ ζρήκα 

κπνξεί λα είλαη αζχκκεηξν εάλ δελ κπνξεί λα ραξηνγξαθεζεί ζηνλ εαπηφ ηνπ κε 

νπνηνλδήπνηε ζπλδπαζκφ κεηαθξάζεσλ, πεξηζηξνθψλ ή αλαθιάζεσλ.Ζ αζπκκεηξία 

είλαη κηα ζεκειηψδεο έλλνηα ζε πνιινχο ηνκείο ησλ καζεκαηηθψλ θαη έρεη ζεκαληηθέο 

επηπηψζεηο ζε ηνκείο φπσο ε θπζηθή, ε επηζηήκε ησλ ππνινγηζηψλ θαη ε κεραληθή. 

Ο Ππζαγφξαο θαη νη καζεηέο ηνπ απφδεημαλ ηελ αζπκκεηξία κε γεσκεηξηθφ ηξφπν. Ζ 

αζπκκεηξία πνπ απέδεημαλ είλαη ηεο ηεηξαγσληθήο ξίδαο ηνπ 2 κε ην 1 κέζσ ηεο εηο 

άηνπνλ απαγσγήο, κηα κέζνδνο πνπ παξαηίζεηαη απφ ηνλ Αξηζηνηέιε θαη αλαθέξεη 

φηη αλ ε δηαγψληνο είλαη ζπκκεηξηθή πξνο ηελ πιεπξά ηνπ ηεηξαγψλνπ,πξνθχπηεη 

αληίθαζε πσο ν αξηζκφο απηφο είλαη παξάιιεια θαη άξηηνο θαη πεξηηηφο. Έζησ ην 
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ηεηξάγσλν ΑΒΓΓ, ηνπ νπνίνπ ε πιεπξά ΑΒ ηζνχηαη κε ηε ξίδα ηνπ 2 θαη ε δηαγψληνο 

ηζνχηαη κε ην 2.  

 

 

Εικόνα 18: Απόδειξη αςυμμετρίασ 

 

ηελ πεξίπησζε απηή, ε δηαγψληνο ζην ζεκείν πνπ ηζνχηαη κε ηελ πιεπξά ΑΒ είλαη ε 

ΓΔ θαη ηζνχηαη κε ηε ξίδα ηνπ 2. ην ζεκείν απηφ ηζρχεη φηη ηα ΓΔ+ΔΒ (αζχκκεηξν) 

θαη ΓΒ (ζχκκεηξν) είλαη ίζα. Σν παξαπάλσ δείρλεη φηη ην άζξνηζκα ησλ αζχκκεηξσλ 

ηκεκάησλ είλαη θάπνηεο θνξέο ζχκκεηξν θαη θάπνηεο αζπκκεηξν. 

ήκεξα, ε αζπκκεηξία κπνξεί λα απνδεηρζεί κε δηάθνξεο κεζφδνπο, αλάινγα κε ην 

ζπγθεθξηκέλν πιαίζην ζην νπνίν εμεηάδεηαη. Κάπνηνη απφ ηνπο πην ζπλεζηζκέλνπο 

ηξφπνπο είλαη νη εμήο: 

 Σα αληηπαξαδείγκαηα: Απηφο είλαη έλαο ηξφπνο γηα λα απνδεηρζεί φηη έλα 

αληηθείκελν είλαη αζχκκεηξν. Γηα παξάδεηγκα, εάλ ππνπηεπφκαζηε φηη έλα 

ζπγθεθξηκέλν γεσκεηξηθφ ζρήκα δελ είλαη ζπκκεηξηθφ, κπνξνχκε λα 

αλαδεηήζνπκε κηα δηακφξθσζε ζεκείσλ ή γξακκψλ πνπ παξαβηάδεη ηε 

ζπλζήθε ζπκκεηξίαο. 

 Οη ηππηθέο απνδείμεηο: ε νξηζκέλεο πεξηπηψζεηο, είλαη δπλαηφ λα απνδεηρζεί 

ε αζπκκεηξία ρξεζηκνπνηψληαο επίζεκεο κεζφδνπο καζεκαηηθνχ 

ζπιινγηζκνχ. ε πεξίπησζε πνπ ζέινπκε λα δείμνπκε φηη κηα ζπλάξηεζε δελ 

είλαη ζπκκεηξηθή, κπνξνχκε λα ρξεζηκνπνηήζνπκε ηνλ νξηζκφ ηεο ζπκκεηξίαο 

γηα λα εμαγάγνπκε κηα αληίθαζε, απνδεηθλχνληαο έηζη φηη ε ζπλάξηεζε δελ 

κπνξεί λα είλαη ζπκκεηξηθή. 

 Μηα άιιε πξνζέγγηζε γηα ηελ απφδεημε ηεο αζπκκεηξίαο είλαη ε αλαδήηεζε 

ακεηάβιεησλ ηδηνηήησλ πνπ δηαηεξνχληαη ππφ νξηζκέλνπο 

κεηαζρεκαηηζκνχο. Δάλ έλα καζεκαηηθφ αληηθείκελν δελ έρεη ηέηνηεο 
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ακεηάβιεηεο, είλαη πηζαλφ λα είλαη αζχκκεηξν. Γηα παξάδεηγκα, κπνξνχκε λα 

ρξεζηκνπνηήζνπκε ηελ έιιεηςε πεξηζηξνθηθήο ακεηάβιεηεο γηα λα δείμνπκε 

φηη έλα ζπγθεθξηκέλν ζρέδην είλαη αζχκκεηξν. 

 Οη νκάδεο ζπκκεηξίαο θαηά ηηο νπνίεο κπνξνχκε λα ρξεζηκνπνηήζνπκε ηε 

ζεσξία ησλ νκάδσλ ζπκκεηξίαο γηα λα κειεηήζνπκε ηηο ζπκκεηξίεο ελφο 

καζεκαηηθνχ αληηθεηκέλνπ. ε πεξίπησζε πνπ ζα δηαπηζησζεί φηη κηα νκάδα 

κεηαζρεκαηηζκψλ αθήλεη ην αληηθείκελν ακεηάβιεην, αιιά δελ ππάξρνπλ 

άιιεο ηέηνηεο νκάδεο, ηφηε ην αληηθείκελν είλαη αζχκκεηξν. Απηή ε 

πξνζέγγηζε ρξεζηκνπνηείηαη ζπρλά ζηε κειέηε ησλ θξπζηαιιηθψλ δνκψλ, 

φπνπ νη ηδηφηεηεο ζπκκεηξίαο ελφο θξπζηάιινπ πεξηγξάθνληαη σο πξνο ηελ 

νκάδα ζπκκεηξίαο ηνπ πιέγκαηνο ηνπ. 

 

 

3.10Αξξεηφηεηα 

 

Αθφκε κηα απφδεημε πνπ αλαθέξεηαη ζηνλ Ππζαγφξα θαη ηνπο καζεηέο ηνπ είλαη ε 

απφδεημε ηεο αξξεηφηεηαο. Μεηαγελέζηεξα ληνθνπκέληα αλαθέξνπλ ηελ απφδεημε 

ηεο αξξεηφηεηαο ηνλ 5
ν
 π.Υ. αηψλα γηα ηε ξίδα ησλ αξηζκψλ 3, 5, 7, θ.α. ελψ ε ξίδα 

ηνπ αξηζκνχ 2δ δελ αλαθέξεηαη, γεγνλφο πνπ ζεκαίλεη φηη είρε ήδε αλαθαιπθζεί ζηελ 

επνρή ηνπ Ππζαγφξα θαη ησλ καζεηψλ ηνπ σο πξνο ηε κε αξξεηφηεηα ηνπ(Waerden, 

1979). H παιαηφηεξε αλαθνξά πξνθχπηεη απφ ηνλ Αξηζηνηέιε ν νπνίνο αλ ζεσξεζεί 

φηη ε πιεπξά θαη δηαγψληνο ελφο ηεηξαγψλνπ είλαη ζχκκεηξεο ηφηε ζα θαηαιήμνπκε 

ζηελ εμήο αληίθαζε: ηα άξηηα ζα γίλνπλ ίζα κε ηα πεξηηηά θαη ζα νδεγεζνχκε ζην 

ζπκπέξαζκα χπαξμεο αζχκκεηξεο ζρέζε κεηαμχ ηνπο. Γηα ηελ παξαπάλσ απφδεημε 

πξνυπφζεζε είλαη ε γλψζε ηεο αξξεηφηεηαο. 

Ο Ππζαγφξαο θαη νη καζεηέο ηνπ κειέηεζαλ επίζεο ηελ επίιπζε πξνβιεκάησλ 

νξζνγσλίσλ ηξηγψλσλ ησλ νπνίσλ νη πιεπξέο είλαη αθέξαηνη αξηζκνί, γεγνλφο πνπ 

καο νδεγεί ζηε δηαπίζησζε φηη ηνπο ελδηέθεξε ε κειέηε ησλ ηζνζθειή ηξηγψλσλ σο 

πξνο απηή ηελ θαηεγνξία. Σα ηζνζθειή ηξίγσλα κε ππνηείλνπζα α θαη β κηα απφ ηηο 

θάζεηεο πιεπξέο έρνπλ ηελ ηδηφηεηα α 

2
 = 2β 

2
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Αλ ην α 

2
κπνξεί λα αλαπαξαζηαζεί κε έλα ηεηξάγσλν (Ρ ) θαη ην β 

2
 κε έλα ηεηξάγσλν 

(Q ), γλσξίδνπκε φηη έλα ηεηξάγσλν κε πιεπξά άξηην αξηζκφ έρεη ηελ ηδηφηεηα λα 

ρσξίδεηαη ζε ηέζζεξα ίζα κηθξφηεξα ηεηξάγσλα. Παξνκνίσο, ρσξίδνπκε ην (P ) φζν 

θαη ην (Q ) ζε ηέζζεξα κηθξφηεξα ηεηξάγσλα. Δάλ νη πιεπξέο ησλ λέσλ ηεηξαγψλσλ 

είλαη εθ λένπ άξηηνη, ηφηε επαλαιακβάλνπκε πάιη ηε δηαδηθαζία κέρξη λα πξνθχςεη 

έλα ηνπιάρηζηνλ ηεηξάγσλν (πξνεξρφκελν είηε απφ ην (P ) είηε απφ ην (Q )) κε πιεπξά 

πεξηηηφ αξηζκφ θαη επνκέλσο δελ ζα κπνξεί λα δηαηξεζεί κε ηνλ αξηζκφ 4. ε απηή ηελ 

πεξίπησζε δχν πεξηπηψζεηο ζα κπνξνχλ λα ζπκβνχλ:  

ηελ πξψηε πεξίπησζε απφ ην ηεηξάγσλν P θαηαιήγνπκε κεηά απφ έλαλ αξηζκφ 

δηαηξέζεσλ ζε έλα πεξηηηφ ηεηξάγσλν P ', ελψ ζε ζρέζε κε ην Q κεηά απφ έλαλ 

αξηζκφ δηαηξέζεσλ θαηιήγνπκε ή ζηελ πεξίπησζε Q ' ην νπνίν κπνξεί λα είλαη άξηην 

ή πεξηηηφ. ηηο δχν πεξηπηψζεηο πνπ αλαθέξνληαη παξαθάησ, πξνθχπηεη φηη έλαο 

πεξηηηφο αξηζκφο είλαη ίζνο κε ην δηπιάζην ελφο αξηζκνχ άξηηνπ ηε κηα θνξά θαη ελφο 

πεξηηηνχ αξηζκνχ ζηελ άιιε, θάηη ην νπνίν είλαη κε πξαγκαηηθφ. 

 

 

Εικόνα 19: Απόδειξη αρρητότητασ (1) 
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ηε δεχηεξε πεξίπησζε θαηαιήγνπκε ζε άξηην ηεηξάγσλν Ρ ', πνπ είλαη ίζν κε ην 

δηπιάζην ελφο πεξηηηνχ ηεηξαγψλνπ Q ''. Σν Ρ '' επεηδή είλαη άξηην κπνξεί λα ρσξηζηεί 

ζε ηέζζεξα κηθξφηεξα ηεηξάγσλα, θαζέλα απφ ηα νπνία είλαη ίζν κε r θαη επνκέλσο 

θαηαιήγνπκε 2r = Q '', δειαδή ν άξηηνο αξηζκφο ηζνχηαη κε ηνλ πεξηηηφ, ην νπνίν δελ 

είλαη πξαγκαηηθφ, νχηε ζε απηή ηελ πεξίπησζε.  

 

 

 

Εικόνα 20: Απόδειξη αρρητότητασ (2) 

Με βάζε ηνπο παξαπάλσ ζπιινγηζκνχο, ζπκπεξαίλνπκε ην γεγνλφο φηη ηα ηζνζθειή 

νξζνγψληα ηξίγσλα κε πιεπξέο αθέξαηνπο δελ πθίζηαληαη. πλεπψο, ε εμίζσζε 

α 

2
=2β 

2
 δελ έρεη ιχζε ζηνπο αθέξαηνπο, δειαδή φηη ν αξηζκφο √2 είλαη άξξεηνο.  
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4. Ζ ζρέζε καζεκαηηθψλ θαη θηινζνθίαο 
 

Σα επξήκαηα θαη ν ηξφπνο δσήο ηεο Ππζαγνξείνπ ρνιήο θαηαδεηθλχνπλ 

αλακθηζβήηεηα κία δηαιεθηηθή ζρέζε κεηαμχ θηινζνθίαο θαη καζεκαηηθψλ, θάηη πνπ 

επηβεβαηψλεηαη ζε φιε ηελ αξραηνειιεληθή ζθέςε. Απηφ ζπκβαίλεη γηαηί θηινζνθία 

θαη καζεκαηηθά ζπλδένληαη κε έλαλ ζπλεθηηθφ θξίθν, πνπ δελ είλαη άιινο απφ ηελ 

έλλνηα ηεο ινγηθήο. ην εζσηεξηθφ ηεο αξραίαο ειιεληθήο θηινζνθίαο κπνξεί λα 

δηαθξηζεί κηα ηζρπξή παξάδνζε ε νπνία αμηνπνηεί ηε ζπγγέλεηα καζεκαηηθψλ θαη 

θηινζνθίαο. Ζ ηάζε απηή μεθηλά απφ ηνλ Αλαμίκαλδξν, πεξλά απφ ηνπο 

Ππζαγνξείνπο θαη ηνλ Παξκελίδε θαη θαηαιήγεη ζηνλ Πιάησλα θαη ηηο πνηθίιεο 

κνξθέο ηνπ πιαησληζκνχ.(Κάιθαο & Εσγξαθίδεο, 2011)Δηδηθά ηελ επνρή ηεο 

Ππζαγνξείνπ ρνιήο, ε επηζηήκε θαη ε θηινζνθία δελ απνηεινχζαλ δηαθνξεηηθά 

πεδία, αιιά αιιεινεπηθαιχπηνληαλ. Ζ επηζηήκε ησλ καζεκαηηθψλ απηνλνκήζεθε 

αξγφηεξα, ζηα ηέιε ηνπ 5
νπ

π.Υ αηψλα, ελψ αξγφηεξα απηνλνκείηαη θαη ε επηζηήκε ηεο 

αζηξνλνκίαο. Οη δχν απηέο επηζηήκεο ζα κείλνπλ ζε φιε ηε δηάξθεηα ηεο αξραηφηεηαο 

σο νη κφλεο απηφλνκεο επηζηήκεο, ελψ φιεο νη άιιεο εκπίπηνπλ ζηελ Αξραία 

Φηινζνθία. (Κεηέλ, Βελάξδνο, & Νηθνιαΐδνπ, 2020) 

 Ο Δμαξράθνο (2000) ππνζηεξίδεη φηη ην ζεσξεηηθφ πιαίζην ηεο θηινζνθίαο αιιά θαη 

ην κνληέιν άζθεζεο θαη ιεηηνπξγίαο ηεο ηξνθνδφηεζε ζεκαληηθά ηνλ ηνκέα ησλ 

καζεκαηηθψλ, σο επηζηήκεο κε θσδηθνπνηεκέλε γιψζζα. Έηζη ηα καζεκαηηθά 

πηνζέηεζαλ ηξφπνπο ζθέςεο ηεο θηινζνθίαο φπσο: ε ζεψξεζε ηνπ φινπ, ν 

παξαγσγηθφο ζπιινγηζκφο, ν επαγσγηθφο ζπιινγηζκφο, ν αλαινγηθφο ζπιινγηζκφο 

θαη ε αθαίξεζε θαη γελίθεπζε.(Κεηέλ, Βελάξδνο, & Νηθνιαΐδνπ, 2020) Έηζη, δελ 

θαίλεηαη παξάινγε ε αληίιεςε ησλ Ππζαγνξείσλ φηη «ε αξρή ησλ πάλησλ είλαη νη 

αξηζκνί». 

Πξηλ ηελ εμέιημε ηεο θηινζνθίαο, ππήξρε δηάρπηε ε αληίιεςε φηη ν θφζκνο 

εμνπζηάδεηαη θαη θπξηαξρείηαη απφ ζετθέο δπλάκεηο. Ζ ζέζε απηή ακθηζβεηείηαη 

νινέλα θαη πεξηζζφηεξν απφ ηελ αλάπηπμε ησλ Μαζεκαηηθψλ. Όηαλ ην 585 π.Υ. ν 

Θαιήο ν Μηιήζηνο πξνέβιεςε θαη εμήγεζε ην θαηλφκελν ηεο νιηθήο έθιεηςεο ηνπ 

ειίνπ θινλίζηεθαλ νη ζξεζθεπηηθέο πξνθαηαιήςεηο θαη ηα δφγκαηα. Τπφ απηφ ην 

πξίζκα γίλεηαη θαηαλνεηφ φηη ε  θηινζνθηθή ζθέςε πνιέκεζε θαη ειεπζέξσζε ηελ 

θνηλσλία απφ ηελ ηεξνθξαηία θαη ην ζθνηαδηζκφ. Ζ αλαδήηεζε ηεο αιήζεηαο κέζσ 

ηεο επηζηεκνληθήο έξεπλαο, γελλά αλαπφθεπθηα φιν θαη πην βαζηά θαη πνιπζχλζεηα 
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εξσηήκαηα, πνπ κε ηελ ζεηξά ηνπο νδεγνχλ ζηελ ηάζε γηα κηα ελνπνηεκέλε 

αληηκεηψπηζή ηνπο θαηθαηά ζπλέπεηα ζηελ θηινζνθία. 

 

4.1 Οη Πξνζσθξαηηθνί 

 

Οη Πξνζσθξαηηθνί ήηαλ νη πξψηνη θηιφζνθνη ζηνλ θφζκν, νη νπνίνη πξνζπάζεζαλ λα 

εξκελεχζνπλ θπζηθά θαηλφκελα κε βάζε ηε ινγηθή, ρσξίο αλαθνξέο ζε ππεξθπζηθά 

φληα. Ήηαλ νη πξψηνη θηιφζνθνη πνπ ζπδήηεζαλ ην πξφβιεκα ηνπ «θπζηθνχ 

θφζκνπ» θαη πξνζπάζεζαλ λα απνθσδηθνπνηήζνπλ ηε ιεηηνπξγία ηνπ. Γηα λα ηνλ 

εξκελεχζνπλ, ρξεζηκνπνίεζαλ φξνπο πνπ ρξεζηκνπνηνχληαη κέρξη θαη ζήκεξα ζηηο 

επηζηήκεο, φπσο «δχλακηο», «κέγεζνο»,«θίλεζηο», ε έλλνηα ηνπ «γίγλεζζαη», ηνπ 

«ζπλερνχο», ηνπ «αζπλερνχο», ηνπ«ρψξνπ», ηνπ «αηφκνπ», ηνπ «αξηζκνχ». 

Μπνξνχκε κε αζθάιεηα λα ηνπο απνθαιέζνπκο ηνπο πξψηνπο θπζηθνχο θηινζφθνπο, 

ελλνψληαο κε απηφ φηη ήηαλ πνπ απνπεηξάζεθαλ πάλσ ζε κία ινγηθή βάζε εθείλε ηελ 

απινπνίεζε ηεο πξαγκαηηθφηεηαο πνπ ήηαλ ε αλαδήηεζε ηνπ αλζξψπηλνπ λνπ ζε 

φιεο ηηο επνρέο. (Guthrie, 1962) 

Ο Θαιήο ν Μηιήζηνο είλαη ν πξψηνο θηιφζνθνο πνπ εηζεγείηαη απηήλ ηελ νξζνινγηθή 

εξκελεία ηνπ θπζηθνχ θφζκνπ, εξκελεχνληαο θπζηθά θαηλφκελα αλάγνληάο ηα ζε 

θνηλέο αηηίεο πνπ δελ απνηεινχλ ζεφηεηεο. Έηζη έδσζε εξκελείεο εθηφο ζξεζθεπηηθνχ 

πιαηζίνπ γηα θπζηθά θαηλφκελα φπσο ζεηζκνί, εθιείςεηο, γηα ηνλ άλεκν θιπ. 

Οη πξνζσθξαηηθνί θηιφζνθνη έβιεπαλ σο αηηία ησλ πξαγκάησλ ηελ «πξψηε αξρή», 

δειαδή ηελ πξψηε χιε απφ ηελ νπνία είλαη θηηαγκέλνο ν θφζκνο. Απηή ε πξψηε αξρή 

απνηειεί ηε βάζε πάλσ ζηελ νπνία έρεη δεκηνπξγεζεί ν πιηθφο θαη θζαξηφο θφζκνο. 

Ζ πξψηε αξρή δελ είλαη εληαία γηα φινπο ηνπο θηινζφθνπο. Γηα παξάδεηγκα, ν Θαιήο 

βξίζθεη ηελ αξρή ηεο δεκηνπξγίαο ησλ πξαγκάησλ ζην λεξφ, γηα ηνλ Αλαμηκέλε είλαη 

ν αέξαο, γηα ηνλ Λεχθηππν ηα άηνκα πνπ ζπλζέηνπλ ηνλ θφζκν, ελψ γηα ηνλ 

Αλαμίκαλδξν ην άπεηξν. 
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4.2 Αλαμίκαλδξνο ν Μηιήζηνο 

 

Ο Αλαμίκαλδξνο δηαηχπσζε ηε γεληθή ζεσξία ηνπ θπζηθνχ θφζκνπ, κε αθεηεξηαθά 

δεδνκέλα ηηο ζενγνληθέο - ζρεδφλ ηαπηφζεκεο ζηελ παγθφζκηα πξνεπηζηεκνληθή 

αληίιεςε - παξαζηάζεηο ηνπ Υάνπο, ηεο Νχθηαο, ηνπ Αέξα θαη ηνπ Χθεαλνχ, θαη ηνπ 

λεξνχ (ζχκθσλα θαη κε ηε δηδαζθαιία ηνπ δάζθαινπ ηνπ Θαιή), πέηπρε λα 

θαηαλνήζεη ηελ πξνθνζκηθή θαηάζηαζε ηνπ δνκήζηκνπ πιηθνχ ηνπ Κφζκνπ θαη λα 

ζπιιάβεη ηελ έλλνηα ηεο άκνξθεο θαη αδηακφξθσηεο κάδαο σο αξρήο ηνπ ζχκπαληνο. 

ε απηή ηελ έλλνηα ν ίδηνο έδσζε ην φλνκα «άπεηξνλ», πνπ ην εηζήγαγε ζηε 

θηινζνθία, νπζηαζηηθνπνηψληαο ην νπδέηεξν ηνπ επηζέηνπ «άπεηξνο». Ζ έλλνηα ηνπ 

απείξνπ είρε έσο ηφηε νκεξηθέο θαηαβνιέο θαη ρξεζηκνπνηνχηαλ σο επίζεην, («άπεηξε 

ζάιαζζα»), γηα λα πεξηγξάςεη κία ηεξάζηηα, απέξαληε έθηαζε.  

ηνλ Αλαμίκαλδξν φκσο ην Άπεηξν απνηειεί έλα αραλέο θαη άγλσζην πεξηβάιινλ, 

«απφ ην νπνίν γελληνχληαη φια φζα ππάξρνπλ ζηνπο θφζκνπο θαη ζην νπνίν γπξίδνπλ, 

γηα λα θαηαζηξαθνχλ μαλά», αλάγνληάο ην ζε θνζκνγνληθή αξρή. Σν αλαμηκάλδξεην 

άπεηξν ζα πξέπεη ινηπφλ λα ήηαλ ε ηεξάζηηα, αραλήο θαη αλεμάληιεηε κάδα πνπ 

πξνυπήξρε ηνπ θφζκνπ θαη θάιππηε φιν ηνλ ρψξν. Απηφ δε ζεκαίλεη φηη πξφθεηηαη 

γηα κία απέξαληε θελή έθηαζε, ν απεξηφξηζηνο ρψξνο, αιιά παίδεη ξφιν ην πιηθφ πνπ 

γεκίδεη απηή ηελ έθηαζε. Ο θελφο ρψξνο ζα ήηαλ λεθξφο θαη αδξαλήο. Σν άπεηξν 

φκσο είλαη θάηη ην δξαζηηθφ θαη ηζρπξφ, αθνχ «πεξηέρεη ηα πάληα θαη θπξηαξρεί ζηα 

πάληα», θαη είλαη γφληκν, αθνχ «γελλά» ηηο βαζηθέο αληηζεηηθέο δπλάκεηο ηνπ ζεξκνχ 

θαη ηνπ ςπρξνχ. Αλ έρνπλ έηζη ηα πξάγκαηα, ν Αλαμίκαλδξνο πξνζέθπγε ζην άπεηξν 

γηαηί δελ ήζειε ε πξσηαξρηθή ηνπ νπζία λα κνηάδεη κε νηηδήπνηε ππάξρεη ζηνλ 

γλσζηφ καο θφζκν. Απηφ πνπ θπξηαξρεί ζηνλ θφζκν πξέπεη λα είλαη πην ηζρπξφ (πην 

«κεγάιν») απφ ό,ηη ππάξρεηζηνλ θφζκν.(Κάιθαο & Εσγξαθίδεο, 2011) Ζ 

ζπνπδαηφηεηα απηήο ηεο έλλνηαο ηφζν γηα ηελ αξραία ειιεληθή θηινζνθία φζν θαη ζε 

ρψξνπο φπσο ηα πην ακηγή καζεκαηηθά δελ είλαη ππεξβνιηθφ λα εθηηκεζεί σο 

θπξίαξρε ζε φ,ηη αθνινχζεζε ζηε ζθέςε. 

Καη θπζηθά ην Άπεηξν σο έλλνηα κε ηνλ έλαλ ή ηνλ άιινλ ηξφπν, δειαδή σο ην 

απξνζδηφξηζην ζχλνιν, εκθαλίδεηαη ζηα ειιεληθά καζεκαηηθά, ηνλ Δπθιείδε θαη 

ηνπο πξψηνπο αξηζκνχο, ηνλ Αξρηκήδε θαη ηηο άπεηξεο ζεηξέο, θηάλνληαο κέρξη ηνλ 

Νεχησλα θαη ηνλ Leibniz θαη ζην 19ν αηψλα ζηηο ζεσξίεο γηα θαηεγνξηνπνίεζε ηεο 

έλλνηαο ηνπ Απείξνπ. 
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4.3 Ο Πιάησλ θαη ε θηινζνθία 

 

Δίλαη παζίγλσζηε ε επηγξαθή ηεο πιαησληθήο Αθαδεκίαο 

«κεδεὶοἀγεωκέηξεηνοεἰζίηω» , πνπ πηζηνπνηεί ηε ζρέζε θηινζνθίαο-καζεκαηηθψλ θαη 

ππνλνεί φηη δελ είλαη δπλαηφ λα θηινζνθήζεη θάπνηνο πνπ δελ γλσξίδεη καζεκαηηθά. 

ηνλ Πιάησλα απνδίδεηαη θαη ε θξάζε: «Αηεί ν Θεφο ν κέγαο γεσκεηξεί». Ο Πιάησλ 

δηαηχπσζε ηε ζεσξία ησλ Ηδεψλ, ζηελ πξνζπάζεηά ηνπ λα απνδείμεη φηη ππάξρνπλ 

εζηθέο αμίεο απφιπηεο θαη αλαιινίσηεο (εζηθφο ξεαιηζκφο). Γξήγνξα σζηφζν 

ζπλεηδεηνπνηεί φηη ε ζεσξία ησλ Ηδεψλ ηαηξηάδεη απφιπηα κε ηε καζεκαηηθή ζθέςε, 

αθνχ θαη νη καζεκαηηθέο νληφηεηεο είλαη αθεξεκέλεο, δελ έρνπλ ρσξνρξνληθέο ή 

αηηηψδεηο ηδηφηεηεο θαη είλαη αηψληεο θαη ακεηάβιεηεο. Έηζη ζα εθκεηαιιεπηεί ζην 

έπαθξν ηε ζρέζε καζεκαηηθψλ θαη θηινζνθίαο.(Κάιθαο & Εσγξαθίδεο, 2011) 

ηελ νπζία ν Πιάησλ ζεσξεί φηη νη κειινληηθνί θηιφζνθνη πξέπεη λα δηδαρζνχλ δχν 

βαζηθά πξάγκαηα. Απηά είλαη ν ηξφπνο κε ηνλ νπνίν νη καζεκαηηθνί πεξλνχλ απφ ηα 

αμηψκαηα ζηα ζεσξήκαηα: πψο απφ ην γεληθφ εμάγεηαη ην εηδηθφηεξν. Γηα 

παξάδεηγκα, πψο απφ ηνλ νξηζκφ ηνπ ηξηγψλνπ απνδεηθλχεηαη φηη ην άζξνηζκα ησλ 

γσληψλ ηνπ είλαη δχν νξζέο. Απηή ε αζθαιήο κεηάβαζε απφ ηε κία αιεζή πξφηαζε 

ζηελ άιιε είλαη απαξαίηεηε θαη ζηε θηινζνθία. Σν δεχηεξν είλαη ν ηδεαηφο 

ραξαθηήξαο ησλ καζεκαηηθψλ νληνηήησλ. Όζνη μέξνπλ γεσκεηξία, γλσξίδνπλ 

επαθξηβψο ηη είλαη ηξίγσλν θαη ηη είλαη θχθινο, αθνχ γλσξίδνπλ ηνπο νξηζκνχο ηνπο· 

δελ πεξηκέλνπλ λα ην κάζνπλ θνηηψληαο γχξσ ηνπο ηα ηξηγσληθά ή ηα θπθιηθά 

αληηθείκελα νχηε απνγνεηεχνληαη επεηδή δελ βιέπνπλ ζηνλ αηζζεηφ ηνπο πεξίγπξν 

θαλέλα ηέιεην ηξίγσλν θαη θχθιν. Ο Πιάησλ δηαθεξχζζεη φηη ην καζεκαηηθφ ηξίγσλν 

απνηειεί Ηδέα. Χο Ηδέα είλαη λνεηή θαη ζηαζεξή, αλεμάξηεηε απφ ηα αηειή αηζζεηά 

ηξίγσλα, κία θαη κνλαδηθή απέλαληη ζηελ πνιιαπιφηεηα ησλ αηζζεηψλ 

ηξηγψλσλ.(Κάιθαο & Εσγξαθίδεο, 2011) 

Οη καζεκαηηθέο Ηδέεο ζπληζηνχλ ην θαιχηεξν παξάδεηγκα πιαησληθψλ Ηδεψλ. Γίλεηαη 

αληηιεπηφ αθφκε θαη απφ θάπνηνλ ακχεην ζηα καζεκαηηθά, φηη ν νξηζκφο ηνπ 

ηξηγψλνπ δελ εμαξηάηαη απφ ηα ηξηγσληθά αληηθείκελα πνπ ππάξρνπλ ζην πεξηβάιινλ 

καο. Άξα ε χπαξμε ηνπ απφιπηνπ Σξηγψλνπ είλαη θαηά θάπνηνλ ηξφπν εθηθηή. Δλψ 

είλαη πνιχ δχζθνιν λα πεηζηεί θάπνηνο φηη κηα πξάμε ηνπ είλαη δίθαηε κφλν αλ έρεη 

θάπνηα ζρέζε κε ηελ απφιπηε Ηδέα ηεο δηθαηνζχλεο, ε νπνία είλαη ακθηιεγφκελε, 
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είλαη έηνηκνο λα δερηεί φηη έλα νξαηφ αληηθείκελν είλαη ηξηγσληθφ αλ έρεη ηξεηο γσλίεο 

θαη ηξεηο πιεπξέο, αλ έρεη δειαδή θάπνηα ζρέζε κε ην απφιπην Σξίγσλν. (Κάιθαο & 

Εσγξαθίδεο, 2011) 

Έηζη, δελ είλαη ηπραίν φηη ζηελ εθπαίδεπζε θάζε θηινζφθνπ ηεο πιαησληθήο 

αθαδεκίαο ππήξρε πξναπαηηνχκελν δεθαεηήο ζπνπδή ζηα καζεκαηηθά, ελψ 

πεξηιακβάλνληαη 5 καζεκαηηθέο αμίεο :  

 καζεκαηηθά 

 αξηζκεηηθή 

 επίπεδε γεσκεηξία θαη ζηεξεά γεσκεηξία 

 αζηξνλνκία 

 αξκνλία 

 

χκθσλα κε ηνλ Πιάησλα, νη λφκνη ησλ καζεκαηηθψλ ππάξρνπλ αλεμάξηεηα απφ ην 

αλζξψπηλν κπαιφ. ηελ πξαγκαηηθφηεηα ν άλζξσπνο δελ εθεπξίζθεη ηηο καζεκαηηθέο 

ζρέζεηο, αιιά ηηο αλαθαιχπηεη. Απηέο ππήξραλ αλέθαζελ θαη ζίγνπξα πνιιέο απφ 

απηέο δελ έρνπλ αθφκα ζπλεηδεηνπνηεζεί. Ο Πιάησλ, ινηπφλ, ζχκθσλα κε ηε ζεσξία 

ησλ Ηδεψλ ηνπ, ζεσξνχζε φηη ν άλζξσπνο είλαηδέζκηνο ηνπ αηζζεηνχ θφζκνπ θαη ηα 

καζεκαηηθά απνηεινχλ κέζν γηα λα εμπςσζεί ην πλεχκαπέξα απφ ηνλ πιηθφ θφζκν 

ζηνλ άθζαξην θφζκν ηνπ “Δίλαη”.(Κάιθαο, 2015)Γηα ηνλ Πιάησλα, ινηπφλ, ε 

απνζηνιή ηεο θηινζνθίαο ήηαλ λα θαλεξψζεη ηελ αιεζηλή γλψζε, ε νπνία θξχβεηαη 

πίζσ απφ ην πέπιν ηεο θαηλνκεληθφηεηαο θαη ηεο δνμαζίαο, ηεο κεηαβιεηφηεηαο θαη 

ηεο απαηειφηεηαο ηνπ πξνζσξηλνχθφζκνπ. 

Δηδηθφηεξα, ν Πιάησλ ππνζηήξημε φηη ην ζχκπαλ είλαη θαηαζθεπαζκέλν πάλσ ζε έλα 

βαζηθφ πιηθφ, ην ηξίγσλν, παξνπζηάδνληαο ηελ ηδέα φηη ην ζχκπαλ δεκηνπξγήζεθε 

έηζη ψζηελα κνηάδεη κε κηα γεσκεηξηθή αθνινπζία. Σα ηξίγσλα, ζχκθσλα κε ηνλ 

Πιάησλα, δεκηνπξγνχλ5 ζηεξεά, ηα νπνία αλήθνπλ ζην ζχλνιν ησλ γεσκεηξηθψλ 

ζρεκάησλ πνπ νλνκάδνληαηπνιχεδξα. Μφλν 5θαλνληθά ζηεξεά είλαη πηζαλά: ν θχβνο, 

ην ηεηξάεδξν, ην νθηάεδξν, ην δσδεθάεδξν θαη ηνεηθνζάεδξν Παξάιιεια, ζχκθσλα 

κε ηελ πιαησληθή θηινζνθία ν θφζκνο ζηεξίδεηαη πάλσ ζε πέληε βαζηθάζηνηρεία. 
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Απηά είλαηε γε, ν αέξαο, ε θσηηά, ην λεξφ θαη ην ζχκπαλ. ε θάζε έλα απφ απηά 

ηαζηνηρεία αληηζηνηρεί θαη έλα θαλνληθφ θπξηφ πνιχεδξν εγγξάςηκν ζε κηα ζθαίξα. 

Δίλαη επίζεο γλσζηφ φηη ην έξγν ηνπ Πιάησλα «Σίκαηνο» πνπ έρεη σο ζέκα ην κχζν 

ηεο Αηιαληίδαο, βξίζεη καζεκαηηθψλ ζεκάησλ. Σν θιαζηθφ ζεψξεκα γηα ηελ χπαξμε 

κφλν πέληε πιαησληθψλ ζηεξεψλ βαζίδεηαη ζηελ πεξίθεκε ζρέζε 

Κ+Δ=Α+2 

Πνπ απνηειεί ηνλ πξψην ηχπν ηεο Αιγεβξηθήο Σνπνινγίαο. (Εαραξίνπ, 1984) 

4.4 Αξηζηνηέιεο 

 

χκθσλα κε ηνλ Κάιθα, Αξηζηνηέιεο ήηαλ ν πξψηνο θηιφζνθνο πνπ αλαθάιπςε ηελ 

έλλνηα ηεο Λνγηθήο. Ζ Λνγηθή δελ κπνξεί λα ραξαθηεξηζηεί σο επηζηήκε, αθνχ δελ 

έρεη θάπνην ζπγθεθξηκέλν αληηθείκελν κειέηεο. ηφρνο ηνπ Αξηζηνηέιε ήηαλ λα 

θαζνξίζεη έλα ζχλνιν θαλφλσλ, νη νπνίνη έρνπλ θαζνιηθή ηζρχ, κε ην νπνίν ζχλνιν ν 

άλζξσπνο ζθέπηεηαη, ζπλελλνείηαη θαη επηρεηξεκαηνινγεί φηαλ εμεηάδεη νπνηνδήπνηε 

γλσζηηθφ πεδίν. 

Έηζη δηακφξθσζε ηνλ απνδεηθηηθφ ζπιινγηζκφ, πνπ ζπληζηά ηε βάζε ηνπ ινγηθνχ 

επηρεηξήκαηνο: 

1 ε πξφηαζε: «Όια ηα Α είλαη Β» 

2 ε πξφηαζε: «Σν Γ είλαη A» 

3 ε πξφηαζε: «Σν Γ είλαη B» 

Ο Αξηζηνηέιεο ήηαλ ν πξψηνο θηιφζνθνο πνπ ρξεζηκνπνίεζε ηα ζχκβνια ηεο 

αθεξεκέλεο γιψζζαο ησλ καζεκαηηθψλ γηα λα απνδείμεη αιεζείο ζέζεηο θαη ν 

πξψηνο  πνπ ρξεζηκνπνίεζε ηα γξάκκαηα ηνπ αιθαβήηνπ σο ζχκβνια ζηε ινγηθή 

ηνπ. 

Ο Αξηζηνηέιεο έθαλε αληηιεπηφ φηη ην κεγάιν κπζηηθφ ηνπ επηζηήκνλα είλαη ν 

ηξφπνο πνπ ζθέθηεηαη, δειαδή ν ηξφπνο κε ηνλ νπνίν ζπιινγίδεηαη θαη πξνβαίλεη ζε 

απνδείμεηο. Οη γεληθέο αξρέο ηεο αξηζηνηειηθήο επηζηήκεο δελ είλαη επηζθαιείο 

πξνηάζεηο, αιιά αληηζέησο, ν Αξηζηνηέιεο είρε ηελ απαίηεζε νη πξψηεο αξρέο ηεο 

επηζηήκεο λα είλαη αιεζείο, θαζνιηθέο θαη αλαγθαίεο. 
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Ο Αξηζηνηέιεο αλαξσηήζεθε γηα ην πψο θζάλεη θαλείο ζηε γλψζε ησλ πξψησλ 

αξρψλ. Πξνθεηκέλνπ ην δίθηπν ησλ ζπιινγηζκψλ θαη ησλ απνδείμεσλ λα αξρίζεη λα 

ιεηηνπξγεί, πξέπεη λα ηεζνχλ νη πξψηεο αξρέο ηεο επηζηήκεο. Απηή ε ζθέςε ηνλ 

νδήγεζε ζηελ αλαθάιπςε ηνπ επαγσγηθνχ ζπιινγηζκνχ.(Κάιθαο, 2015) 

Οη αξρέο απηέο ηνπ Αξηζηνηέιε κπνξνχλ λα εθαξκνζηνχλ ζε φιεο ηηο επηζηήκεο. Γελ 

είλαη ηπραίν φηη ν Αξηζηνηέιεο είρε δηαθξίλεη ηηο γλψζεηο ζε ηξεηο θαηεγνξίεο, ηηο 

νπνίεο δνκνχζε ηεξαξρηθά: πνηεηηθή, πξαθηηθή θαη ζεσξεηηθή. 

ην θαηψηεξν επίπεδν ηνπνζεηνχληαη νη ηερληθέο δεμηφηεηεο, δειαδή ην ζχλνιν ησλ 

ηερλψλ, απφ ηηο πην ηαπεηλέο σο ηηο πην πνιχπινθεο, φπσο ε ηαηξηθή. Όιεο απηέο νη 

δεμηφηεηεο ζπληζηνχλ έλα ζχλνιν θαλφλσλ, ζηεξηδφκελεο ζηε ζπζζσξεπκέλε 

εκπεηξία ησλ αλζξψπσλ θαη πνπ πξνυπφζεζε γηα ηελ άζθεζή ηνπο είλαη ε δηδαζθαιία 

θαη αθνκνίσζή ηνπο. ηελ δεχηεξε θαηεγνξία ηνπνζεηνχληαη νη πξαθηηθέο γλψζεηο, 

πνπ έρνπλ αληηθείκελν ηελ αλζξψπηλε ζπκπεξηθνξά. O Αξηζηνηέιεο έρεη ζηνλ λνπ 

ηνπ θπξίσο ηελ εζηθή θαη πνιηηηθή ζεσξία, ηε κειέηε δειαδή ηεο αλζξψπηλεο 

«πξάμεο» είηε ζε αηνκηθφ είηε ζε ζπιινγηθφ επίπεδν. Αλ δεη θαλείο ηελ «πξαθηηθή» 

γλψζε κε γλψκνλα ηελ αλζξψπηλε ζπκβίσζε θαη επδαηκνλία, ε γλψζε απηή είλαη ε 

πην ζεκαληηθή ην αλψηεξν ηέινο επίπεδν ηνπνζεηνχληαη νη ηξεηο «ζεσξεηηθέο» 

επηζηήκεο: ηα καζεκαηηθά, ε θπζηθή θαη ε «ζενινγία» ή «πξψηε θηινζνθία»: ν 

δηαθξηηηθφ γλψξηζκα ηεο ζεσξεηηθήο γλψζεο είλαη ε απηνλνκία ηεο, ε αλεμαξηεζία 

ηεο απφ θάζε εθαξκνγή ή πξαθηηθή ρξεζηκφηεηα. Σν κνλαδηθφ θίλεηξν ηνπ 

ζεσξεηηθνχ επηζηήκνλα είλαη ε αλαδήηεζε ηεο αιήζεηαο, ε θαηαλφεζε ηεο 

αληηθεηκεληθήο πξαγκαηηθφηεηαο. Γηα ηνλ Αξηζηνηέιε, ε ίδηα ε θχζε ηνπ αλζξψπνπ 

ραξαθηεξίδεηαη απφ ηελ αλαδήηεζε ηεο άδνιεο θαη θαζαξήο γλψζεο. 

Γηα ηνλ Αξηζηνηέιε ηα καζεκαηηθά δελ είραλ ηελ αμία πνπ είραλ γηα ηνλ Πιάησλα. Ο 

Αξηζηνηέιεο πίζηεπε φηη ηα καζεκαηηθά απνηεινχλ απιέο αθαηξέζεηο, θαηαζθεπέο 

ηνπ αλζξψπηλνπ κπαινχ αθνχ, φπσο δελ ππάξρνπλ πιαησληθέο Ηδέεο, δελ ππάξρνπλ 

θαη απηφλνκεο καζεκαηηθέο νληφηεηεο. Δπνκέλσο, ηα καζεκαηηθά δελ καο καζαίλνπλ 

θάηη γηα ηελ πξαγκαηηθή δνκή ηνπ θφζκνπ, γηαηί απηφ ην αλαιακβάλεη ε θπζηθή. 

Χζηφζν ν ηξφπνο ζθέςεο πνπ καο πξνζθέξνπλ ηα καζεκαηηθά είλαη ε δίνδνο κέζα 

απφ ηελ νπνία κπνξεί λα πξνζεγγηζηεί θαη λα εξκελεπζεί ε θηινζνθία. 
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Μαζεκαηηθά θαη θηινζνθία ζπλπθαίλνληαη δηαιεθηηθά γηα ηελ απνθάιπςε ηεο 

αιήζεηαο. Τπφ απηφ ην πξίζκα ν Αξηζηνηέιεο είλαη επίζεο ν πξψηνο θηιφζνθνο πνπ 

αλαθάιπςε ηε δηεπηζηεκνληθή πξνζέγγηζε. 

 

 

4.5 Ζ θηινζνθία ησλ καζεκαηηθψλ 

 

Απφ ηα παξαπάλσ γίλεηαη θαηαλνεηφ φηη αλέθαζελ νη θηιφζνθνη είραλ κία έιμε πξνο 

ηελ επηζηήκε ησλ καζεκαηηθψλ, ρξεζηκνπνηψληαο καζεκαηηθέο δνκέο γηα λα 

εμεγήζνπλ ηνλ πιηθφ θφζκν θαη λα θαηαιήμνπλ ζε θηινζνθηθέο ζέζεηο θαη 

αληίζηξνθα, ε ελαζρφιεζε κε ηα καζεκαηηθά δεκηνπξγνχζε πξφζζεηνπο 

θηινζνθηθνχο πξνβιεκαηηζκνχο. 

 ηηο αξρέο ηνπ 20
νπ

 αηψλα αλαπηχρζεθε έλαο λένο επηζηεκνληθφο θιάδνο, ε 

θηινζνθία ησλ καζεκαηηθψλ, πνπ έρεη σο ζηφρν λα εμεγήζεη ηε ζέζε ησλ 

καζεκαηηθψλ γηα ηνλ θφζκν θαη ηνλ άλζξσπν. Απηή ε πξνζέγγηζε αλαδεηθλχεη φηη ηα 

καζεκαηηθά έρνπλ άκεζε ζρέζε κε ηνλ πξαγκαηηθφ, κε καζεκαηηθφ θφζκν. ηνλ 

θιάδν ηεο θηινζνθίαο ησλ καζεκαηηθψλ πεξηιακβάλνληαη δηαθνξεηηθά ξεχκαηα θαη 

δηαθνξεηηθέο εξκελείεο, επεξεαζκέλα ζε κεγάιν βαζκφ απφ ηελ αξραία ειιεληθή 

θηινζνθία, δείρλνληαο φηη ε θηινζνθηθή ζεψξεζε ησλ καζεκαηηθψλ απνηειεί κέρξη 

ζήκεξα έλα πξνλνκηαθφ πεδίν ζπδήηεζεο. 

Γχν θπξίαξρα θηινζνθηθά ξεχκαηα δηακνξθψλνληαη, ν Ρεαιηζκφο θαη ν 

Αληηξεαιηζκφο. 

Ο Ρεαιηζκφο δέρεηαη φηη ηα καζεκαηηθά αληηθείκελα θαη νη ηηκέο αιεζείαο ηνπο είλαη 

αλεμάξηεηα απφ ην λννχλ ππνθείκελν θαη ηηο αηζζήζεηο. Έλαο πξψηκνο καζεκαηηθφο 

ξεαιηζκφο δηαηππψζεθε απφ ηνλ Πιάησλα, φπσο αλαιχζεθε παξαπάλσ. Σν ξεχκα 

νλνκάδεηαη θαη πιαησληζκφο θαη λενπιαησληζκφο, ην νπνίν έρεη αζθήζεη επηξξνή ζε 

κεηαγελέζηεξνπο θηινζφθνπο, φπσο ν Καξηέζηνο, πνπ ζεσξείηαη ν ηδξπηήο ηνπ 

λενπιαησληζκνχ. Γηα ηνλ Καξηέζην ην θαηεμνρήλ πξφηππν-κνληέιν ηεο γλψζεο είλαη 

ηα καζεκαηηθά. Σα καζεκαηηθά ζπιιακβάλνληαη απφ ηε λφεζε, ελψ νη αηζζήζεηο θαη 

ε θαληαζία απνηεινχλ θαηψηεξεο γλσζηηθέο δπλάκεηο, ζηηο νπνίεο δε κπνξεί λα 

βαζηζηεί ν άλζξσπνο. Ζ πξψηε αξρή ηεο γλψζεο ζεκειηψλεηαη ελνξαηηθά. Γειαδή, ν 
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θάζε άλζξσπνο έρεη «άκεζε ζπλείδεζε γηα ην ηη ζπκβαίλεη κέζα ηνπ» θαη ζην 

ραξαθηεξηζηηθφ απηφ ζηεξίδεη ηε γλσζηηθή βεβαηφηεηα, θαη φρη ζηελ παξάδνζε θαη 

ηελ απζεληία. Γηα ηνλ Καξηέζην ηα καζεκαηηθά αληηθείκελα ελππάξρνπλ ζηνλ λνπ θαη 

κπνξνχλ λα πξνζεγγηζηνχλ κέζσ ηεο ελφξαζεο θαη φρη κέζσ ησλ αηζζήζεσλ.  

Αληίζηνηρα θαη ν Καλη επεξεαζκέλνο απφ ηηο λενπιαησληθέο ζέζεηο ππνζηήξημε φηη νη 

γλψζεηο πνπ έρεη ν άλζξσπνο ππάξρνπλ κέζα ηνπ apriori θαη σο εθ ηνχηνπ δελ 

ζπλεηζθέξεη ε εκπεηξία πνπ απνθηάηαη κέζσ ησλ αηζζήζεσλ ζηελ απφθηεζή ηνπο. 

Γηα ηνλ Kant ηνλα ζθεθηεί θάπνηνο έλα ηξηζδηάζηαην θχβν ζήκαηλε λα θαηαζθεπάζεη 

ηνλνεηφ αληηθείκελν. Έηζη ην άηνκν αλαθαιχπηεη ηε δπλαηφηεηα πνπ είρε 

αλέθαζελ λα θαηαζθεπάδεη ηξηζδηάζηαηα αληηθείκελα. Ο Leibnitz δηαθαηέρεηαη επίζεο 

απφ πιαησληθέο επηξξνέο, αθνχ ηακαζεκαηηθά αληηθείκελα, ε καζεκαηηθή πξάμε 

είλαη κηα πεηζαξρεκέλεδξαζηεξηφηεηα. Πην ζπγθεθξηκέλα ηα καζεκαηηθά αληηθείκελα 

είλαηθαζαξέο νληφηεηεο ηνπ λνπ, entiarationis, πνπ δελ αληηθαηνπηξίδνπλ άκεζααπηφ 

πνπ εκθαλίδεηαη ζαλ εμσηεξηθφο θφζκνο. Γηα παξάδεηγκα ηα ηζνζθειή ηξίγσλα δελ 

είλαη ππαξθηά ζηνλ θφζκν ησλ αηζζήζεσλ, αιιά ππάξρνπλ 

νληφηεηεο πνπ ην ζρήκα ηνπο πξνζηδηάδεηζηε λνεηή κνξθή ηνπ 

ηζνζθεινχο ηξηγψλνπ. Ο Leibniz πηζηεχεη φηη ε πξαγκαηηθφηεηα πνπ δνχκε είλαη 

ελδερνκεληθή, αιιά ηα καζεκαηηθά αληηθείκελα θαη νη αιήζεηεο γχξσ απφ απηά δελ 

έρνπλ ελδερνκεληθφ ραξαθηήξα. Οη καζεκαηηθέο αιήζεηεο είλαη αλαγθαίεο θαη ε 

αλαγθαηφηεηα νθείιεηαη ζηελ αλαιπηηθφηεηά ηνπο. (Αλαπνιηηάλνο, 2005) 

 

Ο Αληηξεαιηζκφο αληίζεηα, ππνζηεξίδεη φηη ηα καζεκαηηθά αληηθείκελα απνηεινχλ 

λνεηηθέο θαηαζθεπέο, νη νπνίεο πξνέθπςαλ κέζσ ηεο αλζξψπηλεο πξφζιεςεο κε ηε 

βνήζεηα ησλ αηζζήζεσλ. Έηζη, δελ ππάξρνπλ αλεμάξηεηα απφ ηα λννχληα 

ππνθείκελα, αιιά δεκηνπξγνχληαη κέζσ ηεο λφεζεο. Απηή είλαη ε αξηζηνηειηθή 

θηινζνθηθή ζέζε γηα ηα καζεκαηηθά. Ο Lockeεπεξεάζηεθε απφ ηελ αξηζηνηειηθή 

ζέζε θαη σο εθ ηνχηνπ είλαη αληίζεηε κε ηελ θαξηεζηαλή ζεψξεζε. Οη θχξηεο 

ζπληζηψζεο ηεο θηινζνθίαο ηνπLocke ζπκππθλψλνληαη ζην φηη νη έκθπηεο ηδέεο δελ 

ππάξρνπλ, αιιά αθεηεξία ησλαλζξψπηλσλ γλψζεσλ είλαη ε εκπεηξία. Ζ εκπεηξία 

απηήθαηεγνξηνπνηείηαη ζε εζσηεξηθή θαη εμσηεξηθή (ηα αηζζήκαηα). Ζ γλψζε 

εδξάδεηαη πάλσζηηο απιέο ηδέεο. Απιέο ηδέεο είλαη απηέο πνπ πξνθαινχληαη ζην 

κπαιφ απφ ηηο δηάθνξεοηδηφηεηεο ησλ ζσκάησλ. Σν ινγηθφ ηνπ αλζξψπνπ είλαη απηφ 
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πνπ ζηε ζπλέρεηα κεδηαδηθαζίεο αθαίξεζεο θαη ζχγθξηζεο θαζψο θαη κεζπλδπαζκνχο 

ζπγθξνηεί απφ ηηοαπιέο ηδέεο ηηο πεξηζζφηεξν ζχλζεηεο. Γηα ηνλ Locke ε πξψηε πεγή 

καζεκαηηθήογλψζεο είλαη εκπεηξηθή κε ηελ έλλνηα πσο νη απιέο ηδέεοπάλσ ζηηονπνίεο 

ζηεξίδεηαη ε θαηαζθεπή αθεξεκέλσλ γεληθψλ ηδεψλ έρνπλ άκεζεεκπεηξηθή 

πξνέιεπζε. Ο Locke ζεσξεί πσο νη κφλεο απιέο καζεκαηηθέοηδέεο πνπ πξνθχπηνπλ 

απφ θαζαξή δηαδηθαζία εκπεηξηθήο αθαίξεζεορσξίο θαλέλα ζηνηρείν θαηαζθεπήο 

είλαη νη ηδέεο ηεο κνλάδαο θαη ηνπζεκείνπ. Όιεο νη άιιεο καζεκαηηθέο ηδέεο είλαη 

ζχλζεηεο θαη πξνθχπηνπλαπφ θαηαζθεπαζηηθέο δηαδηθαζίεο, φπσο γηα παξάδεηγκα ε 

δηαδηθαζία ηεοεπαλάιεςεο θαη ηνπ ζπλδπαζκνχ ησλ αξρηθψλ απιψλ ηδεψλ ηεο 

κνλάδαοθαη ηνπ ζεκείνπ. Γηα παξάδεηγκα ν αξηζκφο 12 είλαη κηα ηδέα πνππξνθχπηεη 

απφ θάπνηα ζπγθεθξηκέλε επαλάιεςε ηεο ηδέαο ηεο κνλάδαο,θαη ν θχθινο κηα ηδέα 

πνπ πξνθχπηεη απφ ηελ επαλάιεςε ηνπ ζεκείνπ κεέλαλ νξηζκέλν ηξφπν. 

Ο Berkeley έξρεηαη ζε ξήμε κε ηελθαξηεζηαλή θηινζνθία θαη ακθηζβεηεί ηελ 

εμσηεξηθή πξαγκαηηθφηεηα ησλαληηθεηκέλσλ. χκθσλα κε ην ίδην ε αηζζεηεξηαθή 

αληίιεςε δελ απνηειείην δηάκεζν αλάκεζα ζε απηά θαη ζηηο εηθφλεο. Σα θπζηθά 

αληηθείκελα είλαηπνιιαπιφηεηεο αηζζεηεξηαθψλ δεδνκέλσλ πνπ εμαξηψληαη απφ ην 

γλψζηε ηνπο. Γηα ηνλ Berkeley νη νληφηεηεο ρσξίδνληαη ζε δχν είδε :  

 ηνπο θνξείο ησλ αηζζεηεξηαθψλ δεδνκέλσλ  

 ηηο ηδέεο πνπ ππάξρνπλ ζην βαζκφ πνπ απνηεινχλ ην αληηθείκελν γλψζεο ησλ 

θνξέσλ ηνπο.  

Σα αληηθείκελαπνπ αληηιακβαλφκαζηε ζαλ ππαξθηά δελ είλαη αληηθείκελα θαζ’ απηά, 

αιιά εηθφλεο ζπγθεθξηκέλεο, δειαδή πνιππινθφηεηεο αηζζεηεξηαθψλδεδνκέλσλ,. 

Απηή ε ζέζε δηακφξθσζε ηε θηινζνθία πνπ νλνκάζηεθε θαηλνκελαιηζκφο ηνπ 

Berkeley. Μηα απφ ηηο βαζηθέο ζέζεηο ηνπ είλαη φηη δελ ππάξρνπλ γεληθέο αθεξεκέλεο 

έλλνηεο θαη ν αλζξψπηλνο λνπο δε κπνξεί λα δξάζεη αθαηξεηηθά. Γηα παξάδεηγκα, ε 

ηδηφηεηα ηνπ ηξηγσληθνχ δελ κπνξεί λα απνηειέζεη μερσξηζηή εηθφλα – ηδέα θαη λα 

απνκνλσζεί απφ ζπγθεθξηκέλα θπζηθά ή λνεηά ηξίγσλα. Όηαλ ζθεθηφκαζηε έλα 

ηξίγσλν έρνπκε ζην λνπ καο έλα ζπγθεθξηκέλν λνεηφ αληηθείκελν, δειαδή είηε 

ζαζθεθηφκαζηε έλα ηζνζθειέο είηε έλα ηζφπιεπξφ είηε έλα ζθαιελφ ηξίγσλν.Ζ ζέζε 

απηή ηνπ Berkeley γηα ηελ αδπλακία ζρεκαηηζκνχ αθεξεκέλσλγεληθψλ ηδεψλ – 

εηθφλσλ ζηεξίδεηαη ζηελ πίζηε ηνπ γηα ηε κε χπαξμεδπλαηφηεηαο δηαρσξηζκνχ 

ηδηνηήησλ απφ ηα ζπγθεθξηκέλα θπζηθά ή λνεηάαληηθείκελα. (Αλαπνιηηάλνο, 2005) 
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ηηο αξρέο ηνπ 20
νπ

 αηψλα εκθαλίδνληαη ηα καζεκαηηθά παξάδνμα, πνπ έξρνληαη ζε 

αληίζεζε κε ηελ θνηλή αληίιεςε ησλ αλζξψπσλ, δηακνξθψλνληαο 3 βαζηθέο 

ζχγρξνλεο θηινζνθηθέο πξνζεγγίζεηο ησλ καζεκαηηθψλ: 

Λογικισμός 

Βαζηθή ηδέα ηνπ Λνγηθηζκνχ είλαη φηη ηα καζεκαηηθά απνηεινχλ πξνέθηαζε ηεο 

ινγηθήο. Ο ινγηθηζκφο ππνζηεξίρζεθε γηα πξψηε θνξά απφ ηνλ Leibniz, ν νπνίνο 

ππνζηήξημε φηη ηα καζεκαηηθά αληηθείκελα είλαη ινγηθά αληηθείκελα θαη νη ζεσξίεο 

απηψλ απνδεηθλχνληαη κφλν κε ηε ινγηθή. χκθσλα κε ηνλ Shapiro ν ινγηθηζκφο 

ρσξίδεηαη ζε κεηαθξαζηηθφ θαη αηηεκαηηθφ. Ο κεηαθξαζηηθφο  ινγηθηζκφο είλαη ε 

άπνςε φηη αλ δνζνχλ θαηάιιεινη νξηζκνί ζηνποκαζεκαηηθνχο φξνπο, νη ίδηεο νη 

καζεκαηηθέο πξνηάζεηο είλαη αιεζείο ή ςεπδείο, απνθιεηζηηθά θαηκφλν ιφγσ ησλ 

κνξθψλ ηνπο. Γειαδή νη καζεκαηηθέο αιήζεηεο, εάλ θαηαλνεζνχλ κε ζσζηφ ηξφπν, 

είλαηαιήζεηεο ινγηθέο. Ο αηηεκαηηθφο ινγηθηζκφο ζπλίζηαηαη ζηελ άπνςε φηη ηα 

καζεκαηηθά δελ απνηεινχλ ηίπνηαπεξηζζφηεξν απφ κηα κειέηε ησλ ινγηθψλ 

ζπλεπεηψλ αλεξκήλεπησλ ζπλφισλ απφ αμηψκαηα. Έλαοκαζεκαηηθφο θιάδνο, εάλ 

γίλεη κε απηφλ ηνλ ηξφπν θαηαλνεηφο, δελ έρεη πξνθαζνξηζκέλν πεξηερφκελν, φπσο 

γηα παξάδεηγκα νη θπζηθνίαξηζκνί ή ν επθιείδεηνο ρψξνο. Αληηζέησο, φινη νη 

πξσηαξρηθνί (κεινγηθνί) φξνη ησλ καζεκαηηθψλ εθιακβάλνληαη ρσξίο εξκελεία θαη 

θαηά ζπλέπεηα ρσξίο ζηαζεξφλφεκα.(Shapiro, 1983) 

Φορμαλισμός 

Ο θνξκαιηζκφο αλαπηχρζεθε απφ ηνλ Hilbert, θαη ηζρπξίδεηαη φηη ε ίδηα ε νπζία ησλ 

καζεκαηηθψλ είλαη ν ρεηξηζκφο ραξαθηήξσλ.  Οηηδήπνηε κπνξεί λα εηπσζεί γηα έλα 

θιάδν καζεκαηηθψλ, εμαληιείηαη απφ κία ιίζηα ραξαθηήξσλ θαη επηηξεπηψλ 

θαλφλσλ. Γειαδή ηα καζεκαηηθά δελ αλαθέξνληαη ζε ηίπνηα  πεξηζζφηεξν απφ ηνπο 

ραξαθηήξεο θαη ηνπο θαλφλεο ρεηξηζκνχ ηνπο. Έηζη, ζην εξψηεκα γηα ην ηη αθξηβψο 

είλαη νη θαληαζηηθνί αξηζκνί, ν θνξκαιηζκφο απαληά φηη απιά πξέπεη λα 

αληηκεησπίδνληαη κε ηνπο ίδηνπο ζρεδφλ θαλφλεο πνπ αληηκεησπίδνληαη θαη νη 

πξαγκαηηθνί αξηζκνί. 

Γηα παξάδεηγκα, έλα ζεψξεκα ηεο αξηζκεηηθήοδελαληηπξνζσπεχεη θάπνην γεγνλφο γηα 

ηνπο θπζηθνχο αξηζκνχο. Έλαηέηνην ζεψξεκα απνηειεί κάιινλ ην απνηέιεζκα κηαο 

ζεηξάο ρεηξηζκψλ ζχκθσλα κε ηνπο θαλφλεο ηεοαξηζκεηηθήο. Δπηπιένλ, ζπρλά 

ππάξρεη ε αληίιεςε φηη νη θαλφλεο ησλ δηαθφξσλ θιάδσλ ησλ καζεκαηηθψλ 
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επηιέγνληαη απζαίξεηα. Απφ απηή ηελ άπνςε, έλαο καζεκαηηθφο θιάδνο κπνξεί λα 

ζεσξεζεί σοπαηρλίδη πνπ παίδεηαη κε ηππνγξαθηθνχο ραξαθηήξεο, θαη κηα απφδεημε 

ζεσξήκαηνο ηνπ θιάδνπ σοζσζηφο ηξφπνο λα παίδεη θαλείο ην παηρλίδη.(Shapiro, 

1983) 

Ιντοσισιονισμός 

Κχξηνο εθπξφζσπνο απηήο ηεο ζεσξίαο ππήξμε ν Brouwer ν νπνίνο ζεζκνζέηεζε κηα 

ηδηαίηεξε έλλνηα θαηαζθεπαζηηθφηεηαο θαη εηζήγαγε ξεμηθέιεπζεο ηδέεο γχξσ απφ 

επηηξεπηή καζεκαηηθή πξαθηηθή, απνξξίπηνληαο κεγάια θνκκάηηα ησλ θιαζηθψλ 

καζεκαηηθψλ. Σν βαζηθφηεξν ζεκείν ηεο έξεπλάο ηνπ ήηαλ ε εμέηαζε ηεο θχζεο ησλ 

λνεηψλ καζεκαηηθψλ θαηαζθεπψλ. Όξηζε σο θξηηήξην χπαξμεο ησλ καζεκαηηθψλ 

αληηθεηκέλσλ ηε λνεηή παξάγσγή ηνπο κε δηαδηθαζίεο θαηαζθεπαζηηθά ειεγρφκελεο. 

Μηα απφ ηηο βαζηθέο ζέζεηο απηήο ηεο ζρνιήο είλαη ε απηνλνκία ηεο καζεκαηηθήο 

δξαζηεξηφηεηαο θαη ε αλεμαξηεζία ηεο απφ γισζζηθά ζπζηήκαηα θαη ηελ ηππηθή 

ινγηθή. Θεσξείηαη ε καζεκαηηθή δξαζηεξηφηεηα πξνγισζζηθή θαη πξνινγηθή, δελ 

είλαη άινγε, φκσο πξνεγείηαη ζηνλ θαζνξηζκφ ησλ θαλφλσλ ηνπ παηρληδηνχ πνπ ζα 

πξνθχςνπλ. Απηφ νθείιεηαη ζηελ πξνηεξαηφηεηα ηεο ζεκειηψδνπο θαη δηαθξηηήο 

ρξνληθήο επνπηείαο (ελφξαζεο), γηαηί απηφ πνπ κεηξάεη ηειηθά ζην επίπεδν ηεο 

γλψζεο είλαη ν ηξφπνο κε ηνλ νπνίν εηθνλίδεηαη ε πξαγκαηηθφηεηα κέζα καο, κέζα 

ζηνλ αλζξψπηλν λνπ. (Αλαπνιηηάλνο, 2005) 

Οη Ηληνπηζηνληζηέο πηζηεχνπλ φηη ε ελφξαζε έρεη πξνγισζζηθφ ραξαθηήξα, 

δηαρσξίδνπλ ηα καζεκαηηθά απφ ηε γιψζζα ησλ καζεκαηηθψλ. Όζνλ αθνξά ηελ 

έλλνηα ηεο αιήζεηαο είλαη αλαπφζπαζηε απφ ηελ έλλνηα ηεο απφδεημεο. Τπαξθηφ γηα 

απηνχο ζεκαίλεη ην θαηαζθεπαζηηθά ππαξθηφ. Απνξξίπηνπλ φκσο ηνλ πιαησληθφ 

ηζρπξηζκφ φηη ε ελφξαζε απηή απνηειεί«αληίιεςε» ελφο αληηθεηκεληθνχ βαζηιείνπ. 

Δηδηθφηεξα, ππνζηεξίδεη φηη ηα καζεκαηηθά αληηθείκελα,φπσο νη αξηζκνί, 

θαηαζθεπάδνληαη απφ ηνλ καζεκαηηθφ θαη άξα δελέρνπλ χπαξμε μέρσξε απφ ηε 

λφεζή ηνπ. Γηα έλαλ ηληνπηζηνληζηή νη καζεκαηηθνί ηζρπξηζκνί απερνχλλνεηηθέο 

θαηαζθεπέο πνπ εθηεινχληαη ζε καζεκαηηθά αληηθείκελα, αληηθείκελα ηα νπνία 

εμεηάδνληαηθαη ηα ίδηα σο λνεηηθά θαηαζθεπάζκαηα. (Shapiro, 1983) 

Απφ φια ηα παξαπάλσ γίλεηαη θαηαλνεηφ φηη ε θηινζνθία δελ βξίζθεηαη καθξηά απφ 

ηα θχξηα ελδηαθέξνληα ησλ καζεκαηηθψλ φπσο είλαη ε ινγηθή, ε ζεσξία 

ππνινγηζκνχ, ε αλάιπζε θαη ε γεσκεηξία. Αληίζηνηρα, ηα καζεκαηηθά δελ είλαη 
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άζρεηα σο πξνο ηα ελδηαθέξνληα ησλ δηάθνξσλ θηινζνθηθψλ πεδίσλ φπσο ε 

επηζηεκνινγία, ε κεηαθπζηθή, ε ινγηθή, ε γλσζηηθή επηζηήκε. Ο δηάινγνο κεηαμχ 

καζεκαηηθψλ θαη θηινζνθίαο εμαθνινπζεί λα παξακέλεη αλνηρηφο θαη λα επηδέρεηαη 

πνιιαπιέο ζπζρεηίζεηο θαη εξκελείεο. 
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4.6 Σα αιθαβεηηθά ζχκβνια 
 

Καηά ηνλ Ππζαγφξα, ηα γξάκκαηα ηνπ αιθάβεηνπ εξκελεχνληαη ζπκβνιηθά είηε σο 

γξάκκαηα είηε σο ζεκεία εληφο κηαο ιέμεο ή κηαο νινθιεξσκέλεο πξφηαζεο. Αθφκε, 

είραλ θαη αξηζκεηηθή αμία, γεγνλφο πνπ ζπλαληάηαη θαη ζε πξνγελέζηεξνπο ηνπ 

Ππζαγφξα (Γξάβηγγεξ, 1998). Ζ εξκελεία ησλ γξακκάησλ νλνκαδφηαλ Γεκαηξία, 

ιέμε ζχλζεηε απφ ηηο ιέμεηο Γεσκεηξία θαη Γξακκαηεία, γηα λα δείμεη πσο απηέο νη 

δχν επηζηήκεο ζπλδένληαη. ε απηή ηελ ζπκβνιή ηνπ Ππζαγφξα, αμίδεη λα 

αλαθεξζνχλ πέληε πεξηπηψζεηο γξακκάησλ σο ζχκβνια: ην Όκηθξνλ, ην Ύςηινλ, ην 

Υη, ην Γέιηα θαη ην Γάκα.  

Σν Όκηθξνλ ιφγσ ηεο κνξθήο ηνπ γξάκκαηνο – δειαδή ηνπ θχθινπ – ζπκβνιίδεη ηελ 

αξκνλία, ηελ πιεξφηεηα ελφο θχθινπ, ην απφιπην έλα, ηνλ πξσηαξρηθφ αξηζκφ ν 

νπνίνο είλαη ε αξρή ησλ πάλησλ. Ζ ζεψξεζε απηή ηνπ Ππζαγφξα γίλεηαη θαηαλνεηή 

κε ηελ αλάιπζε ηνπ αξηζκνχ θαη ηνπ θάζε γξάκκαηνο ζην άζξνηζκά ηνπ. Αλ 

πξνζζέζνπκε ηνλ αξηζκφ ηνπ θάζε γξάκκαηνο (ζχκθσλα κε ηελ Ππζαγφξεηα 

Αξηζκνινγία πνπ αλαθέξζεθε ζε πξνεγνχκελν θεθάιαην) ζα βξνχκε ηνλ αξηζκφ 360, 

ν νπνίνο αληηζηνηρεί θαη ζηηο κνίξεο ηνπ θχθινπ: 

 

ΟΜΗΚΡΟΝ = 70+40+10+20+100+70+50= 360 

 

Σν γξάκκα Ύςηινλ ζπκβνιίδεη ηελ απφθαζε πνπ θαιείηαη λα πάξεη ν άλζξσπνο φηαλ 

αλνίγνληαη εκπξφο ηνπ δχν δξφκνη: απηφο ηεο ζσηεξίαο θαη απηφο ηεο πιάλεο – ν 

δξφκνο ηνπ θαινχ θαη ηνπ θαθνχ. Μέζσ ηνπ Ύςηινλ αλαπαξίζηαηαη ν βίνο ηνπ 

αλζξψπνπ: Όηαλ ν άλζξσπνο θηάζεη ζε εθεβηθή ειηθία θηάλεη ζε έλα ζεκείν ΄πνπ ε 

πνξεία ηνπ δηράδεηαη ζηα δχν. ηα δεμηά βξίζθεηαη έλαο δξφκνο ζηελφο, αλψκαινο, 

αλεθνξηθφο θαη θνπηαζηηθφο αιιά απηφο είλαη ν δξφκνο πνπ θαηαιήγεη ζηελ αξεηή 

θαη ηελ επδαηκνλία ελψ ζηα αξηζηεξά βξίζθεηαη έλαο πην επξχο θαη εχθνινο δξφκνο 

πνπ νδεγεί ζε απνιαχζεηο ηεο θαζεκεξηλήο δσήο αιιά πνπ ζην ηέινο ηνπ βξίζθεηαη ε 

άβπζζνο (Γξάβηγγεξ, 1998). 

Σν γξάκκα Υη ζπκβνιίδεη ηελ ςπρή ηνπ θφζκνπ θαη ηηο πεξηζζφηεξεο θνξέο 

απαληάηαη γξακκέλν σο θεθαιαίν γξάκκα. Αξθεηέο αλαθνξέο γηα ην Υη ζπλαληψληαη 
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ζηνλ Πιάησλα, φπσο απηή κε ηελ ζρεκαηηθή απεηθφληζε ηνπ Υη πνπ πξνέξρεηαη απφ 

ηελ έλσζε δχν ζθαηξψλ νη νπνίεο θηλνχληαη αληίζεηα, κε ιπγηζκέλα ηα άθξα ηνπ.  

Σν γξάκκα Γέιηα, ζπλαληάηαη θαη σο «Φσηεηλφ Γέιηα» θαη έρεη αξηζκεηηθή εξκελεία 

ε νπνία απνδίδεηαη θπξίσο ζην γεσκεηξηθφ ηνπ ζρήκα θαη φρη ζηελ ζέζε ηνπ εληφο 

ηεο αιθαβήηνπ. Σν γεσκεηξηθφ ζχκβνιν απνηειεί ηνλ ηξηαδηθφ αξηζκφ θαηά ηνπο 

Ππζαγνξείνπο θαη έρεη φιεο εθείλεο ηηο ηδηφηεηεο πνπ αλαιχζεθαλ παξαπάλσ γηα ην 

ηζνζθειέο ηξίγσλν.  

ην γξάκκα Γάκα απνδίδεηαη ζεκαληηθή ζεκαζία θαζψο ππάξρνπλ δηάθνξεο 

αλαθνξέο εληφο ησλ θεηκέλσλ πνπ δηαζψδνληαη σο ζήκεξα. Αξρηθά αλαθέξεηαη θαη 

απηφ θπξίσο σο πξνο ηελ γεσκεηξηθή ηνπ φςε σο Γλψκνλαο δειαδή σο κηα νξζή 

γσλία. Ο γλψκνλαο είλαη επίζεο θαη βαζηθφ εξγαιείν ηεο νηθνδνκηθήο 

δξαζηεξηφηεηαο ν νπνίνο ρξεζηκνπνηείηαη γηα ηελ ιάμεπζε ησλ αθαηέξγαζησλ 

πεηξψλ. Με ηελ ηειεπηαία ηδηφηεηα ζπλαληάηαη θαη κεηαθνξηθά σο εξγαιείν πνπ 

ρξεζηκνπνηείηαη γηα ηε ιάμεπζε ηεο ςπρήο ηνπ αλζξψπνπ(Γξάβηγγεξ, 1998). Αθφκε 

ζεσξείηαη ζεκαληηθφ γξάκκα σο ην αξρηθφ γξάκκα ησλ ιέμεσλ Γεσκεηξία, Γλψζε, 

Γέλεζε.  

 

Ζ πεληάιθα επίζεο ήηαλ έλα ζεκαληηθφ ζχκβνιν γηα ηνπο Ππζαγνξείνπο, κε πνιιέο 

αλαθνξέο φηη απνηειεί θαη ην κπζηηθηζηηθφ ζχκβνιν ηεο ίδηαο ηεο ζρνιήο ηνπο. Ο 

Ππζαγφξαο εξγάζηεθε γηα λα βξεη ηε ρξπζή ηνκή ηνπ ζρήκαηνο θαη θαηέιεμε ζην 

ζεψξεκα φηη ε πεληάιθα κπνξεί λα θαηεγνξηνπνηεζεί ζε ηέιεηα ζχλνια. Ζ Πεληάιθα 

ζπρλά απαληάηαη σο Ηζνζθειήο Πεληάιθα θαη εθιακβάλεηαη σο ζχκβνιν ζπλερηζηψλ 

ζηε ζεσξία ηνπ Ππζαγφξα αιιά θαη αλαθνξηθά κε ηνλ ηξφπν δσήο ηνπ. ε απηφ 

ζπλεγνξεί θαη ην γεγνλφο φηη αξθεηέο αλαθνξέο ζηελ πεληάιθα ηελ απνηππψλνπλ κε 

γξακκέλα ηα γξάκκαηα ηεο ιέμεο ΥΓΙΕΙΑ ζηελ θάζε θνξπθή ηνπ ζρήκαηνο, ιέμε πνπ 

είρε χςηζηε ζεκαζία γηα ηνλ Ππζαγνξηζκφ.  Σα αξρηθά γξάκκαηα ηεο ιέμεο απηήο 

φπσο έρεη αλαθεξζεί θαη πξνεγνπκέλσο, ζπκβνιίδνπλ θαη ηα ζηνηρεία ηεο θχζεο: 

Ύδσξ – Γαία - Ιδέα / Ηεξφ (πλεχκα) - ΕΙιε (ζεξκφηεηα ήιηνπ) – Αήξ. 
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Εικόνα 21 - Πεντάλφα ωσ ςφμβολο του Πυθαγοριςμοφ 

 

ε κηα άιιε εθδνρή ηεο ε  πεληάιθα ζπλαληάηαη επίζεο θαη ζηελ Αξραία Διιάδα σο 

εξγαιείν πνπ ρξεζηκνπνηνχληαλ απφ θηίζηεο, πηζαλφηαηα κεηά ηελ αλαθάιπςε ηνπ 

Ππζαγφξα γηα ηηο ηδηφηεηέο ηεο. Ο ηξφπνο πνπ παξαζθεπαδφηαλ ήηαλ κε ηζνκήθε 

ρνληξά μχια κήθνπο 30 πφλησλ θαη κε γσλίεο 18 κνηξψλ. Ζ πεληάιθα πήξε ην φλνκά 

ηεο απφ ηα πέληε Άιθα πνπ ζρεκαηηδφληνπζαλ κε ηε ζπλαξκνιφγεζή ηεο.  ηε 

ζπλέρεηα παξαηίζεηαη κηα πιήξσο ζπλαξκνινγεκέλε πεληάιθα γηα λα αληηιεθζνχκε 

ηε ζεκαληηθφηεηα θαη ηε ιεπηνκέξεηα ζηελ θαηαζθεπή ηεο. Σα ραξαθηεξηζηηθά ηεο 

θαίλνληαη ζην ζρήκα ην νπνίν δείρλεη αθξηβψο ηηο γσλίεο πνπ ππάξρνπλ ζηα 

εζσηεξηθά ηεο ηκήκαηα, θαη ρξεζηκνπνηήζεθαλ γηα ηνλ θαηαζθεπαζηηθφ θιάδν ζηελ 

αξραηφηεηα. 
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Εικόνα 22 - Η πεντάλφα ωσ εργαλείο των κτιςτών 

ε άιιεο αλαθνξέο ε πεληάιθα αλαθέξεηαη απιψο σο πεληάγσλν γεγνλφο πνπ δείρλεη 

ηε ζχλδεζε ηνπ ζρήκαηνο απηνχ κε ην Ππζαγφξεην ζεψξεκα. Ζ πεληάιθα 

θαηαζθεπάδεηαη αλ ζε έλα θαλνληθφ πεληάγσλν ηξαβήμνπκε ηηο δηαγψληεο απφ θάζε 

θνξπθή κε ηξφπνπ πνπ δεκηνπξγείηαη έλα ηζνζθειέο ηξίγσλν. Σα ηζνζθειή ηξίγσλα 

πνπ ζρεκαηίδνληαη ζρεηίδνληαη κε ηε «ρξπζή ηνκή». Παξάιιεια, ε πεληάιθα ζην 

εζσηεξηθφ ηνπ πεληαγψλνπ ζρεκαηίδεη 10 γσλίεο, ην πιήζνο δειαδή ηνπ ππζαγφξεηνπ 

ηέιεηνπ αξηζκνχ φπσο αλαθέξζεθε θαη πξνεγνπκέλσο.  
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5. πκπεξάζκαηα 
 

 

Ζ παξνχζα εξγαζία επηδίσμε θαη θαηάθεξε ζε ζεκαληηθφ βαζκφ λα αμηνινγήζεη ηε 

ζπλεηζθνξά ηνπ Ππζαγφξα ζε κηα ζεηξά απφ πεδία ηεο επηζηήκεο αιιά θαη εθηφο 

απηήο. ήκεξα ε ζπλεηζθνξά ηνπ Ππζαγφξα είλαη πεξηζζφηεξν γλσζηή φζνλ αθνξά 

ην Ππζαγφξεην ζεψξεκα θαη ηελ επξχηεξε ζπλεηζθνξά ηνπ ζηνλ θιάδν ησλ 

καζεκαηηθψλ θαη ηεο Γεσκεηξίαο, παξ’ φια απηά ε ζπλεηζθνξά ηνπ ζε άιινπο 

ηνκείο, απφ ηελ αζηξνλνκία σο ηε δηαηξνθή είλαη εμίζνπ ζεκαληηθή. Ζ 

ζεκαληηθφηεηα ηεο ζπλεηζθνξάο ηνπ αλαδεηθλχεηαη θαη κέζσ ηεο ζπλεηζθνξάο ησλ 

κεηέπεηηα κεγάισλ θηινζφθσλ θαη άιισλ πξνζσπηθνηήησλ ηεο αξραηφηεηαο, νη 

νπνίεο βαζίζηεθαλ ζε ζεσξίεο ηνπ Ππζαγφξα θαη ησλ καζεηψλ ηνπ.  

Απφ ηε δηπισκαηηθή αλαδεηθλχεηαη φηη ν Ππζαγφξαο απνηέιεζε απφ ηηο πην 

ζεκαληηθέο θαη ελδηαθέξνπζεο πξνζσπηθφηεηεο ηεο αξραηφηεηαο.  Ζ ζθηαγξάθεζε 

ηνπ βίνπ ηνπ θαη ηεο ζπλεηζθνξάο ηνπ πξαγκαηνπνηήζεθε ζε μερσξηζηά θεθάιαηα γηα 

λα απνηηκεζεί ε ζπλεηζθνξά ηνπ ζην θάζε πεδίν, ε πξαγκαηηθφηεηα φκσο είλαη φηη 

απηά ηα πεδία πεξηπιέθνληαη έληνλα. Ζ δηδαζθαιία ηνπ Ππζαγφξα, ν Ππζαγνξηζκφο, 

ζηεξηδφηαλ ζε αξρέο θαη δφγκαηα πνπ είραλ σο θέληξν ηνλ άλζξσπν, ηνλ βίν ηνπ θαη 

ηε ζρέζε ηνπ κε ηα ζεία. Έλα απφ απηά ήηαλ ην δφγκα ηεο κεηελζάξθσζεο ην νπνίν 

απνηειεί ηνλ αθξνγσληαίν ιίζν ηεο ππζαγφξεηαο δηδαζθαιίαο θαηά ηελ νπνία ε ςπρή 

ηνπ αλζξψπνπ δηαθξηλφηαλ σο μερσξηζηή νληφηεηα απφ ην ζψκα ηνπ. Έλα άιιν 

δφγκα ηνπ Ππζαγνξηζκνχ ήηαλ ε εζηθή ζηε ζπκπεξηθνξά ηνπ αλζξψπνπ ε νπνία 

δηαπεξλνχζε ηελ θάζε ζπκπεξηθνξά ηνπ. Ζ εζηθή καδί κε ηελ ζσθξνζχλε, ηελ 

αλδξεία θαη ηε δηθαηνζχλε ήηαλ βαζηθέο αξεηέο ησλ Ππζαγνξείσλ θαη ηνπ ηξφπνπ 

δσήο πνπ είραλ ζηελ θαζεκεξηλφηεηά ηνπο. 

Ζ ζπλεηζθνξά ηνπ ζηα καζεκαηηθά ήηαλ πξαγκαηηθά αμεπέξαζηε ζε ζρέζε κε ηνπο 

άιινπο ηεο επνρήο ηνπ. Ο Ππζαγφξαο εηζήγαγε βαζηθά δεηήκαηα γχξσ απφ ηελ 

αξηζκνινγία πνπ αθφκε θαη ζήκεξα ρξεζηκνπνηνχληαη. Έλα ηέηνην παξάδεηγκα είλαη 

ε δηάθξηζε ησλ αξηζκψλ ζε πεξηηηνχο θαη άξηηνπο. ίγνπξα φκσο ην Ππζαγφξεην 

ζεψξεκα ήηαλ ε θνξπθαία ζπλεηζθνξά ηνπ Ππζαγφξα ηνπ άκηνπ ζηελ επηζηήκε ησλ  

καζεκαηηθψλ θαη εηδηθφηεξα ζηε Γεσκεηξία. Ο ηξφπνο πνπ απέδεημε ην ζεψξεκα 

ήηαλ κνλαδηθφο γηα ηελ επνρή ηνπ. Αθφκε, νη αλαινγίεο θαη ν Δπαγσγηθφο 

ζπιινγηζκφο ήηαλ έλλνηεο πνπ εηζήρζεζαλ απφ ηνλ Ππζαγφξα θαη ηνπο καζεηέο ηνπ 
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θαη ρξεζηκνπνηνχληαη σο θαη ζηηο κέξεο καο. εκαληηθή ήηαλ ε ζπλεηζθνξά ηνπ 

Ππζαγφξα ζην δηαθνξηθφ θαη ηνλ νινθιεξσηηθφ ινγηζκφ πνπ αλαθέξεηαη ζε 

κεζφδνπο ζθέςεο θαη ζπιινγηζκνχ γηα καζεκαηηθά θαη ινγηθά πξνβιήκαηα. ε απηφ 

ην πιαίζην εληάζζεηαη θαη ε έλλνηα ηεο απφδεημεο σο ηξφπν ηεθκεξίσζεο. Οη 

απνδείμεηο ηνπ Ππζαγφξα γηα ηελ αζπκκεηξία θαη ηελ αξξεηφηεηα ήηαλ θαη απηέο 

πξσηνπνξηαθέο θαη έδσζαλ ηε δπλαηφηεηα γηα πεξεηαίξσ επηζηεκνληθέο 

αλαθαιχςεηο, ζεσξεηηθέο αλαδεηήζεηο θαη άλνημε ην δξφκν γηα ηνπο κεηαγελέζηεξνπο 

καζεκαηηθνχο γηα άιια ζεσξήκαηα θαη απνδείμεηο.  

Ο Ππζαγφξαο ήηαλ Έιιελαο θηιφζνθνο πνπ ίδξπζε ηελ Ππζαγφξεηα ζρνιή ζθέςεο, ε 

νπνία έδηλε έκθαζε ζηελ αλαδήηεζε ηεο γλψζεο θαη ζηε δηαζχλδεζε φισλ ησλ 

πξαγκάησλ. Ο Ππζαγφξαο πίζηεπε φηη ηα πάληα ζην ζχκπαλ βαζίδνληαλ ζε 

καζεκαηηθέο αξρέο θαη φηη νη αξηζκνί ήηαλ ηα δνκηθά ζηνηρεία ηεο πξαγκαηηθφηεηαο. 

Απηή ε πεπνίζεζε ηνλ νδήγεζε λα ζπλεηζθέξεη ζεκαληηθά ζηνπο ηνκείο ηεο 

αζηξνλνκίαο, ηεο ζεσξίαο ηεο κνπζηθήο θαη ηεο εζηθήο. 

ηελ αζηξνλνκία, ν Ππζαγφξαο ππέζεζε φηη ε Γε ήηαλ κηα ζθαίξα θαη φηη νη 

πιαλήηεο θαη ηα αζηέξηα θηλνχληαλ ζε θπθιηθέο ηξνρηέο γχξσ ηεο. Πίζηεπε επίζεο φηη 

νη απνζηάζεηο κεηαμχ ησλ νπξάλησλ ζσκάησλ ζα κπνξνχζαλ λα εθθξαζηνχλ ζε 

καζεκαηηθνχο ιφγνπο, νη νπνίνη έζεζαλ ηα ζεκέιηα γηα ηνπο κεηαγελέζηεξνπο 

αζηξνλφκνπο λα κεηξήζνπλ ην κέγεζνο θαη ηελ απφζηαζε ησλ πιαλεηψλ θαη ησλ 

αζηεξηψλ. 

ηε ζεσξία ηεο κνπζηθήο, ν Ππζαγφξαο αλαθάιπςε ηηο καζεκαηηθέο ζρέζεηο κεηαμχ 

ησλ κνπζηθψλ λφησλ θαη ησλ αλαινγηψλ ησλ ζπρλνηήησλ ηνπο. Πίζηεπε φηη ε 

κνπζηθή είρε ηε δχλακε λα ζεξαπεχεη ην ζψκα θαη ηελ ςπρή θαη φηη κπνξνχζε λα 

ρξεζηκνπνηεζεί σο εξγαιείν πλεπκαηηθήο θαη εζηθήο αλάπηπμεο. 

Ο Ππζαγφξαο πίζηεπε επίζεο ζηε ζεκαζία ηεο εζηθήο θαη ηεο εζηθήο ζπκπεξηθνξάο. 

Σφληζε ηελ έλλνηα ηνπ θάξκα, ηελ ηδέα φηη νη πξάμεηο ελφο αηφκνπ θαζνξίδνπλ ηε 

κνίξα ηνπ ζηε κεηά ζάλαηνλ δσή. Γίδαμε φηη ε επηδίσμε ηεο γλψζεο θαη ηεο ζνθίαο 

ήηαλ απαξαίηεηε γηα λα δήζνπλ κηα ελάξεηε δσή θαη φηη ηα άηνκα είραλ ηελ επζχλε 

λα ρξεζηκνπνηνχλ ηε γλψζε ηνπο γηα ην κεγαιχηεξν θαιφ. 

Ζ ζπλεηζθνξά ηνπ Ππζαγφξα ζηελ επηζηήκε θαη ηελ αλζξσπφηεηα δελ πεξηνξίζηεθε 

ζε απηνχο ηνπο ηνκείο. Έθαλε επίζεο ζεκαληηθή ζπκβνιή ζηε θηινζνθία, ηε 

ζξεζθεία θαη ηελ πνιηηηθή. Ο Ππζαγφξαο πίζηεπε ζηε κεηεκςχρσζε ησλ ςπρψλ, ηελ 
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ηδέα φηη ε ςπρή ελφο αηφκνπ ζα κπνξνχζε λα μαλαγελλεζεί ζε άιιν ζψκα κεηά ην 

ζάλαην. Απηή ε πεπνίζεζε απνηέιεζε ηε βάζε ηεο θηινζνθίαο ηνπ γηα ηε 

ρνξηνθαγία, ε νπνία ππνζηήξηδε φηη ην λα ζθνηψλεηο δψα γηα θαγεηφ ήηαλ εζηθά 

ιάζνο. 

Οη δηδαζθαιίεο ηνπ Ππζαγφξα είραλ επίζεο ζεκαληηθφ αληίθηππν ζηελ πνιηηηθή. 

Πίζηεπε ζηε ζεκαζία κηαο δίθαηεο θαη ζηαζεξήο θνηλσλίαο θαη ππνζηήξημε ηε 

δεκηνπξγία κηαο θνηλφηεηαο νκντδεαηψλ αηφκσλ πνπ ζα κπνξνχζαλ λα δήζνπλ καδί 

θαη λα επηδηψμνπλ ηε γλψζε θαη ηε ζνθία. Απηή ε θνηλφηεηα, γλσζηή σο Ππζαγφξεηα 

Αδειθφηεηα, είρε ζεκαληηθή επηξξνή ζηελ πνιηηηθή θαη πνιηηηζηηθή δσή ηεο αξραίαο 

Διιάδαο. 

πκπεξαζκαηηθά, νη ζπλεηζθνξέο ηνπ Ππζαγφξα ζηελ επηζηήκε θαη ηελ αλζξσπφηεηα 

ήηαλ πνιχπιεπξεο θαη εθηεηακέλεο. Δλψ νη καζεκαηηθέο αλαθαιχςεηο ηνπ, ηδηαίηεξα 

ην Ππζαγφξεην Θεψξεκα, παξακέλνπλ νη πην δηάζεκεο ζπλεηζθνξέο ηνπ, νη 

δηδαζθαιίεο ηνπ γηα ηελ αζηξνλνκία, ηε ζεσξία ηεο κνπζηθήο, ηελ εζηθή, ηε 

θηινζνθία, ηε ζξεζθεία θαη ηελ πνιηηηθή είραλ επίζεο κφληκε επίδξαζε ζηελ 

αλζξψπηλε ζθέςε θαη πνιηηηζκφ. Ζ θιεξνλνκηά ηνπ Ππζαγφξα ζπλερίδεη θαη 

επεθηείλεηαη πνιινχο αηψλεο κεηά ηε δσή ηνπ. πλερίδεη λα εκπλέεη θαη λα επεξεάδεη 

άηνκα θαη νιφθιεξεο θνηλφηεηεο ζε φιν ηνλ θφζκν ζήκεξα , θαη απηφο είλαη έλαο απφ 

ηνπο ιφγνπο χπαξμεο απηήο ηεο εξγαζίαο.  

  



94 
 

Αλαθνξέο 

Διιελφγισζζεο αλαθνξέο 

Βεΐθνο, Θ. (1998). ΟΙ ΠΡΟΩΚΡΑΣΙΚΟΙ. Αζήλα: ΔΛΛΖΝΗΚΑ ΓΡΑΜΜΑΣΑ. 

Γαιαθνχηε, Α. (2014). Η θηινζνθία ηωλ Ππζαγνξείωλ ωο ηξόπνο βίνπ θαη ε ζπκβνιή 

ηνπο ζηελ Δπηζηήκε. (Μεηαπηπρηαθή Δξγαζία). Αλάθηεζε απφ 

https://amitos.library.uop.gr. 

Γξάβηγγεξ, Π. (1998). Ο Ππζαγόξαο θαη ε κπζηηθηζηηθή δηδαζθαιία ηνπ ππζαγνξηζκνύ. 

Αζήλα: ΗΓΔΟΘΔΑΣΡΟΝ. 

Καινγεξάθνο, Η., & Θαλαζάο, Π. (2000). Οη Πξνζσθξαηηθνί θηιφζνθνη. ην . θ. 

Βηξβηδάθεο, Η Διιεληθή θηινζνθία από ηελ Αξραηόηεηα έωο ηνλ 20ό Αηώλα. 

Πάηξα: ΔΑΠ. 

Κάιθαο, Β., & Εσγξαθίδεο, Γ. (2011). ΑΡΥΑΙΟΙ ΔΛΛΗΝΔ ΦΙΛΟΟΦΟΙ. 

Θεζζαινλίθε: ΗΓΡΤΜΑ ΣΡΗΑΝΣΑΦΤΛΛΗΓΖ. 

Κιακπαληζηή, Δ. (2021). ΒΙΟ ΚΑΙ ΔΡΓΟΝ ΗΘΙΚΟΝ/ΔΙΑΓΩΓΗ ΣΗΝ ΗΘΙΚΗ 

ΦΙΛΟΟΦΙΑ ΣΩΝ ΠΤΘΑΓΟΡΔΙΩΝ. Αλάθηεζε απφ Άιινο έλαο ηζηφηνπνο 

Blogs.sch.gr: https://blogs.sch.gr/eklampan/ 

Μαξαγγηαλνχ-Γεξκνχζε, Δ. (2011). Οη Πξνζωθξαηηθνί. Αζήλα: Καξδακίηζα. 

 

Ξελφγισζζεο αλαθνξέο 

 

Apostol, Σ. (1969). Calculus, Volume 1: One-Variable Calculus, with an Introduction to Linear 

Algebra. Wiley Publications. 

Bell, J. (2013). Continuity and Infinitesimals. Stanford Encyclopedia of Philosophy. 

Brun, J. (1992). Οι Προςωκρατικοί. (Α. Σάκησ, Μεταφρ.) Αθήνα: ΧΑΣΖΗΝΙΚΟΛΗ. 

Burnet, J. (1980). Η αυγή τησ ελληνικήσ φιλοςοφίασ. (Α. Βαγενάσ, Μεταφρ.) Αθήνα: 

Αναγνωςτίδη. 

Cornford, F. (1923). Mysticism and Science in the Pythagorean Tradition. The Classical 

Quarterly, 17(1), 1-12. doi:10.1017/S0009838800014774 

Gemelli Marciano, M. L., & Huffman, C. (2014). The Pythagorean way of life and Pythagorean 

ethics. Cambridge: Cambridge University Press. 

Gorman, P. (1979). Pythagoras: A Life. Oxfordshire:   Routledge Kegan & Paul. 

Guthrie, W. (1962). A History of Greek Philosophy (Σόμ. I The Earlier Presocratics and the 

Pythagoreans). Cambridge: Cambridge University Press. 

Heath, T. L. (1981). A history of Greek mathematics (Vol. 1). Dover Publications. 

Heidel, W. A. (1901). Πζρασ and Άπειρον in the Pythagorean Philosophy. Archiv für 

Geschichte der Philosophie, 14, 3, ςς. 384-400. 



95 
 

Huffman, C. (2005). Ηπυθαγόρειαπαράδοςη. το A. LONG, Οι Προςωκρατικοί Φιλόςοφοι. 

Αθήνα: Δ.Ν ΠΑΠΑΔΗΜΑ. 

Mattéi, J.-F. (1995). Ο Πυθαγόρασ και οι Πυθαγόρειοι. Αθήνα: Μ. Καρδαμίτςα. 

Riedweg, C. (2002). Pythagoras: His Life, Teachings, and Influence. New York: Cornell 

University Press. 

Rowett, C. (2014). The Pythagorean Society and Politics. το C. Huffman (Επιμ.), A History of 

Pythagoreanism. Cambridge: Cambridge University Press. 

Shapiro, S. (1983). Mathematics and Reality. Philosophy of Science, 50, 523-548. 

Taylor, T. (1995). Η θεωρητική αριθμητική των Πυθαγορείων. Αθήνα: Ιάμβλιχοσ. 

Waerden, Β. (1979). Die Pythagoreer.Religiöse Bruderschaft und Schule der Wissenschaft. 

Zürich/München: Artmenis Verlag. 

Wertheim, M. (1998). ΣοπαντελόνιτουΠυθαγόρα.Αθήνα: Σραυλόσ . 

Αναπολιτάνοσ, Δ. (2005). Ειςαγωγή ςτη φιλοςοφία των μαθηματικών. Αθήνα: Νεφζλη. 

Βεΐκοσ, Θ. (1998). ΟΙ ΠΡΟΩΚΡΑΣΙΚΟΙ. Αθήνα: ΕΛΛΗΝΙΚΑ ΓΡΑΜΜΑΣΑ. 

Γαλακοφτη, Α. (2014). Η φιλοςοφία των Πυθαγορείων ωσ τρόποσ βίου και η ςυμβολή τουσ 

ςτην Επιςτήμη. (Μεταπτυχιακή Εργαςία). Ανάκτηςη από 

https://amitos.library.uop.gr. 

Γράβιγγερ, Π. (1998). Ο Πυθαγόρασ και η μυςτικιςτική διδαςκαλία του πυθαγοριςμοφ. 

Αθήνα: ΙΔΕΟΘΕΑΣΡΟΝ. 

Ζαχαρίου, Α. (1984). Σα Μαθηματικά ςτη τοιχειϊδη και Μζςη Εκπαίδευςη. . Πρακτικά του 

1ου Πανελλήνιο υνζδριο Μαθηματικήσ Παιδείασ. Αθήνα. 

Καλογεράκοσ, Ι., & Θαναςάσ, Π. (2000). Οι Προςωκρατικοί φιλόςοφοι. το . κ. Βιρβιδάκησ, 

Η Ελληνική φιλοςοφία από την Αρχαιότητα ζωσ τον 20ό Αιώνα. Πάτρα: ΕΑΠ. 

Κάλφασ, Β. (2015). Η φιλοςοφία του Αριςτοτζλη. 

Κάλφασ, Β., & Ζωγραφίδησ, Γ. (2011). 2.2. Σι είναι το άπειρο του Αναξίμανδρου;. το Αρχαίοι 

Έλληνεσ Φιλόςοφοι. Θεςςαλονίκη: ΙΔΡΤΜΑ ΣΡΙΑΝΣΑΦΤΛΛΙΔΗ. 

Κάλφασ, Β., & Ζωγραφίδησ, Γ. (2011). 3.5 Μυςτικιςμόσ και μαθηματικά. το Αρχαίοι Έλληνεσ 

Φιλόςοφοι. Θεςςαλονίκη: ΙΔΡΤΜΑ ΣΡΙΑΝΣΑΦΤΛΛΙΔΗ. 

Κάλφασ, Β., & Ζωγραφίδησ, Γ. (2011). ΑΡΧΑΙΟΙ ΕΛΛΗΝΕ ΦΙΛΟΟΦΟΙ. Θεςςαλονίκη: ΙΔΡΤΜΑ 

ΣΡΙΑΝΣΑΦΤΛΛΙΔΗ. 

Κάλφασ, Β., & Ζωγραφίδησ, Γ. (2011). Οι ιδζεσ και τα μαθηματικά. το Αρχαίοι Έλληνεσ 

Φιλόςοφοι. Θεςςαλονίκη: ΙΔΡΤΜΑ ΣΡΙΑΝΣΑΦΤΛΛΙΔΗ. 

Κετζν, Ν., Βενάρδοσ, Π., & Νικολαΐδου, . (2020). «Μηδείσ αγεωμζτρητοσ ειςίτω»: 

Μαθηματικά και Αρχαία Ελληνική κζψη. Open Schools Journal for Open Science, 

3(6). doi:https://doi.org/10.12681/osj.24309 



96 
 

Κλαμπανιςτή, Ε. (2021). ΒΙΟ ΚΑΙ ΕΡΓΟΝ ΗΘΙΚΟΝ/ΕΙΑΓΩΓΗ ΣΗΝ ΗΘΙΚΗ ΦΙΛΟΟΦΙΑ ΣΩΝ 

ΠΤΘΑΓΟΡΕΙΩΝ. Ανάκτηςη από Άλλοσ ζνασ ιςτότοποσ Blogs.sch.gr: 

https://blogs.sch.gr/eklampan/ 

Μαραγγιανοφ-Δερμοφςη, Ε. (2011). Οι Προςωκρατικοί. Αθήνα: Καρδαμίτςα. 

Ο Πυθαγόρασ τα Μαθηματικά και η Φυςική. (2016, 03 10). Ανάκτηςη από Physics4u: 

http://physics4u.gr 

Παπαδοποφλου, Γ., & Ευθυμίου, Β. (χ.χ.). Η ιςτορία του Πυθαγόρα και του πυθαγορείου 

θεωρήματοσ. Ανάκτηςη από math.uoc.gr: http://www.math.uoc.gr 

Πορφφριοσ. (2001). Πυθαγόρου Βίοσ. (Κ. Μακρήσ, Μεταφρ.) Αθήνα: Κατάρτι. Ανάκτηςη από 

http://repository.edulll.gr/1948 

ταματοποφλου, Μ. (2016). Η ΔΙΔΑΚΑΛΙΑ ΣΟΤ ΠΤΘΑΓΟΡΑ Ε ΤΓΚΡΙΗ ΜΕ ΣΙ ΤΓΧΡΟΝΕ 

ΠΑΙΔΑΓΩΓΙΚΕ ΚΑΙ ΜΕΘΟΔΟΤ ΔΙΔΑΚΑΛΙΑ ΚΑΙ ΜΑΘΗΗ. Πρακτικά του 

Ελληνικοφ Ινςτιτοφτου Εφαρμοςμζνησ Παιδαγωγικήσ και Εκπαίδευςησ 

(ΕΛΛ.Ι.Ε.Π.ΕΚ.), 8o Πανελλήνιο υνζδριο 18,19 Nοεμβρίου 2016. 

 

  



97 
 

Γηαδηθηπαθνί ηφπνη  

 

https://www.wikipedia.org/ 

www.greek-language.gr 

http://physics4u.gr 

 

 

https://www.wikipedia.org/
http://www.greek-language.gr/
http://physics4u.gr/

